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TRAITE
PERSPECTIVE

A LUUSAGE

DES ARTISTES.
Ou l'on démontre Geometrlquement toutes les pratiques

‘de cette Science , & ot l'on enfeigne, felon la Méthode
de M. le Clerc, 2 mettre toutes fortes d’objets en perf-

pective, leur reverbération dans l'eau, & leurs ombres;
tant au Soleil quau flambeau.

Par M. EDME - SEBA STIEN JE4 URAT,
Inge’meur-Geogmpkv du Roy

A PARIS, QUAY DES AUGUSTINS,

Chez CHARLES-ANTOINE JOMBERT , leraxre duw Roi pour I Amllenc .
& le Génie, au coin de larue lel..,-coeur »a FImage Notre- Dame. B

e

M. DCC L.
AVEC APPROBATIONET PRIVILEGE DU ROY




PREFACE,

‘A Perfpe@ive , dont jentreprends de donner un
Traité au Public, n’eft point une de ces Sciences
qui par quelques regles peu fires conduifent a des opé-
rations incertaines. Cette Science eft une des plus belles
productions de’ la Géométrie. Elle confifte dans un
enchainement de principes Mathématiques, & de con-
{équences néceflaires; fes opérations {ont toutes Géo-
métriques. Elle nous conduit, par 'évidence, a imiter
& placer dans leur jufte proportion, tous les objets que
I’Auteur de la nature expofe a nos yeux dans un bel
horifon. C'eft la Perfpe&ive naturelle réduite en Art,
pour compofer le tableau fidele des plus brillantes beau-
tés. Son exécution {emble méme préfenter quelque cho-
{e de plus piquant que le coup d’ceil fur la nature , parce
qu'une ingénieufe imitation éveille Uefprit, qui {e plait
a en découvrir tous les rapports. Mais il eft moins quef~
tion de confidérer ici les agrémens, que l'utilité de cette
Sctence. .
La Perfpeive eft une partie de 'Optique , quidon-
ne des regles pour préfenter les objets dans l'afpect na-
turel ou ils doivent fe trouver, a raifon de leur diftan-
ce, & de la pofition de I'ceil. Cette Science eft le fon-
dement des proportions qu'un Peintre doit donner a fes
figures, felon la place ou elles {e trouvent. Elle ferc a le
diriger dans la diftribution des divers objets; car pour
bien faire cette diftribution, il faut {cavoir. l'effet que
chaque objet doit faire fur I'ceil , {elon la place qu'il oc-
cupe. S'il fait cette diftribution au hafard, il y fera des

fautes fréquentes, que la connoiffance des regles auroic
prévenues.

*
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iv : PREFACE. 2

Mais, dira-t-on, n'y a-t-il pas des Tableaux j"i’cé:ment
eftimés, quoiqu'il s’y rencontre des fautes de Perfpec-
tive ! J’en tombe d’accord 3 mais on doit convenir aufli
qu’ils font, & cet égard, moins eftimables que s’ils en
étoient exempts. Un ‘Artifte, jaloux de fa réputation,
doit toujours tendre 2 la plus grande perfe&tion, & ce
quil y a méme de déteGueux dans les Anciens, doit
T'exciter 2 les {urpafler en ce point. Leurs fautes font 3
{a vérité compenfées par un plus grand nombre de beau-
tés, mais ce {ont tdujours des fautes, capables de retar-
der le progrés des Arts, {i elles étoient imitées. |

Il eft vrai que ce n’eft pas la Perfpective qui donne a
un Peintre I'élégance , & le caractere du deffein, & qu’il
n’y a {ur cela d’autres regles, que celle de bien faifir le
naturel. Mais cette Science lui donnera le plan de fes fi-
gures , & cette Perfpective Aérienne qui paroit {1 {urpre-
nante {ur une {uperficie plate , & qui produit de {i beaux
effets par le moyen d’une dégradation {&duifante. Carla
Perfpe&ive la mieux tracée, & felon toutes les regles,
n’empéchera pas, {i les dégradations de ton font faufles,
que les parties qui doivent fuir n'avancent, & que celles
qui doivent avancer ne s’éloignent : un Peintre ne {gau-
roit étre trop attentif a la dégradation de fes teintes,
Ainfi la partie du coloris, qu’or: pourroit croire plus in-
dépendante de cette Science, en doit aufli refpeter
les regles: il s’agit de concilier tous les objets que la
Perfpeltive renferme. En voila aflez, ce me femble,
pour convaincre tout efprit raifonnable de la néceflicé
de s'inftruire de la Perfpetive. |

1l ne me refte qu'd expofer 2 mes Lecteurs, les raifons
qui m’ont déterminé & préfenter un Traité de Perfpecti-
ve {ous un nouveau jour, & l'ordre que jai crii devoir
{uivre dans 'exécution. Ce n’eft pas que nous n'ayons,
fur cette matiere, pluficurs Traités, dont quelques-uns,

L d



| PREFACE. v
auxquels on ne peut refufer {fon eftime, en indiquent af~
fez nettement la pratique. Mais, qu'il me {oit permis de
le dire, fans vouloir attaquer le mérite de ceux qui ont
julqu’a préfent traité cette matiere, il s’en faut bien qu'ils
en ayent dévelopé tous les principes. Quelques recher-
ches que jaye faites dans leurs Livres, pour m’en inf-
truire & fond, je n’ai pt rencontrer un feul Traité, ou
ces principes,qui ont leur {fource dans la Géométrie,
foient portés jufqu’a I'évidence dont ils font {fufceptibles.
Or, comme on ne peut faire un {olide progres dans quel-
que Science que ce {oit, {ans en avoir bien approfondi
les véritables principes , mon but eft de les faire connoi-
tre, & d’ennoblir méme la pratique de la Perfpective,
en élevant Pefpric jufqu'a la Théorie. |

Ainfi ’on trouvera dans ce Traité, les regles de la
Perfpective réduites en une pratique aifée, précédées de
démonftrations géométriques. Comme {a plapart des
hommes, fatisfaits du feul plaifir que caufent les objets
agréables de la Perfpe@ive , ou bornant leur émulation 2
bien opérer le compas 2 la main, ne veulent, ou ne peu--
vent {e donner la peine d’aprofondir les Principes Géo-
métriques , & que mon but eft de mettre la perfpective &
portée de tout le monde, jai fait abftraction de la Géo-
métrie dans les Legons pratiques , dont I'ordre & la liai--
jon dévelopent le {ujet. | |

Ceux donc qui n'ont pas, ce quon peut appeller, le
tour d’efprit Géométrique, pourront négliger les démonf-
trations, & ne confulter que la pratique. A I'égard de
- ceux qui voudront s’élever julqu’a la Théorie, & appro-
fondir les idées pures fur lefquelles font fondées les Le-
cons de pratique, on {e flatte qu'ils y trouveront de quoi
{e facisfaire. J'ai cri, en faveur de ces derniers, ne pou-
voir me difpenfer de donner la coupe Géométrique des
rayons, comne {eule capable de rendre un compte exat
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des principes de la Perfpe&tive. Il m’étoit venuaufli dans
I'idée de donnerune defcription de I'ceil; mais outre que
cette defcription regarde plus particulierement ceux qui
traitent de la Dioptrique, & de la Catoptrique, comme
on pourra la trouver dans une infinité d’Auteurs, il m’a
paru inutile de I'inférer dans unTraité, ot je me {uisborné
a ce qui eft propre a la Perfpective.

Ony trouvera la méthode de mettre les plans en perf-
pective, leurs élévations , leurs inclinaifons; des marches
quarrées, & ceintrées; des croix {olides, évuidées & incli-
nées; des portes, des arcades, des moulures & des enta-
blemens; avec une méthode a part pour les tores, & les
frontons : enfin on y verra ce qui regarde la dégradation
des figures, & la réflexion {ur U'eau, des ombres, tant au
Soleil, qu’auflambeau. C’eft ainfi que je termine ce Traité,
dans lequel j'ai intention de fuppléer a la Théorie par la
pratique, pour ceux qui ne font pas Géométres, & pour
ecux qui le font, d'éclairer la pratique par la Théorie.

Le fyfttme de la vifion, de feu M. le Clerc, fait pré-
fumer qu’il auroit p& donnerun Traité de cette efpece, fz
fes autres occupations le lui euflent permis. 1l feroit a
fouhaiter qu’il en efit enrichi le Publie avide de fes pro-
~ductions. On y trouveroit 'analyfe des{cavantes Legons
qu’il a2 données pendant pres de vingt ans, & que M. le
Clerc fon fils, continue {i utilement avec des augmenta-
tions confidérables. L’honneur que j'ai d’étre petit-fils de
I'un, & neveu de lautre, m'impofe filence fur le mérite
de ces deux célébres Profelleurs; je fens méme tout le
danger de paroitre , aprés eux, dans une carriere ou ils
ont brillé ; mais jofe efpérer qu’on me {caura gré de '¢-
mulation qui me porte & fuivre leurs traces, & du zele
qui me fait préfenter au Public, les folides principes d’'u-
- ne Sgience trop négligée.
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Approbation du Cenfeur Royal.,

]aAY 1t par ordre de Monfeigneur le Chancelier Iz Perfpettive a Pufage des
Artiffes : j’ai trouvé cet Ouvrage utile. Fait & Paris ce 29 Mars 1749.

MONTCARVILLE.

PRIVILEGE DU ROY..

OUIS,par la grace de Dien, Roi de France & de Navarre: A noes Amés &
‘ Féaux Conlfeillers, les Gens tenans nos Cours de Parlement , Maiires des Re-
quétes ordinaires de notre Hotel, Grand - Confeil, Prevée de Paris, Baillifs, Séné-
chaux, leurs Lieutenans Civils & autres nos Jufticiers qu'il appartiendra, Sazur. Notre
bien Am¢ CHMARLES-ANTOINE JomBERT) Libraire 3 Paris, Nous ayant fait expofer qu'id
défireroit faire imprimer & donner au Public des Ouvrages, qui ont pour titre :
Le Guide des jeunes Mathématiciens , traduit de I’ Anglois, par le R. P. Pezenas , Jéfuite.
Nowvean Traé du Microfcope , mis a la poriée de tout le monde , traduit de I’ Angleis.
Traité des Fluxions & Tvaité d’ Algebre, par Colin Maclaurin. Nouveau Tarsf de Ia
Menuiferie , avec les détails & les prix de tous les ouvrages de Menuiferic. La Méca-
nique du Feu, ou Traité de la Conflrullion des nowvelles Cheminées , par M. Gaugers
Principes de Phyfique rapportés a la Médecine , & Traité des Métanx & des Minéraux o
par M. Chambon , Médectn du Roi. Nouvelle explication du Flux € Reflux de la Mer..
fuivant un nouveau Syftéme de Cofmographic &r de Phyfique génévale. Traité de Perfpec-
tive 3 l'ufage des Artiftes, démontré géométriquement , par M. Jeaurat. Traité Ana-
lytique des Seltions Coniques , Fluxtions & Fluentes, par M. Muller. L’Ingénieur de
Campagne , ou Traité de la Fortification , par M. le Chevalier de Claivac. Peiit Dic-
tionnaive Univerfel , abrégé € mis a la poriée des perfonnes qui w'ont point d’étude,
par Thomas Dyche , traduit de I Anglois. L’Hifbovien Chronologique y ou I Hifloire
d’ Angleterre , depuis fon ovigne jufgu’a préfent , traduit de U Anglois de M. Salmon ;
S’il Nous plaifoit lui accorder nos Lettres de Privilége pour ce ncceflaires- A cES
CavusE s, voulant favorablement traiter 'Expofant, Nous lui avons permis & per-
mettons, par ces Préfentes, de faire imprimer le{dits Ouvrages en un ou plufieurs
Volumes, & autant de fois que bon lui femblera, & de les vendre, faire vendre &
débiter par tout notre Royaume pendant le tems de neuf années confécutives,d compter
du jour de la date defdites Préfentes: Faifons defenfes a toutes fortes de perfonnes
de quelque qualité & condition qu’elles foient , d’en introduire d’impreffion étrangere
dans aucun lien de notre obéiffance, comme aufli i tous Libraires, Imprimeurs &
autres, d’imprimer ou faire imprimer, vendre, faire vendre, débiter , ni contrefaire lef-
dits Ouvrages, ni d’en faire aucuns Extraits, fous quelque prétexte que ce {oit, d’aug-
mentation , correftion, changement ou autrement, fans la permiflion expreffe & par
écrit dudic Expofant, ou de ceux qui auront droit de lui, 4 peine de confilcation des
Exembplaires contrefaits, de mille livres d’amende contre chacun des Contrevenans, .
dont untiers 3 Nous, un tiers 4 I’'Hétel-Dieu de Paris, & autre tiers audit Expofant,
ou i celui qui aura droit de lui, & de tous dépens, dommages & intéréts; a la charge
que ces Préfentes feront enregiftrées tout au long fur le Regiftre de la Communauté
des Libraires & Imprimeurs de Paris, dans trois mois de la date d’icelles : que 'impref-
fion dudit Ouvrage fera faite dans notre Royaume & non ailleurs, en bon papier &
beaux caralteres, conformément i la feuille imprimée & attachée pour modele,
fous le contre - Scel defdites Préfentes; que PImpétrant (e conformera en tout aux



-

Régfﬁﬁens de Ia Ifbrairie, - & notamment d celui du fo ‘K%ri[{ 1728, & quavant de
Pexpofer en vente, les Manufcrits ou Imprimés ?m auront fervi de copie i l'impref~
fion defdits:Ouvrages, feront remis dans le méme €tat-ou ’Approbation y aura été don-
née, &s mains de Notre tres-cher & féal Chevalier le Sieur Daguefleau, Chancelier de
France , Commandeur de nos Ordres ; & qu'il en fera enfuite remis:deux Exemplaires
de chacun dans netre. Bibliothéque publique, un dans celle de notre Chitean du Lou-
vre, & un' dans celle de notre trésscher & féal Chevalier le Sieur Daguefleau, Chan-
celier de France, Commandeur de nos Ordres; le tout 3 peine . de nullité des Pré-
fentes; du"contesu defquelles vous mandons & enjoignons de faire jouir YExpofant
ou fes Ayant caufes, pleinement & paifiblement, fans fouffrir qu'il leur foit fait au-
cun trouble ou empéchement : Voulons que la Copie defdites Préfentes qui fera im-
primée tout au long au commencement ou 3 la fin defdits Quvrages, foit tenue pout
duement fignifiée , & qu'aux Copies collationnées par I'un de nos Amés & Féaux Con-
feillers & Secretaires, foi foit ajoutée comme 3 I'Original : Commandons au premier
notre Huiflier, ou’ Sergent,de faire, pour Pexécution d'icelles, tous A&tes requis &
néceflaires, fans demander autre permiffion, & nonobftant clameur de Haro, Charte
Normande & Lettres 3 ce contraires : Car tel eft notre plaifir. Do nxE’ i Parisle
quatorziéme jour du mois d’Avril 'An de grace mil fept cens quarante-neuf, & de
. wvotre Regne le trente-quattiéme. Par le Roi en fon Confeil,

SAINSON.

Regifiré fur le Regifire XII. de la Chambre Royale & Syndicale des Libraives &
Emprimeurs de Pari.'r!g:.t N°. 160, Fol. r60. co K/ A

. : nformément aux Réglemens confirmés par
eclui das 28 Féurier 1723. A Paris le 16 Mai 1749. f |
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PERSPECTIVE

| - A I’USAGE - -
DES ARTISTES.
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PREMIERE PARTIE.
Contenant la Théorie de la Per[pective.

"INTRODUCTION.

A PERSPECTIVE eft l'art de repréfenter les objets
tels qu’ils nous paroiffent; & les objets font dits viis en
B Perfpective , lorfqu’ils font repréfentés conformémenta -
ks impreflion qu'ils font fur les yeux. ‘
" L'ceil eft un corps rond & fphérique , confidéré
comme un point duquel les objets font apperqus. - |
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2 o TRAITE
La vifion {e fait par des rayons tirés des &bjets a I'eeil , qui font
comme autant de petits canaux par lefquels I'objet fe communique
a la viie. | |
"On peut fuppofer autant de rayons qu'il y a dans les objets de
Fei.nts mathématiques ; I'attion de ces rayons eft de porter aux yeux
les points de ces objets qui compofent enfemble une Perfpettive
qui paroit fe confondre dans L'ccil, mais qui fe débrouille a pro-
portion que P'on s’éloigne. Si 'on fuppofe ces rayons coupés par
une vitre , cette vitre recevra autant de points qu'il y aura de rayons ,
lefquels formeront dans la vitre une perfpeive plus ou moins dé-
brouillée felon que la vitre fera plus ou moins proche du fpe&ta-
teur. |
On diftingue deux fortes de perfpe&tives : Ia Perfpective naturelle 5
& la Perfpective curieufe. |
Dans la Perfpettive naturelle ou ordinaire , qui eft celle dont on
va traiter , on fuppofe la vitre (on /e rablean ) verticale & plane. Dans
la Perfpettive curieufe , on fuppofe cette vitre ou concave , ou con-
vexe , ou inclinée au choix du Perfpe&teur. Ceft-1a précifément &
uniquement ce qui peut diftinguer ces deux fortes de Perfpettives,
qut, 'une & l'autre, ne font autre chofe qu'une coupe de rayons
vifuels. | . |
~ Mais comme la coupe des rayons, dans Ia Perfpe&tive curieufe
eft fujerte 3 défigurer les objets , enforte qu'un quarré pourroit avoir
une apparence circulaire, felon que la vitre feroit concave ou con-
vexe, il eft néceflaire que le fpetateur fe mette au vrai point dont
cette Perfpetive doit étre apperclie : on fent cette néceflité dans
fes figures cylindriques. |
Cette forte de Perfpe&ive n'ayant lieu que dans les démes ou
dans les plafonds , elle n’eft pas d'un ufage fi étendu, ni fi commun
que la Perfpettive naturelle, qui eft ce]%e que les Peintres, dont le
but eft d’imiter la nature , fe propofent ordinairement de fuivre dans
leurs ouvrages. C'eft aufli pour cette raifon quon Yappelle Perfpec-
¢1ve ordinaire. . |
La Perfpetiive confidérée dans fes regles donne les moyens de
‘repréfenter firement les objets fuivant leurs différentes impreflions;
car on {cait que les objets nous paroiffent plus ou moins grands ,
felon qu'ils font plus ow moins éloignés, & que leurs pofitions di~
verfes les font voir fous autant de formes, & fous différens degrés
de lumiere, qui ne font autre chofe que diverfes impreflions. faites
fur la véie ; ce que I'on imite dans la peinture. o o
On repréfente les objets de denx maniexes you géométralement
ou perfpedtivement. |
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Daris la maniers de les repréfenter géométralement , on confidere
dans ces objets deux coupes: P'une verticale,, Pautre horifontale. La
repréfentation verticale , nommée é/evation, donne leur hauteur per-
pendiculaire ; Ihorifontale , nommée plar , fait voir leur étendue.

" Cette maniere de repréfenter les objets eft en quelque fagon la
plus parfaite, garce quelle rend un compte certain de la proportion
de chacune de leurs parties , & que d’ailleurs on ne parvient a la’
connoiflance du Perfpectif que par celle du Géométral. Auffi les
ArchiteCtes s'en fervent-ils par préférence, parce qu'elle convient
mieux aux Quyriers,a qui il faut des cottes exates plutdt qu'une
belle exécution. -

Dans la fagon de repréfenter les objets perfpe@ivement, on fup-
pofe que lesrayons tirés des objets & I'ceil font coupés par un plan. Si
ce plan eft incliné, ou concave, ou convexe, la perfpeive eft ap-

ellée curieufe, laquelle , comme on vient de 1"ogferver » paroit dif-
Forme {i lon n’a pas foin de fe mettre a fon vrai point de vite. Si
au contraire , ce plan ou cette vitre eft verticale & plane , on I'ap-
pelle Perfpective ordinaire. Cette Perfpe&tive , dans les tableaux, ex-
prime & fait, pour ainfi dire , la méme impreflion que feroient les
objets mémes. |

Ainfi dans la maniere de repréfenter les objets géométralement ,
on a la proportion réelle des objets : & dans la maniere de les re-
préfenter perfpeitivement, on a leur apparence.

Ilya encore ce quon appelle la Perfpective cavaliere ou militai-
re, dont les Ingénieurs fe fervent pour deffiner les Fortifications ;
mais elle doit étre confidérée plutét comme le Géométral des ob-
jets que comme leur Perfpedtif. Car le but qu'on fe propofe dans
cette repréfentation des objers, eft de donner leur vraye dimenfion

& non gas leur afpe&t naturel tel que le défigne, par lui-méme,le
mot de Perfpeliive. |
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4 |  TrRra1TE A
DEFPINITIONS

Des principaux termes employés dans la Perfpective:

Y a ligne de terre eft la bafe du tableau, que P'on fuppofe toujours
étre de niveau. :

L’horifon eft un plan qu'on fuppofe pafler par les yeux, parallele
a la ligne de terre, & qui, par conféquent, marque I'élévation de
Feeil.

Le point de viie eft un point pris dans Ihorifon pour marquer
Fendroit d’oti la perfpetive doit étre apperque , ou pour mieux
dire, c’eft le point de fettion de la perpendiculaire abaiffée deT'exil
fur la vitre. Aufli he I'appelle-ton que le point de vite figuratif, le
+ vraine pouvant étre dans le tableau.  x¢ |

Le point d’¢loignement eft un point mis dans I'horifon, autant
€loigné du point de viie quon doit s'éloigner du tableau pour le voir
dans fon vrai point. | -

Les fuyantes font toutes les lignes qu'on fuppofe entrer dansle
tableau, & par la conduite defquelles les objets femblent s'¢loi-
gner de nous, -

Le terrein Perfpedtif eft 'efpace renfermé dans le tableau entre
laligne de terre & P'horifon , & comme lhorifon eftle terme de la
plus grande étendue de la vue , de méme il contient tous les points
¢yanouiflans des lignes horifontales. |

- Point évanouiffant eft la réunion des lignes dans le tableau; car
- fiFon confidere deux ou plufieurs lignes paralleles entre-elles on
verra quelles tendent a s’approcher 'une de lautre a proportion
quelles s’éloignent, & enfin qu’elles fe réuniffent a un point de -
Phorifon lorfqu’elle font entierement échappées a nos yeux.
St le point évanouiflant eft le méme que celui de P'eeil qui répond
perpencgculairemen't a la furface du tableau , on I'appellera point de
vie figuratif. - L

Si le point évanouiffant eft équidiftant du point de viie figuratif,
‘tel qu'on fuppofe le vrai ceil éloigné du tableau , on 'appellera poine

d’éloiFnement' » ou point de diftance. - .

Si le point évanouiffant r'eft ni 'un ni Pautre , c’eft-a-dire , qu'il
foit.en—lz:gi » ou au-dela de ces deux points, on appellera point ac-
cidentet. =~~~ | S

Drot il fuit que le point dé viie figuratif eft le point évagouiffant
des lignes E’lui?ogt un angle dsoit avec la bafe du tableau.

Que le point de diltance eft le point évanouiffant des lignes qui
font un angle de 45 degrés avec Ia bafe du tableau, x |
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Etque le point accidentel eft le point évanouiffant des lignes qui
font des angles inégaux avec cette méme bafe du tableau.

-

CHAPITRE PREMIER.

Démonftrations faites dans une vitre confidérée comme un ta:
blean diaphane au travers duquel on voit les objets
qui font derriere.

AnNs la perfpe@tive on confidere deux diftances ; fqavbir ;s
I'éloignement du fpetateur au corps interpofé, & celui du

-

corps interpofé aux objets. Ces objets ayant leurs apparences dans
la vitre , déterminent deux autres diftances , qui ferontl'éloignement
vertical de leur apparence a Ihorifon , & leur hauteur perpendicu-
laire. Ces deux diftances font dgroportionnelles aux deux premieres

comme on va le démontrer dans les propofitions fuivantes.
REMARQUE.

Ces démonttrations font faites en faveur des perfonnes qui font
curieufes d’apprendre les principes géométriques de la perfpetive;
celles qui ne voudront pas fe donner la peine de les étudier, peu-
vent paffer tout de fuite & leur récapitulation , page 36, ou méme i
la feconde Partie de cet Quvrage, qui enfeigne la pratique de la -
Perfpeltive.

: h‘;~ w e AT R
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6 TRAITE |
PROPOSITION PREMIERE.
ProrrLeuE L
Trouver apparence dun point dans le tablean.

Suppofons que le fpeflateur A B regarde le point F au travers
de la vitre GIKH, & que le point F eft {itué de telle forte que
tirantde ce point F au pied B du fpe@ateur la ligne F B, elle foit
perpendiculairea I K. Onaura le triangle reftangle ABF (AB éeant
vertical & F B horifontal) qui fera feGion fur la vitre en DC, &
cette fection fera aufli perpendiculaire , les plans GIKH & AFB

-érant perpendiculaires a lhorifon ( Euclide, Liv. 11. Prop. 19. ); ainli

le point D fera la coupe du. rayon vifuel AF, & par coni€équent
le point cherché.

Je dis préfentement que ce point alz})arent D détermine dans
le tableau deux diftances ; {¢avoir, fon ‘¢loignement a Ihorifon &

fa hauteur perpendiculaire : je dis de plus, que ces diftances font

toujours proportionnelles a I'éloignement du fpeQateur au tableau,
& du tableau au géométral.

CONSTRUCTION.

Prolongez indéterminément CD vers E, & del'ceil A du {pe&ta-
teur tirez la ligne A E parallele 2 BF, ceft-a-dire , perpendiculai-
re a la vitre. Du point de feQion E tirez la ligne L M parallele 2 la’
bafe IK , ce qui donnera L M pour I'horifon du fpe&tateur dans le
tableau , & le point E pour fon point de vie figuratif. |

DEMONSTRATI.ON_ |
Ayant fuit voir quele point D eft Papparence du point F , laligne

E D fera I'éloignement du point apparent a Yhorifon , D C la haus
teur perpendiculaire dans le tableau, F C la diftance de l'objet au

tableau , & C B la diftance du tableau au fpeQateur: lefquelles gran- |

~ deurs font proportionnelies. Car les triangles AE D, FCD font

femblables, pyifque les angles AE D, DCF font droits: de plus, -
langle ADE eft égal a Pangle F D C ( Eucl. Liv, I. Prop. 15.) ainfi
(Eucl. V1. 4.) onaura A E ou B C fon égale (diftance du fpettateur

‘au tableau) eftd F C (diftance du point Géométral F au tableaun)

comme ED (diftance du point apparent a Phorifon) eft 3 CD

( hauteur apparenite du point D dans le tableau ). Ce gu'il falloit dé- R

montrer., |

.. ,r‘."
' * ‘xz‘-
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8 TratTE® .
prav. I = Cette démonftration eft générale, foit que le point F dirigé au
Fig. 2. pied B du fpeftateur forme avec le tableau I K un angle droit, ou
" non. Car fi Fon fuppofe la vitre fe mouvoir fur EC comme fur un
axe, de telle forte que les paralleles quelconques FO , BP de-
viennent perpe-ndicuiaires au tableau I K au lieu de ¥ B, & par
conféquent que B P devienne la diftance du fpetateur au tableau
au lieu de B C, & F O l'éloignement du géométral F au lieu de
la diftance F C; il y aura de méme fimilitude de triangles pour faire
voirque BP et A F O, comme ED eftaCD. Car les lignesFO,
BP érant paralleles, les triangles femblables F O C, BPC don-
nent BC et A FC, comme B P (diftance du fpectateur a la vitre )
~ eft 3 FO (diftance du point F a cette méme vitre ). Ainfi javois
. dans la premiere équation BC.FC :: ED.C D, donc jaurai dans
celle-ci par égalité de rapport BP.F O :: ED.CD. Ce qu’il jatloir

auffi demontrer.

REMARQ UL

On remarquera dans cette conftru&tion que le point H eft le
point de viie figuratif; au lieu que dans la premiere c’étoit le point
%, & que ce point E devient ici un point accidentel,

T

" « By
--------------
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16 TrRAITE
' PROPOSITION IL
Prosreme IL
Trouver Lapparence dune ligne dans Je tableau.

PranIL Si Pon fuppofe préfentément que F C foit la Iigne propbfée 5
Fic. 3. trouver dans le tableau, je dis que D C en fera V'apparence. Voici
comme je le démontre.

DEMONSTRATION,

Le point C eft apparent & effe&tif puifqu’il touche la vit'fe,' &
nous venons de démontrer (Prop. L) que le point D eft l'appa-

rence du point F; donc la ligne CD fera Fapparence de la ligne -

propofée CF. Ce gu'il falloir démontrer.
CororLrLaIRrRE L

 Des deux précédentes pofitions de tableau , il réfulte que la di-
re&tion de I'apparence d’une ligne qui eft horifontale , & perpendi-
culaire au tableau, tend au point de viie figuratif, ou point prin~
cipal ; & que lorfque les lignes forment' des angles inégaux, feurs
apparences font dirigées a des points accidentels. Ceft ce qu'on
va démontrer plus particulierement dans la Propofition {uivante;
mais avant que d'y paffer, il eft a propos d’établir le Théoreme
fuivant, fur lequel je puifle appuyer ma démonftration y comme je
fais fur les élémens de la Géométrie. De cette démonftration , il
fuit encore le Corollaire fuivant.

" CoroLralrRE II.

Toutes les lignes qui font dirigées au pied du fpetateur feront
cachées par des perpendiculaires, c’eft-a-dire , qu'elles auront des
apparences perpendiculaires a la bafe du tableau.

““““
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12 TrAITE
TnEoremME T

Si Pon a unc ligne CE coupée en N, & que des points C & N
on éleve deux perpendiculaires d cette ligne , de relle forte que GC foir
a RN, comme CE eff A N E; je dis que [t du point E au point R on
mene une ligne ER , fon prolongement R G paffera par le point G.

DEMONSTRATION.

Jimagine un triangle G CE dans lequel je mene une ligne R N
parallele a G C; dans ce cas j'aurai les deux triangles GCE,RNE
femblables : car 'angle E G C eft égal 4 I'angle ERN, puifque la
ligne G C eft parallele a la ligne RN ; F'angle GE C eft commun :
d’ou il fuit que le troifiéme eft égal au troifiéme. Or, les triangles
€quiangles ont les c6tés homologues proportionnels; ( Eucl PT. 4. )
ce qui me donne G C.RN:: CE.N E. Donc, fi 'on avoit eu la
ligne CE coupée en N, & qulon efit élevé des points N & C les
perpendiculaires N R , CG, de telle forte que GCefit été AR N,
comme CE efta NE, la ligne conduite par les points E , R auroit
pafl¢ par le point G. Ce g&’sd fallois démontrer.
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14 | Trarrs |
PROPOSITION IIL

TuHEorEME IL

Pr.IIL.  Soit une ligne ¥ E quelconque, donnée perpendiculaire 4 la bafe PK de
FiG. 6. la vitre, laguelle ligne prolongée en X ne paffera point par le pied B du
Spectateur , je dis que fon apparence ER fera dirigée au point de vie
Sfigurarif G. R

CONSTRUCTION.

_ Ayant tiré la ligne BC perpendicillaire 3 PK, bafe delavitre , -
je mene A G parallele 2 BC, ce qui coupera la perpendiculaire C G

en G, & me donnera le point G pour le pointde viie figuratif , &
I L. pour horifon.

DEMONSTRATI ON.

Par la premiere Propofition , je tire du point I au point B , pied
du fpe&tateur , la ligne F B : au point de fection N jéléve la per-
pendiculaire NM: le point R eft 'apparence du pointF , ( Prop. I.)
& par conféquent la ligne RE eft Fapparence de la ligne FE ,
(Prep.I11.). Jaurai B C ( diftance du Spe&tateur au tableau , ) eft
a EF, (éloignement de la vitre au point géométral F') comme
MR (fon éloignement vertical de T'horifon ) efta R N{( fa hauteur
perpendiculaire dans le tableau. ) Les deux triangles femblables
BCN,FEN, medonneront BC. EF :: CN, NE. Par la rai~
fon d’égalité de rapport ( Eucl. 7. 11.), jaurat MR. RN:: CN,
N E; mais comme dans toutes les proportions géométriques un
antécédent plus ou moins fon conféquent , eft 2 un antécédent ou
fon conféquent proportionnellement , yaurai MR 4+RN. RN ::
CN~+4NE. NE. OrMR+RN=MN ou GC, & CN~+
NE=CE, ainli CG. NR:: CE. NE. Et (parle Théoréme
précédent ), cette analogie étant donnée-telle , E R prolongé paf-
fera par le point G. Donc Papparence ER de la ligne FE , quia éeé
donnée perpendiculaire A la bafe P K de la vitre , de telle forte que
prolongée en X, elle ne paffe point par le point B 5 pied du Spe?f -
teur, doit étre dirigée au point de viie figuratif G. Et (par /e fecond
Corollaire de la Prop. 11. ) cette ligne F E étant perpendiculaire a la
bafe de la vitre , mais paffant par le pied du Speétateur, avoit en-
core une apparence dirigée au point de vie figuratif G ; qui font les
deux feuls cas. D’ou je conclus que toute ligne quelconque faifant
un angle droitavecla bafe de la vitre , ou tableau, doit avoir fon ap-
parence dirigée au pointde vie figuratif. Ce gu’:l falloir demontrer.
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16 TRALTE
PROPOSITION IV.
Prosreumre IIL

Trouver la coupe d’un point P par une ligne tivée au point de dif~
CoNsTRUCTION

Soit la ligne L P perpendiculaire a la bate MO du tableau. Me-
nez BH parallelea L P, & par conféquent perpendiculaire aufli au
tableau. Du point A menez la ligne A C parallege aBH, &la ligne
A C coupant la perpendiculaire HC en C, le point C fera le point
de viie figuratif, & II){T fera Phorifon du {pe&tateur dans le tableau.
Faites CE égale 2 CA oua HB fon égale ; HB érant I'éloigne-
ment du fpettateur au tableau, le point E fera appellé point de dif-
tance. Faites .G égale 4 LP; du point L tirez au point de viie figu-
ratif C la ligne L. C : & du point G au point de cﬁf’r’ance E la ligne
G E. Je dis que L F fera l'apparence de la ligne L. P.

DEMONSTRATION.

Soit la ligne DK paffant par le point F & tombant perpendi-
culairement fur les paralleles R T, O M; yaurai les deux trian-
gles femblables CEF, L GF, qui donneront CE.LG:: EF.GF.
Les deux triangles femblables DF E , K F G donneront FD.F K ::
EF.GF. Par égalité¢ de rapport yaurai CE.L G :: F D.FK; mais
par la conftrution CE = H B, & LG = LP. Ainfi en fubfli-
tuant BHa CE, & LP 4 LG, jaurai BH, (diftance du fpe&ta-
teur ) eft 2 LP (éloignement du tableau 4 l'objet P) comme FD ,
(fon éloignement vertical de l'horifon ) eft 3 F K (fa hauteur per-
pendiculaire ). Donc ( par Prop. I.) le point F fera Papparence du
pomt P. De plus, le point P étant un des points de la perpendi-
culaire LP, il ne peut avoir fon apparence que dans la ligne C L
( Prop. I11.). Mais le point F eft le feul point de la ligne L.C qui

- puifle fadisfaire a la [{)roportion qui jai démontré devoir €Etre ( par

Prop. L. ). Donc ¥ eft apparence du point P, & par conféquent la
ligne F' L eft Fapparence de la ligne L P. Ce gu'il falloir démontrer.
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18 TRAI Tﬁ .
PROPOSITION V.

TonioremeE IIL

Pfﬁi Y-_ Toute ligne faifant un angle de 45 degrés avec labafe du tablean &

* fon apparence dirigée au point de diffance.
DEMONSTRATION.

La figure reftant la méme , foit fuppofé la ligne GP, je dis que
la ligne GF eft fon apparence. Le point I eft I'apparence du point
P, le point G touchant la vitre eft apparent & effeétif, donc la
ligne GF eft Fapparence de la ligne G}l)’. Mais , par la confiruc-
tion , la ligne G P fait un angle de 45 degrés avec la bafe MO car
la ligne P L a été donnée perpendiculaire 2 M O;de plus, GLa

été fait égal a L P; ainfi le wiangle P LG eft non-feulement rec-
tangle , mais ifofcele , ce qui me donne les angles PGL & LPG
de 45 degrés. La ligne G% étant apparence de la ligne GP, & di-
rigée au point ¢’éloignement E , puilque (par la conftruttion pré-
cédente) le point E eft le point de Eiﬂance , Je conclus que cette
ligne quelconque faifant un angle de 45 degrés avec la bafe du ta-
bleau , a fon apparence dirigée au point de diftance.

Mais quoique le point P efit pfi €tre plus ou moins pres, ce qui
auroit aglproché ou éloigné le point G du point L, ( puifque je fais
GL égal 2 LP) néanmoins le triangle P LG auroit toujours été
reGtangle & iofcele , & le triangle G F L auroit été également fon
appatence. D’ol je conclus que toute ligne, pourvi quelle fafle un
angle de 45 degrés avec la bafe du tableau, doit avoir fon apparen-
ce dirigée au point de diftance. Ce g#’il falloir demonrrer. |

£
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PROPOSITION VI
Tuforeme IV.

Pr. VL Toutes lignes faifant des angles inégaux avec la bafe du tablean &
FIG. 8!- . l[ l 3 l 7 . 7 bl \ .
paraileles emrelles , ent des apparences dirigées dans le tableau 4 un

point de L horifon,
CONSTRUCTION.

Je mene R D perpendiculaire 8 PO, & A B parallele a RD 5
" ce qui coupe la perpendiculaire D B en B; B eft le point de vie -
figuratif. De ce point B je mene HI parallele a P O; du point R,
pied du fpettateur , je mene la ligne R N quelconque; au point S,
fegment du tableau, jéleve la perpendiculaire S C qui fera termi~
née en C par T'horifon HI. La ligne SN aura fon apparence dans
cette perpendiculaire (par Prop. 11.). D’un point K quelconque
je mene EM parallele 2 RN; du point M je tire le rayon AM
dont le plan eft MR. Au point F jéleve la perpendiculaire F'T
qui fera coupée en K par le rayon AM : le point K fera I'appa- -
rence du point M, ( Prop. 1.) le point E , touchant la vitre , fera ap-
parent & effe&tif, ainfi EK fera 'apparence de E M. Je prolonge

EK, que je dis devoir rencontrer la perpendiculaire S C au point.
de fec¢tion C dans Thorifon..

DEMONSTRATION.

Soit MG perpendiculaire 4 P O bafe du tableau, on aura R D
( éloignement du fpeétateur au tableau) eft a M G ( ¢loignement
perpendiculaire de I'objet M au tableau) comme T K (fon éloi
gnement vertical a Thorifon ) eft 2 KF ( fa hauteur perpendicu~
laire ). Par la fimilitude des triangles RDF & M GF,(carRD
& M G. font perpendiculairesa OP , & par- conféquent paralleles
entr’elles ) yaurat RD.M G :: RF.F M; par égalité de rapport
Jaurai RF.FM :: TK.KF. Parles triangles femblables RFS &
FME, (car EM a été donné parallele A R N) yaurai encore RF,. -
S FM:: FS.EF, & par égalité de rapport jaurai TK.KF:: FS. -
“ - EF, ou TK + K%.KF::FS—P F.EF. Mais TK+KFE
=TF,&FS+EF=ES, jaurai donc TF.KF :: FS.EF.
Yaurai encore les triangles femblables KFE & CSE, car KK
& C S font perpendiculaires a PO bafe du tableau, ce qui me
donnera CS.K F :: ES.EF. Or CS égale TF, mais le point
- T eft-un des points de I'hosifon H I, donc le point C en fera un-
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22 Tra1TE

aufli. D’ou je conclus que les deux paralleles N S & ME faifant des

angles inégaux avec la bafe du tableau, ont des apparences dirigges

4 un point dans I'horifon.

Mais fi javois fuppofé la ligne X V parallele a la ligne N'S, la

démonftration auroit été la méme pour faire voir que cette ligne

auroit eu fon apparence dirigée au point C. D’ou je conclus encore
que fi on avoit eu les paralleles ME & XV, & que i du point
R, pied du fpeftateur, on elit mené une ligne R N parallele aux
lignes M E & XV, le point de fe&tion S étant élevé dans ’horifon

comme S C, auroit donné le point C pour le pointaccidentel chet- .

~¢hé des paralleles ME & XV,
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PROPOSITION VIL o
THEOREME V.

Pr.VIL Toute ligne parallele d la bafe du tableau a fon apparence auffi pa-
¥ic. 9. rallele a cetre méme bafe.,

CONSTRUCTION.

Soit la ligne C D parallele a 1a bafe KN du tableau. Des points
C & D je tire au pied B du fpe&tateur les lignes C B, D B. Des
fections E & F jéleve les perpendiculaires EG & F H qui fone
terminées par les rayons AC, AD. les points G, H ( Prop. 1. ) fe-
ront les apparences des points C & D, & G H fera l'apparence de
CD (Prop. I1.).

. E.

DEMONSTRATION.

Dans le triangle ABD la ligne HF eft parallele a AB, ce qui
divife les c6tés AD & BD proportionnellement ( Eucl V1. 2. ).
AinfiyauraiAH.HD :: BF. F D; mais la ligne CD a été donnée
.parallele & la ligne KN, donc par la méme raifon jaurai dans le -
triangle BC D les cotés BC & B D coupés proportionnellement,
ce qui donnera BE.FD :: BE.EC. Dans le triangle ABC ou
G E eft parallele 2 A B jaurai BE. EC:: AG.G C; par égalité de
rapport je conclurai que AH.HD :: AG.GC. Et comme toutes
lignes qui divifent les cotés d’un trian_gie proportionnellement, font
paralleles 3 leurs bafes, ( Eucl V1. 2. ) il s’enfuivra que G H fera pa-
rallele 3 CD : mais CD eft parallele 2 K N bafe du tableau, donc
la ligne G H, apparence de la ligne C D, fera aufli parallele a cette -
méme bafe K IN. Ce g4l falloit démontrer,

5 %&‘ ! :""";&
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 Autre maniere de démontrer la méme Propofirion:.
CONSTRUCTION.

Soit encore la ligne I M parallele 3 C G;des points M & I je-
mene les lignes MG, I C perpendiculaires 3 C G : des points I,
M je tre au pied du fpe&tateur les lignes IB, MB, & comme
yai démontrd (Corolinire 1. de la Prop. 11.) que les apparences des li--
gnes perpendiculaires a la bafe du tableau , étoient dirigées au point
de vie figurauf K , je tire tout d’'un coup des points C & G au point-
K les lignes CK, G K; ainfi les lignes I C & M G auront leurs ap-
parences dans les lignes CK & G K.

Les lignes ID & MF étant dirigées au pied B du fpeltateur
auront leurs apparences dans les perpendiculaires D H& F L ( Co-
rollaire 11. de la Prop. 11.),comme en H & en L; ainfi les appa-
rences des triangles IC D & MGF feront les triangles HC D &
LEFG. par conféquent le point H fera 'apparence du point I, le
point L fera 'apparence du point M, & la ligne H L. celle de la li-
gne M I Il s’agit a préfent de démontrer que cette apparence H L
icra parallele 3 CG bafe du tableau.. -

-

DEMONSTRATION..

Les triangles femblables BEF & M GF donnent BF.F M ::
BE.MG; (par Prop. 1.) BE (éloignement du fpetateur) eft a-
MG (éloignement de Yobjet M) , comme O L (fon éloignement.
vertical) eft a FL ( fa hauteur perpendiculaire ). Par la fimilitude
des triangles KOL & GLF,jaurai OL.FL :: KL.LG; par
égalité de rapport, yaurai K L.L G :: BF.F M. I M étant donné..
parallele 3 DF, yaurai BE.FM :: BD. DI : par égalité de rap-

ort, yaurai KL.L G :: BD.DI. Par la {imilitude des triangles

DC&BED,yaurai BD. DI :: BE.IC. (par Prop. 1. ) yaurai
BE (éloignement du fpeftateur) et a I C ( l/gignement de Pob-
jet) , comme N H (fon éloignement vertical de I'horifon ) et a HD
( fa hauteur perpendiculaire ). Par la firhilitude des triangles NK H
& DCH, jaurai NH. HD :: KH.HC; & enfin, par égalité
de rapport, yaurai KL. L G: : KH. HC. Or files c6tés d’un trian-

~gle font coupés proportionnellement, la ligne menéde par les fec-

tions fera parallele a la bafe ( Eucl. 71, 2.); donc L. H fera parallele
2 G C bafe du tableau. C. Q. F. D.
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PROPOSITION VIII
Tuforeme VI

~ Toutes kignes paralleles entrelles & inclinées , ont leurs apparences dia.
rigées d un point aun-deffus on au-deffous de Phorifon.

DEMONSTRATION.

Pr. IX.,  Soit le parallelogramme incliné G LP N, & LIKP fon plany. -
Fic.11. qui fera aufli un parallelogramme. Dans le premier, on aura G L.
parallele a NP, & G N parallele 2 L P ; dans le fecond , on aura:
I L parallele a KP, & I K parallele a L P. Des points I, K je-
tire au pied B du fpettateur les lignes I B & K B : aux fections M.
& O jéleve les perpendiculaires MC, O E qui feront terminées.
par les rayons GA,NA, TA, & KA. RQ apparence de KI,
fera parallele a LP ( Prop. /11.). Leslignes CQ & RE feront I¢s:
apparences des lignes GI & NK; (par la précédente) CE ap-
parence de GN, fera aufli parallele a L. P : le point C fera 'appa-
- rence du point G :le point I Papparence du point N : la ligne L.C.
fera apparence de la ligne 1.G, & la ligne E P celle de la ligne:
N P. Ces lignes L.C & E P s’entre-couperont a un point quelcon-~
que I , & ce point fera au-deflus de I'horifon, car les lignes IL. &
KP étant paraﬁeles » auront leurs apparences dirigées a un point dans-
Phorifon comme en D. Donc le point F fera au-deflus de Phorifon.. -
De plus, je dis que i du point F au point D on tire la ligne F D ,,
elle fera perpendiculaire a CE ou 2 QR,oua LP.
On aura le parallelogramme C Q RE qui.donnera CQ égale a
ER , & CE égale 2 QR. Les triangles femblables LFP & CFE ,,
donneront LC + CF.CF :: LP.CE ou QR fon égale. Les
triangles femblables LD P & Q DR, donneront L Q —+ Q D.
QD ::LP. QR. Parégalité de rapport,onaura LC 4 CF.CF ::
LQ—+ QD.QD. Dot je conclus que LC.CF :: LQ.QD..
Or dans le triangle LE D les cotés LF & L D étant coupés pro-
portionnellement, CQ fera parallele a ¥ D ; ( Eucl. I 2. ) mais
CQ aété donnée perpmdi'cuﬁ)airc a LP, donc ¥ D fera aufli per-

pendiculaire a L P. Ce g#’il fallois démontrer.
REMAR Q UE.

De méme, il eft facile de s'imaginer que {i les lignes inclindes |
Teuflent été dans un fens contraire , lopération auroit €té renverfée
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Pr.IX. dansletableau; & que Ta démonfiration auroit été la méme pour
Fie.11. faire voir que la réunion des apparences des lignes inclinées en
fens contraire, fe {eroit faite au-deflous de horifon, comine on
-vient de faire voir que celle des lignes de cet exemple devoit fe
faire au-deflus.
Corollaire deduit de cetre Propofition.

Toutes lignes inclin€es ont leurs points évanouiffans dans la per-
t%andiculaire du point évanouiffant des plans de ces mémes lénes.
De ce Corollaire on en déduit aufli les trois fuivans. .

Corollaire 1. déduit du précédent.

Toutes lignes inclindes & non déclinantes, c’eft-a-dire , lorfque
leurs plans eft perpendiculaire a la bafe du tableau, ont leurs points
£€vanouiffans dans la perpendiculaire du point de vie.

Corollaire 11,

"Toutes lignes inclinées, qui font par leur plan un angle de 45
degrés avec la bale du tableau, ont leurs points évanouiffans dans
la perpendiculaire du point de diftance.

Corollaive 111,

Et enfin -toutes lignes inclinées & déclinantes ont leurs points

&vanouiflans hars de ces yerp,cndic 211ES.
TR e '4;
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PROPOSITION IX.
Tuforeme VIL

Pran. X. 1% Side lwil A du fpedlatenr on tive une ligne an'point D , qui eft e
Fig, 12. point accidentel des lignes 1L & K P, cette ligne leur féra parallele.
2% 8 du méme wil A on tire une ligne an point ¥, qui eft le point ac-

cidentel des lignes GL & NP, cerve ligne lear fera anffi parallele.
PREMIERE DEMONSTRATION.

Soit a ligne BT parallele aux lignes I L & KP. Jéleve la per-
pendiculaire TD qui a été démontrée ( Prop. 77L) pafler par le point
accidentel D. On aura dans le triangle D LT la ligne QM pa-
qallele a DT, ce qui donnera LQ.QD :: LM. MT. Par les
uiangles femblables ILM , BT M,onaura L M.MT:: IM.MB.
La ligne Q M étant parallele 3 A B donnera dans le triangle TA B,
IM.MB:: IQ.QA. Parégalité¢ de rapport, onaura LQ.Q D ::
IQ.Q A. Mais comme toutes lignes qui {fe coupent entre deux
paralleles, fe coupent proportionnellement ; il senfuivra récipro-
quement que lorfque deux lignes fe coupent proportionnellement,
eiles font comprifes entre deux paralleles; donc AD eft parallele a
LlIouaPK, .

" DEMONSTRATION IL

Par les analogies de la Prepofition précédente, on a eu L C.,
CF::LQ.QDjon vient davoir L Q. Q D :: I Q.Q A. Préfen-
tement dans le tiangle AGI la ligne CQ étant parallele A GI
donnera IQ.QA :: GC.CA , & par €galité de rapport, on aura
enfin LC.CF :: GC.CA. Donc la ligne AF eft parallele aux pa- .
ralleles inclinées LG & P N. Ce gi'il falloir démontrer.

REMAR Q U E

Apres avoir établi dans ce Chapitre , les principes de la Perfpec-"
tive , & apres en avoir rangé les démonftrations de maniere qu'en
fe prétant un jour mutuel elles fervent d'introduéion ala pratique ,
nous donnerons dans le fuivant, la récapitulation de ces mémes
principss faite dans un ordre de comparaifon utile a la pratique , &
tres-peu différent de P'ordre que nous venons de fuivre dans les Pro-
pofitions précédentes. On a crit devoir donner cette facilité aux per-
fonnes qui n’ont augune teinture de la Géométrie , & cette récapi-
tulation leur remettra Tous les yeux les regles dont 1a connoiffance

- ¢ft néceflaire pour mettre toutes fortes d’'objets en perfpeétive.
T | Planche X,
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M

CHAPITRE IL

Récapitulation des principes de la Per[pettive démontrés dans
le Chapitre précédens,

DEs LIGNES HORISONTALES.

A1 démontré (Prop. 11.) que {i une ligne FC eft donnée de
telle forte , quétant prolongée, elle paffe par le pied B du {pec-
tateur , I'apparence de cette ligne F C dans 1?3 tableau en D C fera
dans la perpendiculaire CE ; douil fuit que toute fuyante paflant
par le pied du fpe&tateur fera cachée par une perpendiculaire.
Fi1g, 14.  Parce quivientd’étre dit, laligne CS, dirigée au pied B du fpec-
tateur , doit avoir fon apparence dans la perpendiculaire C G, telle

que C H. Sil'on fuppofe cette ligne CS perpendiculaire 2 la bafe

5

K P du tableau, il senfuivra que Papparence CH de cette ligne
{era dirigée au point de viie figuratif G, parce ue BC & CS, qu
font perpendiculaires a K P, ne font qu'une fet(llle ligne. Mais il eft
démontré ( Prop. 111.) que {i une ligne F E quelconque eft donnée
perpendiculaire , de telle forte qu’étant pro(}ongée vets X , elle ne
pafle point par le pied du fpetateur, cette ligne F E doit avoir en-
core fon apparence dirigée au point de vie G; donc toute ligne
quelconque faifant un angle droit avec la bafe du tableau, foit que
prolongée elle pafle ou ne pafle point par le pied du fpe&tateur, doit

toujours avoir une apparence dirigée au point de viie G.

De méme, laligne N S doit avoir fon apparence dans la perpen-
diculaire S L. Sil'on fuppofe cette ligne NS R formerl'angle NSO
ou DSR de 45 degrés, on aura le triangle R D S reétangle & ifof~
cele, ce qui donnera DS ou BL égale ala diftance R ]% ou AB.

-Mais le point L étant le point de diftance, il fuivra de cette conf~
truction que la ligne N S doit avoir une apparence dirigée au point
de diftance L. Or, comme on a démontré ( Prop. 7.) que fi une li-
gne quelconque X'V, faifant un angle de 45 degrés & prolongée ,
" ne paffe (foint par le pied R du fpe&ateur, elle a encore fon ap-

parence dirigée au point de diftance L; il fuit de-la , que toute ligne

faifant un angle de 45 degrés avec la bafe du tableau, paffant ou ne

paffant point par le pied du fpeateur , eft toujours dirigée au point
de diftance. .

Pr. XI,
¥ic.13.

Fig. 15,
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Suite des Lignes horifontales.

Préfentement {i on fuppofe que la ligne N S, dont Papparence
fera toujours dans la perpendiculaire S C, ne fait ni un angle droit,
ni un angle de 45 degrés, il s’enfuivra que ce point C ne fera ni le
point de viie figuratif, ni le point de diftance. Mais yai démontré
(Prop. L) que i on a une ligne M E parallele a la ligne NS,
cette ligne aura fon apparence dirigée a ce point C. De plus, cette
ligne pouvoit étre plus ou moin- éloignée de la ligne N S fans rien
changer a [a démonfiration , d’on il fuit que (i Pona un nombre de
paralleles données, telles que ME , NS, XV, ces lignes paralleles
doivent avcir des apparences dirigées a un point dans I'horifon , qui
fera au-dela, ou en-deca du point de diftance, felon que l'angle de
concours de ces lignes avec la bafe du tableau, fera au- deffus ou au-
deflous de 45 degrés. Ce FOim eft appellé le point accidentel, ou le
point évanouiffant de ces lignes. |

De ce raifonnement fuit la pratique d’avoir le point accidentel
de telle ligne que ce foit. Car, par cette démonftration, il eft évi-
dent que pour avoir le point accidentel de la ligne ME ou XV,
il ne faut que faire pafler par le pied R du fpectateur une ligne RIN

_ %){arallele a laligne ME ou & XV le point de fetion de cette ligne

N avec la bafe P O du tableau, comme en S, fera le point du-
quel il faudra élever la perpendiculaire SC, & le point d'interfec-
tion de cette perpendiculaire avec 'horifon HI, fera le point cher-
ché. D’ou l'on tire le Corollaire fuivant.

" COROLLAIRE

Si deux ou plufieurs lignes ne font pas paralleles entre elles 5

" Yapparence de ces lignes ne fera pas dirigée 4 un méme point

dans 'horifon.

-----
. IS
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Suite des Lignes horifontales.

Il eft aifé de voir que la conféquence que nous venons de tiret
eft conforme aux précédentes. Car il eft dit( Prop. I11.) que tou-
te ligne formant un angle droit avec la bafe du tableau , a fon appa-
tence dirigée au point de vie figuratif. Or ces lignes ne peuvent
étre que paralleles entr’elles. Donc, il fuit que toutes les lignes qui
font un angle droit avec la bafe du tableau, ont leurs apparences
réunies a un point dans Phorifon,

Il eft dit enfuite ( Prop. /.) que les lignes formant un angle de
45 degrés avec la bafe du tableau ont leurs apparences dirigées
au point de diftance : mais comme ces lignes ne peuvent former un
méme angle avec la bafe du tableau qu’elles ne foient aufi paralle-
les entr’e%les , il s’enfuivra que ces lignes paralleles ont leurs appa-
rences dirigées a un point dans I'horifon. |

Il eft prouvé enfin ( Prop. #1.) que toutes les paralleles qui for-
ment des angles qui ne font ni droits, ni de 45 degrés, 3oivent
avoir des apparences dirigées a un point quelconque dans I'hori--
fon, qui ne fera ni le point de viie, ni le point de diftance; ce qui
le faic appeller le point accidentel. Donc la 2°, 3%, & 4° confé-

uence de cette récapitulation font une feule & méme chofe, dif-
érenciée feulement par la pofition de ces lignes horifontales. Ce

que l'on dit ici des lignes horifontales va s’entendre également des
lignes inclindes. |

3

Conformément a ce cEﬁ vient d’étre dit, je conclus que (il’on a
des lignes paralleles a la bafe du tableau, ( Prop. Z11.) leurs appa«
rences feront aufli paralleles a cette méme bafe. Car fi'on vouloit’
trouvet le point accidentel de la ligne D C, qui eft donnée paral-
lele & la bafe KN du tableau, il faudroit mener du pied B du
fpe@ateur une ligne L P, parallele a la ligne D C, dont on cher-
che le point accidentel : & comme D C eft parallele A NK , la i
gne L P ne coupera jamais cette bafe N K. Donc cette ligne CD

n'aura pas de aﬁmm: accidentel, & par conféquent fon apparence
G H fera parallele 4 la bafe du tapleau, -




pE PErRsPECTIVR. L PART.

39

v c.'yzm 106,

F:'yur'e-l7 .




40 - TRAITE
DeEs LIGNES INCLINEES.

Par les raifons ci-devant rapportées, on a dit voir gue les lignes
horifontales en fe mouvant, avoient des api)arences irigées a des
{mints quelconques dans I'horifon, ou parallelement a cet horifon
orfque ces lignes étoient paralleles a la bafe du rableau. Il s'enfui-
vra que lorfque ces lignes ne feront point horifontales , C’eft-a-dire ,
lorfqu'elles feront inclinées a 'horifon , elles ne pourront avoir des
apparences a aucun des points de Phorifon, mais elles feront au-def-
fus ou au-deflous. Ainfi, comme les points accidentels des lignes
horifontales parcourent I'horifon, de méme les points accidentels
des lignes inclinées parcoureront le vertical du tableau. On remar-
quera feulement ciue comme les lignes inclinées peuvent fe mous
voir en tout fens, les points accidentels de ces lignes ne fe borne-
ront point a parcourir une ligne droite , comme les lignes horifon-
tales qui fe réuniffent toujours dans I'horifon. |

pr. X1y, Ileft prouvé ( Prop. I1.X.)que {il'onaune ligne inclinée EF dont -

FiG. 19. on cherche le point accidentel, ayant mené de I'ceil A une ligne
A K parallele a la ligne inclinée EF, la fe&tion K de la ligne AK
avec le tableau, fera le point accidentel cherclré. De méme , pour
avoir le point accidentel de la ligne inclinée F G, il faut mener de
'ceil A la ligne AD parallele aF G, & le point de fection D ferale
point accidentel de la ligne F G. D’oi il fuit que toutes les lignes
inclinées, qui tendront & s’écarter du haut du tableau, feront diri-
gées & un point au-deffus de Y'horifon : au contraire les lignes incli-
?ées qui s’écarteront par le bas du tableau, feront dirigées au-defs
ous.
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Proereme IV.
- Trouver le point de fection dans le tableau.

CP1.XIV.  Soientles lignes paralleles & inclindesF T', G Q , & les paralleles
Fi1g, 20, LT, M Q leur plan. Du point B, pied du fpetateur , menez la li-
gne BD parallele aux lignes T' L, Q M. Du point de feGtion D éle-

vez la perpendiculaire D N que vous prolongerez a difcrétion. ( Par

Prop, 71.)le point N fera le point accidentel des lignes T' L, Q M.

Du point A , ceil du fpelateur , menez la ligne A K formant I'angle
NAKégalalangle LTF ou M Q G, c'eft-a-dire , tirez la ligne

AK paraﬁele alaligne TF ou QG. Le point K fera le point acci-

dentel cherché.
REMARQUE,

© 8iles lignes LT , M Q, plan des lignes FT, G Q, forment des
angles droits avec la bafe TP du tableau, le point N fera le point
de viie figuratif, & BD ou AN fera la diftance o& par conféquent
le point K fera perpendiculairement au-deflus du point de viie fi-
guratif N ; finon le point N fera un point accidentel, & la diftance
A N fera plus grande que la diftance perpendiculaire.
Si le point accidentel K éroit donné, il faudroit abbaiffer 1a per-
pendiculaire KN pour avoir le point N, qui fera le point acciden-

tel des plans des lignes inclinées F T, G Q.
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ProsrLreEmME V.

Plufieurs lignes verticales éram données , trouver leur apparence dans
le tablean.

Par ce qu'on vient de dire, tant des lighes horifontales que des.
lignes inclinées, on a vit que pour trouver les points accidentels.
ou évanouiffans d’'une ligne quelconque, il falloit toujours de I'ceil
A mener une ligne AX parallele aux lignes dont on' cherche le

Faint accidentel. Ainfi, foient les Ferpendiculaires ou les vertica~

esCD, FP, dont on veut avoir les apparences dans le tableau.
On voit que la ligne A X, parallele aux lignes DC, PF, n'eft
autre chofe que le Erolongement de 'aplomb BA , & que ce pro-
?oit de bas en-haut ou de haut en-bas, ne. coupera ja-
mais la vitre, cette ligne étant verticale , & par conféquent paral-
lele a cette méme vitre. Donc, par cette conftruion, ces lignes
CD, FP ne peuvent avoir de réunion dans la vitre ou tableau 5.
2 moins que l'une ne cache l'autre, comme CD couvre FP: &
méme, en ce cas, l'oeeil A ne pouvant voir que la ligne CD), il ne
fera queftion que de fa repréfentation E K. Ainfile prolongement
de la ligne B A en X, n’étant autre chofe qu'une ligne verticale
parallele aux montans RM , T N du tableau, défigne que T'ap-

parence EK fera auf\Ii parallele aux montans du_tableau, ceft-d~
a Ja bafe M N.. L R

;I
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De I3 grandeur apparente des cbjets.

On juge de la grandeur des objets par P'ouverture de I'angle fous
lequel ils font appercis, c’eft-a-dire , par Fangle formé par les rayons
tirés de lobjet a Poeil: ou pour mieux dire, les objets nous paroif=
fent plus ou meins grands, felon que leurs images occupent plus
ou moins de place fur la retine ; car I'image des objets n’eft pas
exattement proportionnelle a 'angle fous lequel ils font vies.

Si I'on fuppofe que la ligne verticale C D eft apperciie par 'ou-
verture de l'angle CAD, il eft certain que fon apparence dans
le tableau fera en E K. Mais {i P'on tranfporte cette verticale CD
en F P, l'angle CA D fe transformera en un moindre FAP, &
fon apparence en G H fera moindre que E K fa premiere appa-
rence. D’ot1 Pon conclut que les objets nous paroiffent plus ou
moins grands a proportion qu’ils font plus proches ou plus €loignés
de notre ceil. | ‘

Sil'on examine aufli que I'objet C D s’éloignant & Pinfini, coms
me en F'P, peut rapprocher les rayons FA , P A jufqua fe mé-
ler prefque l'un avec lautre, il eft aifé de fe figurer que cet ob-
jet en séloignant devient confus. De plus, fi Fon remarque que
les rayons d’un objet plus ¢loigné saffoibliffent , puifqu’ils viennent
de plus loin , on doit conclure que non-fenlement les objets nous
paroiffent moins grands lorfquils font plus éloignés, mais encore
que leur image s'affoiblit jufqua ne pouvoir plus diftinguer les cou-
leurs, & quelle peut s'embrouiller, & méme étre anéantic par la
foiblefle de nos yeux, | R B
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48 . TrAITE
De Iz plus grande étendue du tabléan.

Comme la conftruétion de I'ceil ne permet pas de voir diftinc-
tement les objets au-dela d’'un angle de 9o dégrés, de méme le
tableau doit éure borné en étendue, eu égard a I'éloignement quon
fe propofe de mettre entre foi & le tableau. | |

Pr.XVI.  Sur ce principe déduit de la conftruction de P'ceil , & que cha~
¥16. 23. cun peut vérifier par 'expérience , on concevra que le tableau doit
’ fe trouver dans le cone fphérique des rayons L A S; c’eft-d-dire,
que le tableau CDEF ou NMRT eft inferit dans un cercle
%DHEGFI CoulLMRSTN,dont le rayon KB ou OL
doit égaler la diftance K A.ou O A. D’ouil fuit que plus un tableau
eft grand , plus la diftance propofée doit étre grande. -

REMARYO UE

-

Par cette conftruftion on donne au tableau autant de hauteur
au-deflus de l'horifon quau-deflous, c’eft-a-dire, que 'on met pré-
cifément le point de viie dans le milieu du tableau, comme en K
ou en O: ce qui n’eft pas vrai-femblable, ni méme poflible , 3 moins

ue le tableau ne fiit tres-petit, comme en YZ , ou que I'ceil A ne
ut tres-¢leve, Sans nous arréter a en donner la démonftration , qui,
quoiquinconnue a plufieurs perfonnes, ne leur paroitra pas moins
impofible , nous dirons feulement que, felon notre calcul, fil'on
{uppofe un fpeftateur élevé de fix pieds au-deflus du terrein géo-
métral , un tableau vii d’une pareille diftance ne peut avoir, tout au

lus , que huit pieds. Ainfi, pour fe conformer 3 cette obfervation,
il faut reftraindre les tableaux CDEF, NMRT en CDHT,
NMPQ,; ou pour mieux dire, on ne déterminera gueres fon ho-
rifon plus haut que le tiers de la hauteur totale du tableau. Exami-
rons a préfent la moyen géométrique dont ‘il faut fe fervir pour -
déterminer la diftance quon doit fe propofer, aufli-bien que le
pointde viie, quiil feroit a fouhaiter étre le méme que celui dont

le tableau doit étre réellement vfl, - — -, - N
‘ ‘-‘ %‘ \.,‘ l
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5. o | Tra1TE
| Prosreme VI

Tvouver Iz plus pesite difiance qu’on puiffe [¢ propofer

dans un tableau.

pravess 1l eft facile de voir par ce quon vient d’exEofer , que_le point de

XVIIL. diftance ne peut jamais fe trouver dans le tableau, puifciue le cer~
| g{lG-j%- cle circonfcrit autour du tableau doit aveir pour rayon la diftance
X 25

propofée.

Sur ce fondement, le tableau BDF G étant connu, & lhori<
fon A C étant déterminé , ainfi que le point de vile A, il ne faut
que prendre la diftance de I'ceil A a 'angle du tableau le plus éloi-
gné du point de viie, comnie AB, & la porter fur Phorilon enC3
A C fera pour lors la plus petite diftance quon pourra fe (fmpofer >
ceft-2-dire , qu'on s'affujettira & ne pas prendre une moindre diftans

~ce,&quon ?era libre d’en prendre toute autre plus grande.

"REMARQUE.

S’il nous arrive , par la fuite , dans nos legons de Perﬁie&ive , de
mettre le point de diftance dans le tableau , ou bien de le fuppofer -
perdu, on obfervera que nous yavons été forcé par la petitefle des

planches. :

ProsrLemMeE VII
Déserminer Phorifon dans un tableau.

Le meilleur moyen de déterminer I'horifon dans un tableau, eft
de prendre la vraye hauteur d’ott Fon compte que le tableau fera
vi'-i Pour rendre ceci plus fenfible , nous allons en donnerun exem- ,
c. :
Fig. 26. d Soit le tableau D CIK de 7 pieds de haut, & fait pour éere pla~
' cé en IK, a 4 pieds de hauteur. - :
Confidérant que ce tableau fera vii par un fpe&ateur AB d’en< .
viron 6 pieds de hauteur, on prendra 6 pieds ge Men H, ceft-a~ -
dire , deux pieds de hauteur dans le tableau, comme FK; & FE |
fera Phorifon cherché. | .
Quant aux tableaux qui ne font pas faits plus pour un place zue E
pour une autre , on tichera de mettre l’horiilc)m- le plus bas qu'il fera
poflible , parceque cette pofition eft la plus gracieufe. ot
Le pied du fpeCtateur eft un point de niveau au tableau,comme :
D dans cet ;xgwlg le point marqué par ladewre P | . .. e

Fo e
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52 TRAITE
CHAPITRE 111

Contenant diverfes Méthodes pour pratiquer
la Perfpedlive.

Methode ponr mettre les objets en Perfpective.

I L eft queftion a préfent de repréfenter le fpeQtateur & les objets:
dans le plan du tableau, enforte que la coupe de ces objets ainfi;
ﬁgFrés ,{e tafle telle que fi on alloit des objets a I'ceil dans leur vraye:
| pofition,
Praxci,  Soit Pobjet I dont on cherche P'apparence M. Tirez du point I
%VIH- au.point B, pied du fpe&ateur, la ligne I B. Au point de fe&tion L
16+ 27+ élevez la perpendiculaire LM qui cache la fuyante L1, & affure
que le point I doit avoir fon apparence dans cette perpendiculaire
L M. Enfuite du point I, menant une perpendiculaire au tableau:
GH, commeIP, & du point de viie D menantla lighe PD, on
eft ftr que le point I doit avoir fon apparence dans cette ligne P D..
Or, le point M étant le feul commun 3 ces deux lignes LM,PD,,
il eft le feul point qui puifle étre Papparence du point I
Sion fait CN égale 2 la diftance CB, le point N, ainfi que le-
point B, tombera perpendiculairement fur la bafe G H. De méme,,
o {i I'on tranfporte I'objet Ide IPen P K, le point K , aufli-bien que-
o le point I, aura la méme pofition fur la ligne G H. D’oti il fuit que-
: fa ligne NK coupera la Eafe G H dans le méme point L. que la li--
gne BI. Cette démonfiration fervira & établir la pratique fuivante.” -
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54 | Tra1rE
Pmta’que{ pour metrre Jes objets en perfpective.

Soit le géométral ITHL. M N O au-deffous de la bafe du tableau,
& la diftance portée du pied du point de viie figuratif D en C B.
Selon la démonfiration précédente , on peut confidérer le point B
comme le vrai pied du };e&ateur » & le géométral comme sil Stoit
dans fa vraye polfition. Ainfi des points du géométral on tirera au
pied du fpe&tateur B les lignes HX, LY, &c. & aux feétions de
ces lignes avec la ligne de terre K G, on élevera les perpendiculai-
res X P, Y Q, &c. qui (par Probl. 7.) doivent cacher Ees fuyantes
X H, YL, &c. Des mémes parties du géométral on élevera des
perpendiculaires a la bafe du tableau, comme HY; des fe&ions
2,3,455, Y ,ontitera au point de viie D des lignes comme Y P,
&c. ces lignes coupant les perpendiculaires X P, &c. qui viennent
aufli des points H, L, &e. cﬁmneront P, Q;R,S, T,V pour
le perfpettif du géométral propofé. |

Cette Méthode paroit la plus commode & en méme-tems la plus
expdditive pour les élévations, en ce que, fi I'on efit voulu élever le
plan hexagonal perfpetifa fa folidité , on auroit été obligé d’¢lever
des perpendiculaires de chaque point du plan perfpe@if PQRSTV,
afin de tracer fur ce {;lan I’élévation perfpettive, comme on éleve
un géométral furun plan géométral. Or ces perpendiculaires fe trou-
vent toutes €levées par la Méthode que nous enfeignons ici : dong
il eft évident qu'elle eft la plus commode & la plus expéditive,

REMARYO UE

Malgré les avantages de cette Méthode, nous n’avons pas ce=
pendant jugé a propos de nous en fervir dans le courant de ce Trai-
t¢ , parce que fil'on avoit eu un point géométral tel qa A dans la
¥)e:rpendiculaire du point de viie D, on nauroit point eu de coupe ;
a perpendiculaire élevée fur la bafe étant commune avee la fuyan-
te. Dailleurs on a crit devoir fe conformer aux meilleurs Auteurs
qui ne s’en {pnt point fervis. |
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58 | TrAL *T E
Autre Méthode pour pmtiqéer la Perfpettive.

Soit XY Thorifon ; A le pointde vie; & B S la diftance.

Du point S, que je regarde comme le pied du fpectateur , me-
nez les lignesSCT , SDV, ce quidonnera TC,DV pour lef~
pace géométral qui peut étre apperghi dans le tableau, & par con-
{équent la ligne géométrale CT fera cachée par la perpendiculaire
C X, dont X eft le point accidentel : de méme la ligne géomé-
trale D'V fera cachée par la perpendiculaire DY, dont Y eft le
point accidentel. __

Du plan géométral EF G H, élevez des perpendiculaires qui ,
dans ce cas, font le prolongement des lignes FE , G H vers la
bafe CD du tableau en M & en N. De ces points M & N tirez
au point de vie A les lignes MA , N A. Des points E, F, H, G
menez des lignes EL, FI, HK, GZ paralleles a la fuyante
T C. Et comme on eft affuré que ces paralleles ont le point X
pour point accidentel , tirez des points L, I, K, Z a ce point
accidentel X les lignes LO, IP, KQ, Z R. Ces lignes cou-
pant les fuyantes au point de viie, donneront la figure OP R Q
pour apparence perfpeftive du géoméral E F G H.

REMARDUE L

Si 'on efit mené des paralleles a la fuyante géoméerale DV,’

dont le point Y eft le point accidentel, on auroit tiré des lignes

3 ce point accidentel Y, & T'on auroit eu le méme plan perfpec-
tif pour l'apparence du géométral propofé.

REMARQUE IL

Ce que cette pratique a de commode, c’eft que les points dont
on fe fert étant donnés dans les deux coins du tableau, ils ne jet-
tent point dans Pembarras de recourir a des points éloignés. Dail-
leurs Jalternative que I'on a de ces points X ou Y, fait que tette
Méthode n’a point d’exception comme la précédente. Car, fi le
point de viie eft dans le milieu, comme ici en A, on aura le choix
de fe fervir de I'un ou de lautre de ces points; {i le point de vie
efit été en X ou en Y on fe feroit fervi des points oppofés Y ou
X, en menant les parallelesa DV oua CT,

Planche XX. g
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58 TrAtTE
Autre maniere de mettre les objets en perfpective.
]mrodaé?ion a la pratique de certe Me’tbade.? |

Pr.XX. Il faut, comme dans 'exemple précédent, tranfporter le pied:
F16. 30. O du fpeftateur en B, ceft-a-dire , faire la ligne E B égale a la dif~"
tance E O. Du point B, regardé comme le vrai pied du fpeQateur,

& Ear Pextrémité de la bafe CF du tableau, menez leslignes BCL,,

BFK. Ces lignes CL, FK repréfentent les vrayes fuyantes CH,
FI,dirigées au pied O du fpettateur: l'efpace LCF K fera fenfé

le vrai efpace H CF I qui doit €tre appercli dans le tableau par Pou-
verture CF. | , -

- De méme, on tranfportera P'ecil N en A, ceft-a-dire , on fera

a ligne DA égale a DN; & comme les fuyantes CH, FI font
repréfentées par les lignes CL, FK, le point A repréfentera le
vrai ceil N du fpe€tateur. Dot il fuit que i Pon fe propofe au bas du..
tableau un point géométral L, fenfé derriere le tableau en G, ti-

rant du géométral fuppofé L a V'ceil A la ligne LM A la fetion M
fera la méme que fi l'on tiroit du vrai géométral G au vrai ceil du
fpectateur N la ligne GMN. Ce fondement établi, faifons-en I'ap-
plication a la pratique,
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Pr. XXI,
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(- TrRa1TE
Pratique de cetre Méthode.

Soit le tableau XY E D, I'horifon donné T R, le point de vie
A déterminé, & VB ou AC la diftance ; ce qui donnera BC égale
3 la hauteur VA de Phorifon. Du point B, confidéré comme le pied
du fpeateur , menez les lignes BDF , BE G, ce qui donne le
géométral F D E G pour le contenu du tableau. Des parties égales
D, E, &c. tirez au point de vie A les lignes DH , EI, &c. ce qui
donnera les apparences perfpeftives des lignes perpendiculaires 2
la bafe. Puis tirant, des points de feGtion des paralleles avec la fuyan-
te E G, comme E M N G, des lignes au point C, confidéré com-
me le vrai ceil, lesrayons G L., &c. donneront les fegmens L, E
pour les apparences des points EM N G. Ftde ces fegmens L, E
on menera les paralleles L Z , &ec. |

Quant aux petits angles perfpeifs EIL, D Z H qui reftent a
remplir & dont le géométral eft E O G, &e. il faut prendre une des
grandeurs I Q que l'on portera en IK autant de fois qu'il fera né-
ceffaire pour remplir le vuide. Ce qu’on a fait d’un coté, on le fera
également delautre, il eft néceflaire : de ces points, & par le

- point de viie , on menera des lignes qui rempliront le vuide , ce

FiG. 32.

qui donnera les carreaux perfpeétifs D Z L E dont le géométral
et DFGE. ,
Pour plus de facilité , on portera feulement la diftance propofée
au-deflus du point de viie O, comme O P, & fans fe fervir daucun
autre point, on élevera des perpendiculaires a la bafe du tableau.
Des points de fettion, on tirera des lignes au point de viie O, puis
des points géométraux méme GHIK LM, on en tirera dau-
tres au point de diftance P. Ces lignes étant fenfées les vrais rayons,
couperont chacune fa correfpondante dirigée au point de vie ; &

'on aura la figure BACE G D pour le perfpe&if du plan géomé-
tral GHIKLM.

REMARQ UL

Il eft évident que cette coupe ne repréfente la vraye fetion que
par ce que P'on fait faire au fpetateur & aux objets un mouvement
réciproque, enforte que les rayons fuppofés fe coupant proportion-
nellement aux vrais rayons, donnent des feftions communes aux
vrayes fections. Or, comme ce mouvement fe peut faire au choix
du perfpefteur , il s’enfuit que pour mettre les objets en perfpedti-

- Ve, on awa autant de méthodes qu'on youdsa,

4
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Fic. 33.

.2} ' TrRAITE
" La méme Méthode pratiquée en fens contraires

Suppofons que le géométral fe meut fur la bafe du tableau, com-
me fur un axe, & fe tranfporte, dans cet exemple, fur cette bafe
en I KE H. De méme, on peut confidérer le {pettateur fe mou-
vant fur le point de vile figuratif Q , qui eft le point du tableau le
plus pres de l'eeil. Or, comme le mouvement du fpettateur eft ré-
ciproque au mouvement des objets, il senfuit 3ue les objets ayant
été tranfpofés perpendiculairement fur la bafe
tateur doit pareillement fe tranfporter perpendiculairement deffous
le point de viie figuratif Q, comme ¢n P. Ainfi, du géométral on
abbaiflera des perpendiculaires fur la bafe du tableau, des feCtions
G, F on tirerera au point de vie Q les lignes GA, F C, & des

points méme du géométral I K E H on tirera des lignes au point’
de diftance P, fenfé le vrai ceil du fpeétateur, & les rayons figu-:

ratifs KC, I A, E D, HB coupant les fuyantes au point de viie,

donneront le quarré perfpeif BAC D pour lapparence du géo- |

-méral 1 K E H.

u tableau, le fpec-
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64 | TrAaITE
La méme Méthode pmtique’e%m un angle quelconque.‘

Prancu,  ©iau lieu de fuppofer le fpe@ateur perpendiculairement au-def~

XXII.  {us ou au-deflous du point de viie figuratif A, on le fuppofe & un

F16. 34. point B formantun angle quelconque BAC, il fuivra, par le mou-
vement réciproque, que les objets doivent former le méme angle -
quelconque en fens contraire.

- PRATIQUE.

Soit A le point de vie figuratif; A B la diftance. Des points M,
O, P du géométral élevez des erpendiculaires a la bafe du ta-
bleau. Des points de fection I, IBI , K tirez des lignes au point
de viie A. Puis des points I, H, K confidérés comme les axes
des lignes MI,OH, PK, menez des lignes IN, HQ , KR pa-
rallelement a la ligne BA , & égales a leurs correfpondantes, ¢’eft-
a-dire , IN dgale a IM; H Q égale.a HO, & KR égale 2 KP.
Cette opération donnera le géométral H N Q R pour le vrai géo-
métral H M O P vis-a-vis du point de diftance B. Tirant de ce
géométral fuppofé au point B, fenfé le vrai ccil du fpe@ateur, les
rayons figuratifs RL, QF, NG, ils donneront le plan perfpe&tif
G HLF pour I'apparence du géoméural MOPH, |

REMARQ UE.

Cette maniere de repréfenter les objets eft extrémement générale ; mais coms
me elle eft plus longue que les précédentes, on n’en auroit point fait mention
dans ce Traité, fi on ne avoit criie propre a fervir d’introducion 4 la pratique
{fuivante , laquelle je donnerai encore plus particulierement dans la feconde Par-
tie de cet Ouvrage, Planche X X V1 I. Ceft-a~dire , que je ferai voir comment
on s’en fert pour repréfenter les objets renverfés ou non renverfés.

La méme Methode pratiguée horifontalement.

Fic. 35.  Sienfe fervant de cette pratique , afluppofe I'ceil du fpeQateur,
- quieftle point de diftance gdansJdion comme en B, le géomé-
tral prendra pour forme uny priiroite. Car en fuppofant toujours
que les lignesP M, O N f®uvent f{ur leurs axes L., H , on fera
LK égale a LM & par¥¥lea BA; LT égale 3 LP & parallele
aBA; HQ égale a HN & parailele ABA; & HC égale AHO
& parallele a BA. Or le géométral M N O P fe transformera alors

en KQ CI, il faudra donc tirer les rayons figuratifs KG,IE, .
CD, QF pour tracer E DF G, apparence de MR OP. Dont
1l fuit que {i F on pofe le point de diftance B dans la ligne horifonta-
le, il fuffira de porter les grandeurs géométrales fur la bafe du ta-
bleau, mais en fens contraire de la pofition de ce point de diftance.

Fin de la premiere Partie,

Planche X X 11,
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PERSPECTIVE

DES ARTISTES.
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SECONDE PARTIE

o Contenant la pratique de la Peffpeﬂive.v ;
LECON PREMIERE

Faire des carreaux dans un tableay.

=2 I 'on fuppofe les parties égales GE, ES, SH, HD Pravci;
o ¢4l pour la grandeur cfes carreaux propofés, de ces points XXIIL
38l G E S H D trez au point de vite. D’un point quelcon-
Gesitamta que comme G, tirez au point de diftance K Ia di’a}gq-

nale G M qui coupera les fuyantes au point de yhie; & des fetions

Ii

o



Puanch.

XXIIL

b

68 TrRAITE ., )
de cette diagonale menez des paralleles qui formeront les carreaux
cherchés. |

On.remarquera que les lignes GT, DM ont laiflé un vuide

GTV, DMR, que Pon pourra remplir de deux manieres; foit

en prenant une des grandeurs perfpeftives M N que P'on portera de
M en L, comme ML, LP, PQ; des points L, P, Q, & par

le point de viie , on menera des lignes qui acheveront les carreaux;

ou, fi 'on veut, pour plus d’exaétitude , en prolongeant la ligne de

terre G D, de part & d'autre , fur laquelle on continuera de por-

ter la grandeur des carreaux; & des fe&ions tirant au point de viie,
9

on achevera également les carreaux. Il faut obferver de ne mar-
quer que ce qui eft apper¢ii dans le tableau.

REMAR Q.UE.

Comme il pourroit arriver <1u’on voudroit faire des catreaux en
plus grande quantité dans le tableau, & que la diagonale étant pet-
due dehors le tableau, elle ne donneroit plus de feétion pour me-
ner des paralleles, il faut fe fervir d’un autre point dans l'horifon ,

qui figure le point de diftance.Pour cet effet, il faut mener d’'un -

point pris a volonté dans 'horifon comme X , & par un angle des
carreaux A, la ligne AC; du point-C tirer au point de viie la ligne
CB6; du point B au point accidentel X, 1a ligne B-O; de {a fee-
tion O une parallele qui coupe la ligne B6; du point 6 au point
X laligne 6 F, ainfi de fuite; ce qui peut donner des fe&tions O,
¥, M, alinfini, & par conféquent le moyen de mettre dans un
elpace étroit une profondeur confidérable de carreaux.

LECON 1L

Quant a celle~ci elle eft la méme. Des points B, C, D, E, on
tirera au point de vie; & d’un point quelconque comme B, on ti-
sera au point de diftance pour avoir les profondeurs; ce qui forme-
12 les carreaux chegehés, |
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Prancso,

XX1V,

7% o TRAITE
|  LEGON IIL
Mertre des carreaux fur Langle en perfpedtive.

Portez la grandeur des carreaux propofés fur la ligne de terre,
comme AB, BC, CD. De ces part%:s égales tirez aux deux points
de diftance pris toujours équidiftans du point de viie; d’'un point
quelconque menez une parallele P H pour terminer le fond des
carreaux , & d’une des fections des lignes DL., CR, AK, BH
fur laligne PH comme LR, vous la porterez encore le long du
vuide LK, tel que LS, &ec. par ces points, & des deux points de
diftance, ou de I'un des deux, felon ce qui pourroit étre requis,
vous menerez des lignes qui termineront les carreaux cherchés.

LEGCON IV.

Il en eft de méme de celle-ci. Elle s’opere de la méme maniere ,
& ne fert qua montrer que l'on va facilement du fimple au com-
pofé. Car, {iI'onvouloit dans ces carreaux defliner différens com-

partimens , on en feroit un parquet tres-riche , & en méme-tems
fort fimple dans fon opération.
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PLANCH.
XXV.

"2 | TrAITE
LECON V.

Metrre en perfpective des carreaux droits , dans les angles defquels it

y en a d autres qui fé retournent fur Pangle,

Si I'on fuppofe les parties égales AC, DF, GK pourles pe-
tits carreaux & les parties égales BE , EH , HM pour les grands.
Des points B, E , H, M tirez au point de viie;; d’un de ces points,
comme B, tirez au point de diftance : ce qui vous donnera des.
fe&tions furles lignes E 2, H § , &c. pour les profondeurs des grands

carreaux , d’ou vous retournerez des paralleles. Des points A, C ,.

D, F, &c. tirez aux deux points de diftance , ce qui donnera les
s By . p q

petits carreaux fur 'angle qui feront exattement dans les angles des
grands, {i l'opération eft bien faite. Quant a ce qu'il faut pour rem-

plir le vuide qui fe trouve dans les deux angles du tableau, rien:”
de plus facile; car les grandeurs A B C D érant tirées au point de
viie,, & ayant donné fur la ligne du fond les grandeurs 78,89, 91,
on prendra feulement la grandeur 28 que F'on portera de 8 en Q.
de 7 en P, &c. Par ces points & du point de viie , aufli-bien que

des points de diftance, on menera des lignes qui acheveront les
carreaux : ce que 'on a fait d’'un c6té , fe peut repéter de lautre 5
s'l eft néceflaire.

LECON VL

Soit le méme pavé retourné fur 'angle, & les mémes grandeurs.
A B CD données. Faites le contraire de ce que vous venez de
faire. Des points D, O, K, N tirez aux deux points de diftance; des:.
points A, B, C, E tirez au point de vie. Pour lors les grands
catreaux que vous aviez paralleles viennent fur 'angle , & les petits
qui étoient fur I'angle deviennent paralleles. -
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XXVIl

4 | Tra1TE
LECON VIL

Trouwver les points accidentels dun pavé hexagonal , dont les diamétrales
Jont perpendiculaives a la bafe du Tablean.

'Soit A le point de vite , & la diftance portée dans fa perpendicu-
laire au-deflus & au-deffous, comme AB & A C. Il ne faut que

~du point de diftance B, comme centre , & de'owverture BC (dou-

ble de la diftance ) décrire deux petites feGtions K & D fur la ligne
horifontale. Ces deux fections , équidiftantes du point de viie A , fe-
ront les points cherchés. _— |

Sil'on a une grandeur géométrale déterminde, 'on prendra la -
demi-diagonale que F'on portera fur la ligne de terre comme LM,
MN, OP. Des points P, N, L. on tirera aux points accidentels
K & D. De toutes les divifions L.M N O P l'on tirera au point de
viie A, obfervant de ne marquer que les lignes des polygones con-

.

tigus, C'eft-a-dire, les efpaces de deux en deux fections. Cela ob-

fervé, tant pour les lignes titées au point de viie A, que pour celles
qui.font tirées aux points accidentels K & D, Lon aura le pavé
hexagonal demandé.

LECON VIIL

Soit le mé€me pavé retourné quatrément, enforte que les diamé-
trales foient paralleles A la bafe du tableau. | -
Lies points K & D érant trouvés , comme ci-deflus, il ne faudra
gue partager efpace AK ou AD en trois : le tiers de cet efpace
onnera les points cherchés H & E. '

Si I'on a un géométral donné , I'on prendra un des cotés du
polygone, que Ton portera le long de la ligne de terre, comme
PQ, QR s RS, ST, T V. De ces divifions on tirera aux points
accidentels E & H, obfervant de ne marquer que les lignes des

- polygones contigus fuivant'ordre indiqué ci-deflus : & des points

de feltion de ces lignes de deux en deux, I'on.menera des paral-

leles que l'on tracera aufli de deux en deux; ce qui donnera le pavé
héxagonal propofé. ~
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6  TRAITE
LECON IX & X.

%fVNEH' Quant 2 ces deux autres, leur feule différence eft que ce font
" les diagonales des hexagones qui font tracées; ce qui forme de
- petits triangles équilatéraux entrelaflés avec des hexagones. La viie
des exemples IX & X. fuffira pour en donner lintelligence, &
comme la Méthode de trouver ces points accidentels eft géométri-
?ue y il s’enfuit quavec un peu d’attention on les fera avec autant de
acilité¢ que les plus fimples; ce qui rend tout i Ia fois ces pavés
aufli aifés 4 entendre qu’a exécuter, L
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PLANCH.
XXVIL

-8 TratTE
LECON XL
Mettre un plan quelcongue en per(pective.

Soit la figure irréguliete L. VY Q; de tous les angles, élevez
des perpendiculaires fur la ligne de terre 9 & 8, telles que Vg,
YM, ’IEP; des feétions , tirez au point de viie. Des mémes an-
gles géométraux , menez les paralleles LP, VR, YT; du point
de fe&tion de la ligne TP fur la ligne de terre 8,9, comme cen~
tre , décrivez les cercles PC, QZ, T 8; des points C, Z, 6,8,
tirez au point de diftance; aux {eftions C, E, G, menez des pa-
ralleles qui coupent les lignes du point de viie,, & donnent la fi-
gure per?pe&ive HKBO dont LVY Q Neftle géométral, On
remarquera que cette opération renverfe I'objet.

LECON XIL
Repréfenter Lobjer fans érre venverfe.

1’opération fera la méme : mais il faut obferver que la diftance
QR ferala diftance de I'objet au Tableau: ainfi du point R on fera
les efpacesR S, RT', &c, égaux aux diftances RQ, R 7, &c. Des
ﬁ?ints R, S, T, Zonélevera des perpendiculaires jufqu’a la bafe du
Tableau; des feétions 3, 4, 5, &c. on tireraau point de diftance ,
& on menera pareillement des paralleles, ce qui donnera VBDQY,
pour la repréfentation perfpeétive de I'objet K6 Q PN H, fans
¢tre renverfé. Il y a encore des Méthodes pour faire ces opérae
tions, tant renverfées que non renverfées : mais elles different fi

peu de celle~ci, que ce feroit ennuyer le Leeur que de les lui
propofer, | d
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'8  TRAITE
LECON XIIL
Meéshode pour fuppléer an point de diftance quand il f¢ rrowve trop &oigné.

PuancH.  Suppofons maintenant que le point de diftance foit trop éloigné
XXVIL pour que I'on y puiffe tirer des lignes , il s'agit d’en trouver un qui
puiffe donner les mémes fegmens. Soit le point L, équidiftant du
oint de vii¢ de la moitié de la diftance. Ayant partagé la grandeur
BF en deux comme en E, de ce point E tirez & la moidié de la
diftance ; ce qui vous donnera la fection C, telle gue DF (toutela
diftance ) auroit donné étant tirée au vrai point de diftance, ainfi
de fuite; le tout étant autout, ce que la partie eft 4 la partie. D’ols
il fuit que l'on ira de la moitié 3 la moitié, du tiers au tiers, du

quart au quart , &c.

LECON XIV.
Mettre un cercle en perfpective.

Sil'on confidere ce cercle enfermé dans un quarré dont le perfs
pectif et EHGF, les diagonales GE , HF s’entrecoupant donne-
ront le centre du cercle, & par conféquent les diamétres TR , OP
donneront les points P,T,0, R ou le cercle doit toucher le quarré,
Elevant enfuite des points de feftion du cercle géométral avec la
diagonale , comme K & L., des perpendiculaires; 'on tirera de ces
points au point de viie, ce qui coupera les diagonales petfpeétives o
& donnera le moyen de décrire le cercle PATCOD E
d{ucercleQLKM./ L
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PLANCH.
XXIX,

ez | TrEITE
LECON XV.
Mettre un cercle en perfpective par une plus grande quantire de points,

On prendra un nombre de parties égales telles que ACEF,
pourvii que le nombre de ces parties fe trouve pair dans le quart
de cercle PF. De ces feGtions on élevera des perpendiculaires a
Ia bafe du tableau. De ces points on tirera au point de vie; &
ot1 ces lignes couperont les diagonales, on menera des paralleles
qui formeront des carreaux irréguliers; mais dans les angles def-
quels on aura les parties égales du cercle P T V , &c. qui fera ren-

fermé dansf{on guarxé SR 3,4, dont le centre perfpettif fera tou-
jours la fection des deux diagonales S3 , R 4.

LECON XVI
Mertre des cercles concentriques en ferjpe&iw.'

Je confidere ces cercles dans leurs quarrés, tels que le cercle
S7N, dont le quarré eft ST G N. De méme le cercle 2,9, 8
dans fon quarré 9 L. 8, ainfi de fuite. Si on a un nombre de car-
reaux donnés dans ces cercles tels que SR, QP, & ces carreaux
tirés au centre, on obfervera que la diftance du premier cercle au
fecond fe fait égale au carreau SR ; la diftance du fecond au troi-
fiéme égale au carreau 2, 3, &c. afin de faire des carreaux aufli
réguliers qu’il eft poflible dans des cercles.

Les quarrés qui renferment ces cercles étant mis en perfpetive
donneront les points 7, 12, 16, pour le premier cercle; les points
10, 17, 11 pour le fecond , &c. De plus, on aura les points fur les
diagonales K, M, &c. qui donneront les points perfpeétifs D E,
B A, &c. pour décrire les cercles7DE, & 10B A 11, &c.

A Tégard des carreaux , il eft facile de les faire. Il ne s’agit, pour

cela, que d’élever des perpendiculaires du géométral PQ R S.

Des fettiots de ces perpendiculaires, on tirera au point de vie des

lignes, qui, coupant le cercle perfpeétif aux points T, V, X ,7Z,

donneront les points cherchés , defquels og g
IR Y 7. 8 e W =0 §o=ith3 " o
<l CAIASEEN
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‘ LECON XVILIL
Autre pavé circulaire plus compofé , @ mettre en perfpetive.

Prawcr: Ce pavé circulaire , quoique compofé, n’eft pas fi difficile 2 exécu-

XXX, ter qu'on pourroitle penfer. La Legon précédente donne le moyen
de mettre en perfpettive ces cercles & ces carreaux , dans lefquels
on fourra defliner les compartimens fans aucune difficulté.

Il faut obferver que le géométral, quoique .moins grand de la .
moiti¢, tient lieu d’'un géométral double ; car je porte le double de
toutes les grandeurs géométrales fur Ia bafe.

Ceux qui auront donné quelque attention aux Lecons précéden-~
tes, & qui voudront exécuter ce pavé, fentiront bien de quelle
importance il eft de fuivre I'ordre de ces Legons, qui, par leur
liaifon feule , épargnent la moiti€ des difficultés.

REMARQOUE |1

Il femble que je devrois donner ici le moyen de teacer 'apparens:
ee d'un cercle quelconque par un mouvement continu , mais je me
fuis réfervé cette folution pourla Planche LXXVI, afin d’y pou~
voir joindre celle du cercle vertical , qui peut étre déclinant ou non
déclinant avec le tableau. |

REMARQUE IL

I y auroit différens problémes de perfpe&live & propofer a I'é-
lg]ard du cercle. Tel que de faire enforte que I'apparence d’une el-
.'Ffe ou ovale mathématique foit un. cercle; ou de faire qu'un cer-
cle air encore pour apparence un cercle parfait; mais je me borne
a ce dernier, pour faire voir feulement les agrémens qui peuvent
réfulter de cette {cience, vu que mon deflein, pour le préfent, eft
de ne donner précifément que ce qui eft utile a la perlpedive. Je
confeille nfme aux Artiftes de paffer 4 la Legon XVIII Quant
ceux qui-auront le loifir de samufer de ces curiofités, voici um
Probléme qui leur facilitera Lintelligence de la. démonfiration du

Problémefuivant.
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TuéforeMEe L

- Si dun point quelconqué H on mene une perpendiculaive H1 4 la
fecante BG; quon fafe HS ; H A égales a HE , & quon tire
les lignes SE , AE, je dis qielles font paralleles anx cordes GK,

K F.
CONSTRUCTIO N

Soit la fécante BG, paffant par le centre du cercle. D’un point
B quelconque (qui fera le point de diftance dans le Probléme fui~
vant,) je mene les tangentes BK , BL (Eucl, 111 17.) que je
prolonge jufqu’a la rencontre de la tangente G Q , qui eft perpendi-
culaire 2 BG ( Eucl. II1. 16.). Dupoint ¥ je mene la tangente KR,
qui fera auffi perpendiculaire ala fécante B G. D’un point quelcon-
que E je mene la ligne HI (qui fera dans le Probléme fuivant la
feGtion du tableau), parallele 3 la ligne RF. Préfentement fi l'on
fait HS & H A égalesd H E, je dis que la ligne SE fera parallele
a laligne K F, & que 1a ligne A E fera parallele a la ligne G K.

DEMONSTRATI O N.

L'angle GQK eft égal i langle EHA; car Q G eft parallele
a HE; langle Q G K, formé par une tangente & une corde, a
pour mefure la moitié de l'arc foutenu par la corde ( Eucl Il
19.) aufli-bien que langle Q K G; donc le riangle G Q.K eft
ifofcele , & par conféquent femblable au triangle ifofcele EH A,
puifque l'angle du fommet G Q K eft égal a l'angle du fommet
£ HA; ce qui donne l'angle Q K G égal a langle HA E: d'ob
il fuit que la ligne GK eft parallele a la ligne A E. |

Il en fera de méme du triangle K RF; on auralesangles RKF
& R F K mefurés par la moitié de I'arc KF; donc le triangle KR F
eft ifofcele. Par la conftruétion , le triangle S H E eft ifofcele aufli;
de plus, langle du fommet K R F eft égal a l'angle du fommet
S IE E, d’ou je tire pour conclufion que I'angle RKF eft égal a
angle HS E; donc la ligne SE eft parallele a la ligne K}, Ce
quwil falloir démontrer, |
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Metzre un cercle en per[pective,enforte que fon apparence foit auffiun cercle,
CONSTRUCTION.

Du pied B du regardant , menez une ligne BG paffant par le
centre du cercle. Interpofez le tableau, en un point E quelcon-
conque : mais de fagon que H1I foit perpendiculaire 4 B G. Du
point B menez les tangentes BK & B L. Faites la hauteur du re-
gardant AB égale 3 'une de ces tangentes, c’eft-2-dire , moyenne
proportionnelle entre BG & BF. (Eucl. I11. 36.) Des points de
tangentes K & L, tirez la ligne K L qui fera coupée en deux au
point P. De Peeil A, tirez les rayons A(}( yAG,AL,AF qui fe-
ront coupés par les perpendiculaires HM, EC, 1O, & donneront
le cercle parfait CM D O pour I'apparence du vrai cercle K GLF.

La ligne K L étant paraﬁele a la bafe HI du tableau, & divifée
en deux également au point E, il eft démontré que fon apparence
M O fera aufli parallele & divifée en deux également au point N;
ainfi le point N eft déja également éloigné des points M & O, il ne
s'agit plus que de faire voir que N M eft égale A NC oua ND.

DEMONSTRATION.

Prenez la grandeur H E que vous porterezde Hen S, & de H
sen Q; par les triangles femblables FBA & FED , on aura F B,
BA::FE.ED;par la confiruétion, B A égale BK ; ainfi, fubfii-
tuant 2 BA, BK fon égale, onaura FB.BK:: FE.ED. La ligne
K F étant démontrée parallele a la ligne SE, ( Probl. précédent ) on
aura FB.BK :: FE.KS. Or , deux grandeurs proportionnelles & des
mémes grandeurs font égales entre elles. Donc ED eft égal a K S.

Par les triangles femblables PBA & PE N, on aura P B.
BA ou BK:: PE.EN. La ligne K 1. étant parallele a la ligne
HI,onauraPB.BK::PE.KH; donc EN égale KH.,

Par les triangles femblables GBA & GEC, on aura GB.BA

ou BK :: GE. EC;K G éuant démontrée parallele 3 QE, on

aura GB.BK :: GE.KQ :donc EC égale KQ. Or, ED
étant égale a KS, EN ¢égale 8 KH, & EC égale 2 KQ,
il eft évident que S H égale D N, & que HP égale N C : mais
les grandeurs SH & H P ont été prifes égalesAHE, & HE eft
égale A MN ou NO; d’oti il fuit que les grandeurs D N, N C font

" égales aux grandeurs M N & NQOj donc le point N eft également

¢loigné des quatre points M, C, O, D. Ce gu'il falloit démonzrer.
| = Planche XXXIL
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L'¢loignement A C du fpectateur au tablean étant donné, & SP.

XXXIIL (ofui du géométral au méme tablean , trowver la hauteur PA. de I'wil

FiG. 38.

qui puiffe donner au cercle SYV une apparence circnlaire E 14 G.

Portez la diftance CA propofée en P X; du point X, confidéré
comme pied du fpe@ateur , menez X Z tangente au cercle SY V
(Eucl. 111, Prop. 17.), faites PA , hauteur de I'ceil , égale a la tan-
gente X Z; puis du point N tirez au point de diftance Cla ligne
N C; du point K menez la parallele K M ; faices d d égale a Pb,
& du point d, comme centre & de Fouverture dd, égale aPs,
décrivez le cercle perfpe&tif E 14 G, qui fera I'exalle apparence
du géométral SYV., = -

REMARQUE

Si, au contraire , la hauteur A P de Pexil étoit donnée, ainfi que
Iéloignement P S du cercle  la bafe, & qu'il falltit trouver la dif-
tance AC du fpeateur au tableau, il ne faudroit que porter la
grandeur QY en QI, & faire la diftance A C égale a AT (le refte
de-la ligne A Q). On démontrera dans le Probléme fuivant y la

conformité de cette conftruétion avec la démonfiration précédente..
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| | ProsrLeEME IV.

La hauteur B de I'wil érant donnée , trowver la diffance BA , d'oa le
cercle EH , qui touche le tableau , doir éire apperchh , pour que fon ap~
parence R E foit aulli un cercle.

PRATIQUE

Du point D, comme centre , & de L'ouverture DE , décrivez l'arc
de cercle E C; du point de viie B, comme centre , & de Pouverture
BC, décrivez'arc CA, qui donnera la diftance B A cherchée.

Il sagit aCtuellement de faire voir que la hauteur B E du point
de vile, eft moyenne proportionnelle entre D F (diamétre du cet-

cle) plus la diftance AB, & la méme diftance A B.
DEMONSTRATION.

On a dans le riangle BDE le quarré de BE égal au quarré de
B D moins celui de D E; le quarré de BD égale les quarrés BC,
C D, plus deux re&tangles de DC par CB ( Eucl. 11. 4.) , ainfi,
fubftituant au quarré de B D fon égalité , on aura le quarré de BE
égal au quarré de B C, plus celuide CD), plus deux reflangles de
D C par €-B.moins le quarré de DE. Mais B C égale AB, & CD
égale DE ; ainfi ,'ces grandeurs étant fubftitues , on aura le quarré
de BE égal au quarré de AB, plus le quarré de DE, plus deux
reGtangles de DC par AB moins le quarré de DE; ou, ce qui
revient au méme , le quarré de B E égal au quarré de A B, plus
deux reftangles de D C par A B. Par la conftruétion, D C eft égal
2aDE,&DE eft moitié de DF; donc deux DC égaleront DF',
ce qui donnera le quarré de BE égal au quarré de AB, plus le rec-
tangle de D F par A B. Mais comme de toute équation il réfulte
une proportion, on aura DF plus AB efta BE, comme BE eft
A BA. Ce qn'il falloir démontrer.

REMA#AR QO UE

Cette folution, quoique perfpeitive, eft peu fatisfaifante r’our
un Peintre, puifqu’elle n'a point dattraits pour I'eeil, & qu'il n’y
a quune démonftration géométrique, telle que celle-ci, qui puiffci.:r
le convaincte que ce cexcle eft perfpedlif,



DF + AB, BE. :: BE, AB

_ = 2 .
BE = BD-—DFK.
2 2 2

BC + CD~+D0C x CB

BC + (3—]32+ﬂ)0 x CB — %,
BF = AB+ DE+aDC x AB —DE
"'B_Zl; = A"_f:-thC x AB .

ﬁi‘iz XBL-Q- DF x AP

DF +~ AB , BE :: BE, AP
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* Elever un folide fur fon plan,

§f§§%ﬂ Mettez fon plan en perfpective. De toutes les parties du plan
BAEYe perlpedtif, élevez des perpendiculaires indéterminées, que vous
pourrez déterminer ainfi. Pofez la hauteur géométrale donnée , pers
pendiculairement fur la ligne de terre ,comme O L; de ces points

O, L drez a un point quelconque X pris dans Thorifon, qui eft

dans cet exemple le pointde viie. Comme jai démontré que tou~.

tes paralleles fe réuniffoient 2 un point dans Thorifon, il s'enfuit

» que ces lignes O X, LX font paralleles entre elles, ainfi élevant
nombre de perpendiculaires comme HG,IM, &c. elles feront

fenfées égales entre elles, Par exemple, fi Fon vouloit avoir la hau-

teur G H fur le plan I, comme ce plan eft moins enfoncé, cette
?ﬁendiculaire fera plus grande, & pour lors elle fera de la hauteur

IM. Sur ce principe,de toutes les parties perfpe&tives du plan

ABEF D C, menez des paralleles jufqu’a la ligne LH, & com~

me les points B, C & E, D font paralleles dans leurs géomé-
traux Q,S&R,T,ils donneront une méme ligne , c’eft-a-dire ,
que Bl fera la méme que CI,& que EK fera la méme que DK.
De tous les points H, I, K, élevez les perpendiculaires H G ,
IM, KN; des points G, M, N, O, menez des paralleles juf-
qua la rencontre de la perpendiculaire d'our elle eft partie. Par
exemple, le point H vient du point A, ainfi la parallele G fera
terminée par la perpendiculaire A 2; ou, pour mieux dire, la
perpendiculaire A fera terminde par la parallele G 2, ainfi des au-
1res.
COROLLAIRE

De cette méthode, il fuit le moyen délever toutes fortes de
plans pexrfpeftifs a leur folidité. | :
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En quelque point de Thorifon que foit placé le point de wile , il done
nera toujours les mémes hauteurs pour élever un plan a fa folidiré,

Pravew.  Soit un autre point Y pris dans Ihorifon; menez une parallele
XXXV. quelconque RH, & élevez les perpendiculaires HG & R'T,
F16. 40. que je dis étre égales.

DEMONSTRATIO N,

Par la (imilitude des triangles X HG & X L O, on aura GH
et a OL, comme XH eft a XH plus HL.R H étant pa-
rallele a XY, onaura XH eft a XHplus HL , comme Y R
eft 3 YR plus RL. Par la fimilitude des triangles Y TR &
YOL,on auraYReft 2 YR plus RL, comme TR eft &
O L; ainfi, par égalité de rapport, on aura GH eft a8 QL, com-
me TR eftdaOL; or, OLeftégaled OL, donc G H eft égale

a T B. Ce quil falloix demontrer,

Planche XX X P,
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Mettre une piramide en perfpective.

Déterminez la grandeur HK , égale 3 la grandeur propofée.
Des points H, K tirez au point de viie les lignes HG, K L; du
point K tirez au point de diftance la ligne K G ; du point G me-
nez la parallele GL; du point L la ligne L H qui fera la fe-
conde fiagonale qui feroit dirigée au fecond point de diftance.
Au point -de fetion I élevez %a perpendiculaire I M que vous
déterminerez en M a volonté,, ou felon la grandeur propofée.
Des points H, G, L, K, bafe de la piramide, tirez au point M,
fon fommet, les lignes HM, KM, LM, & G M qui ne fera
point appergiie. Si cette piramide eft circulaire on mettra un cer-
cle en perfpeftive. Du centre perfpedif P on élevera une per-
pendiculaire P R qui fera toujours fon affiete; & du point R,
fommet du cone, on tirera deux tangentes au cercle.

LECON XX
Mettre en perfpective une piramide inclinte.

Soit la piramide inclinée AB C dont le plan et CT SR Q.
Mettez ce plan en perfpe&tive. Des points du perfpectif H, M, LL
élevez des perpendiculaires indéterminément. Au point géométral
B, menez & parallele BD, le point A eft la hauteur géométrale
du fommet de la piramide inclinées & la hauteur E D aufli géo-
métrale. De ces points A, D, E tirez a un point quelconque dans
Ihorifon , afin de vous faire une échelle de dégradation perfpec-
tive. Préfentement confidérez que le point H eft le perfpeéuf du
plan géométral P dont I'élévation eft A ; ainfi du point H menez

~une parallele HG ; du point G élevez la perpendiculaire jufqu’en

¥, ce ciui détcrminera la hauteur H V, & vous donnera le point
V pour le fommet de la piramide perfpeitive. Les points K & I
font les points N & O, ou C & R: mais ces points font les plans
du point C qui touche la ligne de terre; ainfi ils n’ont aucune él¢é-
vation, Les points L & M font les points T & S, dont I'élévation
eft B ou D; ainfi élevant les perpendiculaires L X & MY de

la hauteur E D, vous aurez la piramide perfpedtive VXKIY
¢levée fur fon plan perfpedif K E{ IML.
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Mettre en perf[pettive une piramide inclinte vde par Fangle.

Soit la piramide inclinéde R Z 3, viie par l'angle , c’eft-a-dire .
que RY Z fera un des cotés, & RY 3, un autre. Ayant mis en
perfpedtive le plan HF CE, comme onle voit en ABCD, de
tous ces points élevez des perpendiculaires ; de ces mémes points
menez des paralleles AS, BT ; des points S & T élevez des per-
pendiculaires SN , T P. Le point M étant le point G, & le point
G le plan du point Z qui touche la ligne de terre, il s'enfuit quun
des angles de cette piramide fera le point M. Le point A ¢tant le

oint H, & le point H étant le plan du fommet de la piramide R,
faperpendiculaire S fera terminée dansla ligne R au point N, qui
donnera SN ou A X pour la hauteur du fommet de la piramige..
Les points D & B étant les points F & E (plan de Y) élevez la-
perpendiculaire T jufqu'en P, qui donneraT' P pour la hauteur des

“perpendiculaires BL, D I. Le point C, touchant la vitre , aura-

fa hautear CK égale a la géométrale V4,0u 6, 3; & l'on aura
la piramide X LMIK dont ABCD eft le plan perfpe&if.

LECON XXTII,
Mertre un cylindee incline en perfpectives
Je le confidere enfermé dans un parallelipipede reétangle T ¢,

352 dontle plan fera PRX Y, ceft-a-dire, PQ R S pour le
{alan du %uarré d’en-haut, & T VXY pour celui d’en-bas, ainfi

- Tovale 7 fera le plan du cercle d’en-haut, dont 3,2, 0u T 5 eft

le diamétre, & l'ovale 8, le plan du cercle d’en-bas. Mettant ce
plan en perfpe&tive, comme INO K ; des points I, L, menez
des paralleles I 10, L 9; de ces points élevez des perpendiculaires

‘ {)OU_I avoir les hauteurs. La perpendiculaire 10, 12 , déterminera

es hauteurs I E , K F; la perpendiculaire 9, 13 donnera les hau-
tes hauteurs LA, M D, & les lignes NB, OC, donneront la
hauteur P 2. Ainfi onaura A B € D pour le quarté d’en-haut, &
E G HF pour le quarré d’en-bas, ce qui forme le parallelipi-
pede AB (g HF D, & infcrivant dans le quarté d’en-haut ABCD-
un cercle, & dans celut d’en-bas un autre , {i on mene deux tan~
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LEGON XXIIL

Maniere de metire un plan en perfpective , en fe fervant
des points accidenrels.

Portez la diftance propofée au-deflous du point de viie , comme
en 4L ; du point L confidéré comme le pied du regardant, me-
nez la ligne L. O, parallele aux paralleles Q 5 , R N, cette ligne
L O, coupant l'horifon, donnera le point O pour le point éva-~
nouiffant des géométrales Q 5, RN. De méme du point L, pied
du regardant, menez la ligne L P, parallele aux paralleles N 6,
MQ, ce quidonne le point P pour leur point évanouiffant, ou autre-
ment dit, point de réunion. Les lignes 6, 5,& R M n’en ont point ,
puifquelles font paralleles & la bafe du tableau; ainfi, prolongeant
les lignes 6 Ny, NR, &c. vers la ligne 4Z qui repréfente la bafe
du tableau, on élevera de leurs fe€tions 4., 3, 2 ,'Z , des perpen-
diculaires ; des points Y, T, S, G, ontirera 3 leur point corref-

ondant O, ou P, & ces lignes s'entrecoupant, aufli-bien que cel~
Fes du point de viie ydonneront I'hexagone perfpe&tif AFEDCB,
pour Fapparence du géométral s Q MR N 6.

Cette Méthode a pour elle la véritable exaditude , puifquon
tire pofitivement au point de diretion , mais il faut dire aufli qu'el-
le eft quelquefois embaraffante , en ce quelle vous fait aller a des
points extremement hors du tableau, felon que la conftrution des

_angles géométraux I'exige.
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LECON XXIV.

Me_ttré en perfpeive un folide domt le plan fupéricur w'ef?
point parallele a fa bafe. .

Soit I'hexagone ABCDE F élevé 4 fa folidité; & le plan de
de deflus fuppofé incliné, c’eft-3-dire, qu'il n’eft point parallele a
celui de deffous. | ~

Avant fait le profil géométral de linclinaifon deffus fon plan
géométral AB C, &c. comme 1,2, 3,4. Il faut retourner ce
plan fuivant ce qu'on fe propofe , & le mettre en perfpedlive.
Des points 54 6,7, 4, 14, 0n tirera & un point quelconque R de

Thorifon ; des points petfpe&ifs B, C, D, on menera des paralleles

dans P'échelle de dégradation perfpetive; & ces points étant ¢le-
vés Yerpendiculairement jufques dans leur hauteur, & renvoyés
parallelement, comme G, 13, &c. termineront les perpendiculai-

res B, 13, &c
Si l'opération eft bien faite , Pon aura la ligne 9, 10, parallele’

a2 la ligne 13, 12, parce que leurs plans DE, BA font paralle-
les. Les lignes 9,8, & 11, 12, fe réuniront a un point Q qui

Aera perpendiculaire au point P, qui eft le point accidentel des li-
“gnes plans D C & FA. Deméme, les lignes 8,13 & 10, 11 fe

réuniront & un point T, perpendiculaire au point S, point acciden-
tel des lignes ipfans CB & EF; & fi du point Q on tire au point
T la ligne QT, elle fera parallele aux lignes 9, 10, & 13, 12.
GHKLMO fera le profil perfpetif de linclinaifon. Si du
point R on éleve une perpendiculaire , les lignes K H & MO fe
réuniront 2 un point X pris dans la perpendiculaire; R fera égale a
Q, ceft-a-dire, que RX fera égale a P Q. Les lignes HG &
L. M fe réuniront & un point V; enforte que RV fera égale a ST.
Les lignes LK & OG font paralleles , puifqu’elles font perpendi-

culaires , & par conféquent ne peuvent pas fe réunir, ainfi ;que'

%

leurs plans DE , BA.

e A

IR £

Planche XXXIX.



pe PerspecTIVE IL ParT, 10y B

aenlifintion i iy

T.econXXIV.

T S == VR. Li ¥ |
S | /
({I’ == X R. . )

. ' -
et T Q_/oaralldc a 12,23 ow‘éllal g.

s o Qe & W



. ATy

A

P

106 1‘ TRAITE

B>

. LeconXXV. Planche XL

Px. XL.

PL.XLI,

LECON XXV.

Faire une élévation peifpective fans fe fervir déchelle de dégradation,
& méme fans faire de plan perfpectif.

 Le point de viie E étant déterminé dans horifon, il faut porter la dif
tance propofée dans la perpendieulaire de ce point de viie, comme en CD; puis
confidérant le point D eomme le vrai pied du fpettateur, on tirera du plan géo-
métral SX VT au point D aux fections de ces lignes avec la bafe du tableau
on élevera des perpendiculaires : de I'élévation géométrale A B G R on tirera
des lignes au point de viie E; & ces lignes coupant chacune les perpendi-
culaircs correfpondantes, donneront LN K O pour le perfpecif de l'éléva-
tion géométrale ABGF R, dont SX VT eft le plan,

LECON XXVL

On peut . en fe fervant de la précédente pratique , ufer de la regle de ré-
duction du petit au grand , foit pour abréger , {oit pour faire la preuve de Po-
pération ; & comme la réduction dela moitié, du tiers, ou du quart, eft la plus
facile, on éloignera le géométral A B D dans une telle pofition qu’il puifle fe
trouver la moitié, ou le tiers, ou le quart du géoméeral qui appartiendroit
au plan EF H G, & pour lors, faifant paffer §es lignes 3u‘point de viie,
& par ce géomérral A B Dy on aura V'clévation perfpedlive chierchée @ & d.
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Remarque fur la Lecon X XV

L'opération indiquée dans cette Lecon eft préférable a toute
autre ; car, non-feulement les perpendiculaires fervent égale-
ment a donner les points d’élévation ainfi que les points plans ,
comme on l'a fait voir ci-devant, page 54 ; mais encore cette Mé-
thode a la commodité de ne point exiger de certains plans qui ne
font point appergiis, & dont néanmoins les élévations font viies.
Le point perfpedtif L. (Plan. X L.), dont le plan eft caché, fuffit
pour en convaincre. Il eft bon de remarquer que dans la pratique
de cette Méthode, qui donne le moyen de faire toutes fortes d’é-
1évations perfpetives, il eft inutile de terminer I'élévation géomé-
trale; il fuffit de tirer des points géométraux plans au point de
diftance ; enfuite des feftions que ces lignes font avec la bafe
du tableau, il faut élever des perpendiculaires; & enfin des hau-
teurs géométrales portées perpendiculairement fur les points plans
géométraux , tirer'au point de vie, pour avoir la coupe cherchée.

EXEMPLE

Pour avoir le perfpe&if du point géométral E , je tire du point E,
au point de diftance C, laligne EF, qui eft le véritable plan du
rayon de la fection de cette ligne avec la bafe du tableau. J'éleve
une perpendiculaire indéterminément. Du point D, pris dans la
bafe du tableau & perpendiculairement au point E, je tire au point
de viie la ligne D K , qui me donne I'enfoncement perfpeétif DK,
dont DE eft le géométral; puis la hauteur géométrale érant portée
en DG, je tire au point de vile la ligne GH , qui me donne la ligne
HK , pourle perfpetif cherché de la ligne G D ; ainfi du refte.

REMAR QUL

Quoique cette Méthode renferme tout le fecret de la perfpeive , puifqu’elle

- donne le moyen de trouver fur le tableau, les points de fection des rayons que

les objets, qui font derriere le tableau, envoyent & Pceil du fpeCtateur, qui
eft en-deca du méme tableau ; néanmoins expérience fait aflfez voir ’embarras
ou elle jerte ceux qui ne pofledent que la pratique de cette Science. Pour
leur en faciliter I'étude, nous donnerons dans les Lecons fiivantes, des déve-
lopzmens d’¢fcaliers , de croix, portes, arcades, &c ; mais avant que d’y pafler,
il eft 4 propos de donner encore deux manieres de faire la méme opération, fans
renverfer l'objet, & en fe fervant uniquement du point de viie, ou autre-
ment dit pornt principal , que quelques Auteurs ont appellé point central,
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Pratique pour mettre toutes [ortes dobjets en perfpective , fans avoir
befoin de faire le plan perfpectif , & en [¢ fervant du feul point de vie.

Portez la diftance propofée dans la perpendiculaire du point de
viie comme en HG; du point de diftance G, menez E paral-
lele GE confidérée comme la ligne de terre, de laquelle vous
dloignerez le plan géométral AB D C, felon l'enfoncement pro-
pof¢ de-Tobjet. De ce plan géométral , tirez des lignes au point de
vite , confidéré, dans cet exemple, comme le pied du regardant.
De la fe&tion EF de ces lignes ( qui font les vrais plans des vé-
ritables rayons ) avec la ligne de terre, abaiflez les perpendiculai-
res EB, FO; du géométral AB D C, abaiflez aufli les per-
pendiculaires CT , B P jufqu’a la véritable ligne de tetre ou Eafe
du tableau T Q P, puis faifant 'élévation géométrale M T P di-
reGement dans l'aplomb du plan AC D B, il ne faudra que po-
fer la regle fur cette élévation géomctrale, & la diriger au point
de viie pour avoir les points cherchés , comme du point M au

oint H-, pour avoir le point L; du point I' au point H pour avoir
Fe point S; du point Q au point H pour avoir ke point R ; du point
P au point H pour avoir le point O, ainfi de {uite.

Autre maniere.

On peut également faire cette méme opération par des lignes
mendées parallelement  la bafe du tableau; car, {i on pofe quar-
rément la diftance propofée dans la perpendiculaire , & dans la
parallele du point de viie, comme en 4 & en g, on pourra confi-
dérerlaligne 2Y comme la véritable bafe du tableau, & la ligne
ZY pour fon vrai profil. Pofant femblablement la coupe géomé-
trale 4, derriere le tableau ZY , comme le plan d derriere la bafe

- du tableau £ Y, ( cC’eft-a-dire faifant la diftance Y X, égale ala dif-

tance Y X) on tirera de I'élévation géométrale a, & du plan géo-
métral d, des lignes au point de vie ; puis menant des paralleles
des feitions verticales du tableau ZY, & trant des perpendicu-
laires des fe&tions Y £, on aura la maniere de tracer I'élévation
perfpe&live cherchée, avec Hprefque autant de facilité quun Pein-
tre en a pour réduire un deffein par le moyen des carreaux.
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LECON XXVIIL
Mettre en perfpective un efcalier dont le plan du profil eft parallele.

Soit le profil A C B D fait géométralement, c'eft-a-dire , com-
ptis entre fes deux paralleles AC, B D. C D fera moitié de CK,
parce que le giron d’une marche eft aflez ordinairement le double
de fa hauteur, & méme plus dans les efcaliers ceintrés. De toutes
les parties égales du profil D C, K L., &c. tirez au point de viie.
Sur le prolongement de Z D mettez Pouverture géométrale que
vous vous propofez de donner a 'efcalier comme D'Y. Du point

Y tirez au point diftance pour avoir le point H; du point H éle-

vez la perpendiculaire IIG, & de ces deux points H & G, me-
nez deux {)ignes GE, HF, paralleles aux paralleles AC, B D.
Les lignes E G, FH, coupant les lignes du point de viie, don-
neront l'autre profil, ce qui terminera Uefcalier. |

LECON XXVIIL

Si on veut joindre 2 cet efcalier un autre femblable , il ne faut

que jeuer la vie fur cette Legon X X VIIL

P -
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LECON XXIX

Faive un cfcalier o# les marches feront paralleles , & le profid

O pafpedi.

Soient les parties égales AB, C E pour les hauteurs des mar=

ches ; la diftance BE pour l'ouverture de l'efcalier , & B D pour

les girons des marches. Des parties égales AB, CE on tire au
oint de viie les lignes AT, BR, CV, ES. Des parties égales
D, EF on tire au point de diftance , pour avoir les profondeurs
des marches. Des fections BR & E S onvéleve des perpendiculai-
res qui, coupées par les lignes du pointde vie AT , BR, CV,
&c. donnent les profils perfpeifs BT , E V; & de ces profils on
tirera des lignes comme TV, XY qui feront paralleles. Si I'on
veut faire defcendre Fefcalier par derriere, il faut mettre la pro-
fondeur géométrale du palier fur le prolongement B DF comme
FZ. Du point Z tirer au point de diftance la ligne Z G. Du point
de fection G mener une parallele G H. Des patties égales E , F ti-
rer au point de viie; ce qui donnera les parties égales G H. De ces:
points G, H on tirera au point de diftance. Et de ces profondeurs
erfpelives G, K on élevera des perpendiculaires , qui couf)cront
fes lignes C 4 , E K , tirdes au point de viie , ce qui donnera le pro-
fil 4 K pour le contraire du profil V E. On peut faire un efcalii)er,_
comme N O, fous la méme proportion du premier, en prenant

pour les grandeurs N, O, les grandeurs My L venans des gran-
deurs géoméuales C , E.. |
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LECON XXX
Mertre une rampe a lefcalier.

On enfermera le profil entre deux lignes, comme nous avons
dit dans le premier efcalier. Et comme ce profil eft perfpeétif, fes
paralleles KO, DP, fe réuniront a un point au-deflus du point
de viie en H. Ainfi la hauteur B D de la rampe étant détermi-
née, on tirera a ce point H les lignes BS , &c. julqu’a la per-
pendiculaire P O3 aprés quoi on tirera au point de vae, {i on
veut continuer la rampe fur le palier comme ST, qu'on retour-
nera enfuite parallelement.

LECON XXXTI

Faire un efcalier avec retour.

Soit la marche NI, & les profondeurs I G, G K. Des points
¥, G, K on tirera au point de vie, & du point I,au point de
diftance. Du point de fection H on menera une parallele que I'on
{wolongera en HP ; des points H, P on élévera & I'on zina.iffera

es perpendiculaires HE, PQ, en faifant HE égale 3 PQ. Du
point i on menera une parallele ; des points H, E on tirera au
point de viie. Du point O on élevera la perpendiculaire O D
du point D on tirera au point de vile laligne DB, & du point
E au point de diftance; du point de fe&tion B on menera une pa-
rallele que I'on prolongera en B C. Du point C on abaiffera la
perpendiculaire CF , & l'on fera A B égale 3 CF, ainfi de fuite.
PD’une ouverture (qu'on fe propofe) N Z , T'on tirera au point de
diftance la ligne ZY : du point Y on élevera la perpendiculaire
Y X ; du point X on tirera au point de diftance la ligne XV,
&ec. De ces points R, Y, on menera des paralleles terminées par

la rencontre des autres marches N A qui font faites de la méme
maniere. »
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LECON XXXII

Faire un efcalier dans lencoignure dun mar.

Je porte la hauteur des marches en A B, que je tire au point
de viie comme A T. Des profondeurs ou girons des marches P, E
je tire au point de viie; des mémes profondeurs F, M je tire au
point de diftance les lignes MK , &c. De ces points j'éleve des pet-
pendiculaires H G, K I; du point G je mene une parallele GR
terminée en R & en D ; du point R jéleve la perpendiculaire
RS; du point S je mene une parallele SC qui termine la per-
pendiculaire DC, &c. D’une diftance propofée comme M X, je
tire au point de diftance la ligne X Y ; au point Y jéleve la per-
pendiculaire Y 'Z; du point ‘Z la parallele Z. 10, &c. ce qui me
donne le profil Y g. Si on vouloit faire ce profil Y g avec retour,
on tireroit les points L., M au point de viie, & rencontrant la li-
gne du point de diftance , on meneroit des paralleles qui, élevées
perpendiculairement, feroient entrer les marches les unes dans les
autres, comme on peut voir dans Pefcalier /m,
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LECON XXXIIL

"‘ Faire un efcalier ceintre.

PLANCH.  Soit la hauteur du mur TY & le nombre des marches TV , XY,

XLVI

propofées & faites géométralement. Je partage Pouverture de Pef~
calier T T en deux également, aux points A, B, C; des points
T,V, X, Y, & du point de vile, je mene leslignes T O, VP,
XR, YS. Par les points A, B, C, & du point de diftance, je
mene les lignes AO, BR, CS que yarréte chacune fur la k-
gne du Yoint de viie partant du méme plan. La rencontre de ces
diagonales, avec les lignes du point de viie , donneront le profil
O PR S de Pefcalier quarré, (ifns lequel doit étre infcrit Pefca-
lier ceintré cherché. Ainfi il n’eft plus queftion que de trouver
des points fur les diagonales pour échancrer les angles de ces
matches. Des points A, B, C je menerai des lignes au point
de viie qui, rencontrant les paralleles des marches , donneront
fe profil perfpedit D EF G qui fera précifément dans le milieu
de ces marches. De l'angle O P jabaifle la perpendiculaire juf~
ques fur fon plan Q; du point Q, & du point é)e vile , je mene
Ia ligne Q4 ; du point G, comme centre & ouverture G 4, Je
décris le demi-cercle 4, 5, qui eft le plan de la feconde mar-
che : le demi-cercle S 6 fera celui de la premiere. Des points de
la diagonale, comme 5 & 6, yéleve les perpendiculaires 5 , 7
& 6, 8; de ces points 7,8 je tire au point de vie jufquala ren-
contre de la diagonale perfpe&tive plan S C; & du point L y'é-
leve la perpendiculaire jufques dans la feconde hauteur K H,
parce quelle vient du plan de la feconde marche; la perpendicu-
laire N M parce qu'elle vient du plan de la premiere ce qui don-
ne le moyen de tracer les marches cherchées.

LECON XXXIV.
Efcalier ceintré avec retour.

Silon veut faire cet efcalier avec retour, du point V, & par
je point de diftance , on menera la ligne V A. Du point A, I'on
abaiffera la perpendiculaire A B3 du point B, & par le point de
diftance , la ligne BC. Du point C, la perpendiculaire CD, ce
qui donnera lge profil fur I'angle T D. Des parties de ce profil
% D, on menera les retours DH, CG, &c. que l'on prolongera
jufqu’a la rencontre des cercles, comme DM, CL, &c; ce qui
donnera le profil cherché T M. - ' |

- | Planche XL V'L
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EECON X X X V.
Efcalier ceintré en fens contraire.

Pranci. Soient les marches H, T, K. Je partage P'ouverture de I'efcalier en
XLVIL. deux également en M L; je fais les hauteurs L M égales 4 cel-
les des marches HK ; du profil HK je tire au point de vie ;
des points L M je tire au point de diftance; ce qui me donne-
le profil NS, duquel je retourne parallelement jufqu’a la ren-
contre des autres marches qui font faites de la méme maniere.
Des points L. , M je tire au point de viie ; ce qui me donne le pro-
fil perfpedtif 7, 2 ; ainfi yaurai unefcalier quarré , comme dans.
Pexemple précédent, qu'il n’eft plus queftion que d’arrondir. Des
~angles P, R, yéleve des perpendiculaires fur la diagonale plan:
N M; des points 8 , 9 je tire au point de viie les lignes 8, 10,
& 9, 11. Du point 7 comme centre , & des ouvertures N, 10,
11, je décris des cercles qui font les plans des marches; je prends
dans ces cercles 'des points deflus la diagonale , d’ou jabaiffe des
perpendiculaires en D, E, F : de ces points, & du point de vite,
je mene les lignes DA, E B, F C, Des points A, B, C yabaif~
fe des perpendiculaires, obfervant que le point A , venant du troi-
fiéme cercle, fera abaiflé dans la troifiéme hauteur T'V. Le point
B dans lafeconde XY , & le point C dans la premiere CZ. Aprés
quoi l'on décrira les courbes des marches comme dans Pexemple
précédent , a Pexception que l'efcalier étant pofé en fens contrai-
re , Popération fe trouvera renverfée.

LECON XXXVIL

Le méme efcalier avec retour.

Pour faire des retours 4 cet efcalier, on tirera du point A au
point de diftance, la ligne A B; du point B on élevera la per-
pendiculaire BC; du point C on tirera au, point de diftance , &c.
& des points G, F, C, B, on men&ra des paralleles GL, F M,
C N, B O que l'on prolongera jufqui la rencontre des cercles
comme GH, FI, CD, BE. ;
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LECON XXXVIL
Efcalier en fer a cheval.

Soit le plan ceintré enfermé dans fon quarté a d 4 a. Le nom-
bre des marches 2 Y tirées au centre. On obfervera que les divi-
fions doivent étre égales dans le cercle, & non pas dans le quar-
t€ad ha, parce que fi elles éroient égales dans le quarré, elles

- ne le feroient plus dans le cercle. Je mets les cercles & les mar-

PraxcH.
XLIX.

ches en perfpettive, comme aP Q S, que je tire au centre 1;
j¢leve les perpendiculaires a Z fur lefquelles je mets le nombre des
parties €gales des marches. Des points a’Z je tire au point de viie ,
& la rencontre des perpendiculaires du plan donnera le profil G
du quarré de Fefcalier, & en retour G F B. Du point f je tire
au point de vie la ligne f#, afin de faire un pallier quarré A A
tel quil eft exprimé dans le géométral en Y'Y. Ce qui donne par

c«lmféquent une marche triangulaire X Ry, dont G F B eft le pro-
fil. -

LECON XXXVIIL
Le méme efcalier vt en face.

Le profil ON ML, &c. étant fait, jéleve au centre E une
perpendiculaire fur laquelle je mets la hauteur des marches géo-
mérrales; je tire des parties du profil O L aux parties égales E A,
fcavoir, du point N au point D ; du point M encore au point D;
du Foint L au point C, ainfi de fuite. Les points N, M, étant
fur le méme plan, doivent étre tirés au méme point D. Il ne sa-
git plus que de profiler I'e calier fur fon plan ceintré; ce qui fera
fort facile a faire par les perpendiculaires G, Q, R, ceft-a-dire ,
la perpendiculaire G élevée dans fa hauteur ML, la perpendicu-
laire QQ dans la troifiéme , &c. Il en eft de méme des perpendi-
culaires VZ, &c; ce qui achevera l'efcalier propofé. -,

R
P

Efcalier en fer a chcval vi par Ie cire.
La planche XLIX, iu’on a été obligé de rejetterala’page 126,

repréfente ce méme efcalier en fer a chéval, vii par le c6té, & mis
en perfpective , fuivant la Méthode enfeignée dans cette Lecon , &
dans la précédente; & comme les regles qu'on y donne peuvent
également s’appliquer a 'exemple rapporté fur cette planche , nous

nous croyons difpenfés d’en donner une nouvelle explication.‘x-% \



pr PERsPECTIVE, II, ParT, 12%

v Wt
T ' K
\\\ ' “
: Ly
N b
. . .
\ . - -
O 2 U I RPPURPPOR- SN o -

_Iﬁ;:()ﬂ X X X VIIT.

B

U 1
i
}

.

LK

RETTTMANPRTREE

o}

LA
{ I

AT T TEeT AT R R



116 Teai11k

£ >
X

Planche XIT.IX

LECONS XXXIX & XL
Metire en per[pective un ¢ﬁa[z’er en vis faimt Gilles.

Pran. L. Soitle plan perfpe&tif R Q PO. De toutes les parties de ce plan

élevez des perpendiculaires ; déterminez fur les perpendiculaires
QV, NE, R T les hauteurs égales“des marches ; menez les
paralleles IK, L M. Des points HT tirez'au point de viie; des
foints GY menez des paralleles. Ces lignes érant coupées par
es perpendiculaires du plan, donnent le profil NH G F 'V que
Pon peut faire monter nombre-d’étages. Si des points N, E on tire
au point de viie , on aura f<ns1:XMLFault xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat"><ns1:faultstring xmlns:ns1="http://cxf.apache.org/bindings/xformat">java.lang.OutOfMemoryError: Java heap space</ns1:faultstring></ns1:XMLFault>