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CAROLVS BOVILLVS AMICO

CVIVIS LECTORI.

quc ns Plcbl\l 1nv l_l'lllilllll.\l - AULDY UL dUI.KiuC cdr u
‘przﬁdio’,iuuenilibusin%eniis praclufas effe cé-
ferent fublimiorum difciplinariiianuas: idedq;
his,uelat precocibus arris,priufquam ad altiora
euchereritur, eaimbui ; eardmque feecundo im-
bre infpergi iuberent. Vt enim obiter earum
Jlaudesnon taceam: hx nd modo pre czteris,fi-
dedemontftrationi clarent, polléntquefuorum -
axiomatum certitudine , uerumetiam oculari
figurarum uoluptate , iucundd ue afpectu illi-
ciuntirretidntque iuuenum animos: ut earum
ftabellis folido pedeinaixi,ad fublimiora f€an-
dere,& profundiora quzquelatentia fub earuni
cute myfteria{crutari non eos pigeat.Mirorigi- -
tur quo {P'a&o ante hos paald annos , celebre
Parifienfisacademig emporium, tantarum mer-
cium inopianon folum elanguerit: quinimd ut
ubera lactis expertia, & utofla mcdtﬂlaf inania,
uilli habuerit. O‘i._tod quidem nuncfalubrius re-
fipifcés,eas proclivibus ulnisample@itur:iifque
inter przcipua literarij ludi iuuenilifque palz-
ftrx qulza,& ftromata,celebrem locum dac. Te-
’ A ijj
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foridego demeipfo; quodaliis enixe fuadere
contendo.Cim enimin Parifienfi gymnafio e-
phebus , toto feré biennio aquam cribro haufif-
fem: atquetotusiniocis obdormifcens , hippo-
menia,utita dicam,ouaincubarem: per Mache-
maticarum figurarii monogrammos euigilans:
medmque ferd inertiam erubefcens, ubi earum

{iicculationibus me totum commifi : ex irviguis

carum agellis meflfem non inuberem defecui,
& meum in horreum conuexi. Non fineigitur
cauffa, odoros Mathematicarum artium flores
non modd nihili,aut uilli ha&enus non habui,
fed ut fecretiores totius philofophiz fuffitus af-
fatim redolentes patulis naribus fedulusadmo-
ui: & quid efcarum ieiunis propinét animis, ab-
intus olfeci . Quamobrem,lector,quifquis eris,

nenoftra ifti fuadelz auresocclude. Quin-eas’
merces,quas miro apud te extollo przconio: tu

quoque propenfioribus ulnis amplectere , ex-

cole: &ut Yra:coquas erudiendx animz dotes '

boniconfulens obferua. Vale Nouioduni,
IdibusFebruarij 1552, — =
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“Anribus audi me pronis modo , lector amice,
Mens tud quinetiam protinus ewigilet.
Hunclibrum Carlus tibi amica lance Bouillus

- -« :Contulit : exiguus [itibi nummus , eme .
Micnouamulta docet , bulge ne parce tumenti:
Fruclus erit. minimo plurimus ex obolo .

. Difces que doct nufquam meminere priores

‘ Regula, circinus hecfi

Plurima , quee ut brewior fim, modo conticeo .

N Qualiterin quadrum cyclus queat arterefolui ,

Cumque aliis : heec, LM polliceatur , habet .
inftrumenta probabunt.

Dandafides certis efttibi gnomonibus .- -

LineareCtaetiam quo wure foluta recurnam

- .. Aequalem inueniar | el uice werfa dperit .

Exiguo incaffum tibicarmineplurareferre

. Niterer: exipfo cuncta refume libro.
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IN PRAECONIVM GEO-
' metricz difcipline.

nulliignotus, ob unius tantd Geometricz
L propofitionisinuentionem tanta perfufus
eft lzritia, ut Diisimmortalibus exhibuerit He-
catombem. I i o

" Archimedes Syracufanus aded in Geometria
excelluit,ut machinis Geometrica arte c6fectis,
Marco Marcello Syracufas obfidéti muyltis die-
bus obftiterit. Quem tandem inopinato cafu

I)Ythagox;as philofophorum celeberrimus,

capta urbe A milite cgfum, honorifico maufoleo

{epeliriiufsic, -

- Idem Archimedesin inuentione quadratura
circuli multd laboris impendit , nec tamen in-
yenire ualuit, Quztamen nuncinuenta neftrz
ztatis homines minimé fefellit. - - -
" Euclides Geometer infignis, duodecim Geo-
metriz libros confecit: in quibuslinearum, fu-
perficierum , corporum, & eorum omnid , quz
ad Ceometriam f{pectit , proprietates exhibuit,
" Capanus,Geometrico pollensingenio,Eucli-
dis axiomata demoéftrationibus illuftrauit.

" Nicolaus Cufanus, fub Nicolao quinto Car-
dinalis,uirin omni{ciétiz genere nulli inferior,

tanto ftudio Geometriam excoluit, ut plurima’

ante eum Geometris ignota adinuenerit: inter
quz &ignotam prifCis circuli quadraturam fe
inuentamexhibuig, © 0 7T T
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FORMVLA LIBRI, GENERATIM

‘CONTINENS EA OMNIA,

Redilineus.

. quazadtotius Geometrice
artis fint quoquo pacto
neceflaria.
Pun&um. Retus,
Linea. Acutus.
Superficies. _Obtufus.
Corpus. - Curua.
Pun&um, Circumferentia,
Extremum. Media.
Medium. Maior. -
Copulans, Minor. - .
Secans. Diameter.
Linea. Sagitta.
Recta. Superficies,
Curua. Circularis..-
Recta. - Angularis,
Aegquidiftans,. Circulus.
Angularis. Media portios .
Interfécans. Maior. "
Angulus, Minor. .
" Planus. Angyularis. .
Solidus. ‘Triangulus.
 Planus. Quadrangulus.
Redilineus. Pentagonus.
Curuilineus. Hexagonus.
Promifcuus. Heptagonus,
& cateri.

A iiij



. Triangulusl
Iopleurus. .
Ifofceles..
Scalenys.
Oxygonius.
Orthogonius.
Amblygonius.
Quadrangulus.
Quadratus, -
Oblongus. -
Rhombus.
Rhomboides. -
Irregularis.
" Pentagonus. -
Regularis.
Irregularis. -
Vniformis. -~
Egrediens... <« -
Hexagonus,
Regulars.
~Irregularis.
Vniformis.
Egrediens.
Et fic de Heptago-
nosetaliis,.
Angulus.
Solidus.
Solidafigura,

.. Angulusfolidus. :
Re&uiul .
Acutus.

Obtufus.

Corpus.
Spharicum.
Angulare.
Irregulare.

Sphzricum.
Sphara. -
Columnarotunda.' -
Pyramisrotunda.

Angulare.
Triangulare.
Tetragonicum.
Pentagonicum.

Tn’anfula're. :
Tetracedron. -
Oé&ocedron.
Icocedron.

Tetragonicum: -
Cubus. '

Pentagonicum,
Dodecedron.

Cxtera omnia fant
irregularia,& incerta,
-7 See

- .4
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SEQVVNTVR DEFINL
TIONES SIMPLICIVM.

TERMINORVM, QVAE TOTIVS

Geometrig dignitates, & demon-
ftrationum lumina ac
- .principiauo-
cantur.

e . "Pun&um.

ctvM eft, cuius pars nulla
feu,cuius nallum eft extenfi 10-
ac diuifionisinteruallum.
Intervalla.
divifionum feu diméfiond in-
terualla tunt tria, longitudo, latitudo , & pro-
fundum. .
. Linea.
Linea eft fimplex & pun&toin punétum pro=
tenﬁo, longitudinis quidem particeps, latitudi-
ais aerd & profanditatis penitus expers. -
' Superficies. .
Superﬁcnes eft,cuiinlongum & inlatum pro-
tenfz profundu'as nullaeft ac deeft. .
Corpus.
i Corpuseft,quodcunque trino dl&ed:tur ma-
gnitudinis feu dimenfionis interuallo longitu-
dineinquam,laticudine, & profunda.



CAROLI BOVILLI

oty LINEA A B A »
A A B CORPVS
c e
Profecutio fingillatim ad fingula, quz prz-
mifla promitt_ittabula_, _ o :
' Depunéto.

expers, differentiastamen non paucas ha-.

bet. Idenimin linea , aut eft eius initium,

aut finis, aut mediii: aut eft duarum uel plurium

linearum interfectio : aur conus feu caput an-

uli : aut centrum circuli: aut cuiuflibet regula-

ris figurz medium feu centrum. Haspunéidif-

f{'grentias peritusledor facilé per {cipfum agno-
Cct. -

PVn&um, $anqu§ diuifionisfit & partium

Delinea.
x Inea cumprimis cft bimébris: aut enim re=
L&zi'cft,aut curua. : ' :
L _/Retalinea,cftd punéto ad punctum bre-
uifsima protenfio . Punctum quidem unum li-
neam creat prorfus nullam : dud uerd ad minus.
unéta, ad reGtam quamuis lineam funt necef~
aria. '

Linea curua eft, quz cidempun&o, circini
ope circunducitur.Hzcfiab eodem punéto re-
ditin idem , integra uocatur circumferentia. Si’
uerd finem initio non iungit, portio.eft circum -
- s ~ feren-

[
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GEOMETRIAE LIB. I. s

ferentiz , aut maior, aut minor. Tria ad minus
puné&a in curuz linez certitudinem funt necef~
faria. Nam fi duo tanttim puncta dederis, con-
tingerinnumeras per ea curuas protédi: ut prg-
{ens figura fuper punéta duo o

A & B oftédit. Per qua diuer-

f¢ quidé curug, uariisfub cen-

gris protéfz uidérur.Siautem

tria defignaueris piicta, quot-

cunqueperea tranfilienccur- A B
uz,erunt linea prorfus una.
Delinearectaperfe. .

alteri linez,uel reétz,uel curug coparatur.

% N\ Camrectalineaper fe fumitur,& infpe-

Gatur:id fit, ur aucintegra , aut in partes quot-
liber diuidenda. R

Cim reétalineain quotlibet partes dllzllfil po-

ftulatur,id aut numero pari,aur numero impari.

RE&a linea, aut perfeipfam infpicitur : aut

Rectam cumprimis lined in par- -
tes duas zquales diuidere.

SitreCtalinea a B c. Facfuper
centril A, eius quangitate arcus
duos ufque ad mutuam eorum
interfectionemin punétis p & E. A
Ec interea produc re&i lineam
D E,quz datam lineam in pun-
o 3 per mediadiducet.




CAROLI BOVILLI
Re&amlineam in quotlibct partes
- numero pari diuidere.

Id ex pracedentis do&rina factu eft quam fa-
cillimum.

Reétilined in quotlibet partes gqua-
les quouis numero dividere.

Fac fuperextrema datz rectz linex punéta,
‘diuerfis lateribus duos rectos angulos , qui poft-
eafieri docebuntur:qua-
leshicfuntasc,&pcB,
& fac latera eorum A B,
* &cp zqualia. Quz fin-
gula diuide in - partes
duas zquales : fi tamen
data linea B ¢ petitur
tantimin triadiduci: &
produclineas A B, & FD,
quz datamlineam-B c in p
partiétur.Si datam lined
in quinque uis portiones
diuidere , diuide lineas
A B,& cpunominus, id
eft inpartes quatuor. Et
produdtis altrinfecis li-
neis cofequéris intentd:
ut prafens figura often-
dit:




GEOMETRIAE LIB. I} .7
dit:in qualinea s c,in quinque partes gquales di-
uifa confpicicur . Er in cunctis aliis eadem lege
procede. ' '
Delineare@aad aliam. .
E&alinea quotiens alij confertur linez;
Rplurcs interim rationes habet. Aut enim
confertur linez alij recte,aut curuz. Si re-
¢am infpicit,aut ambz funt inuicem paraltelz
five zquidiftantes,aut anguli facientes,aut mu-
tud fe interfecantes,ut in prafentibus figuris ui-
derceft. .

cotingit , aut
SECANS
ter , aut ma- \ :

fecat, aut eft cONTINGENS
ioris mino- .
rifue portio- ' CHORDA MINOR_

Si uerd re@talinea curud intuebitur : aut eam
illius diame-
niscircumfe- (

_ rentiz chor- DYAMETER
da:utin prz-
fetifigura c6 o
fpicari ad o- CHORDA MAIGRIS PARTTS

culum licet. ,
In qua re®ta N\ :
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linea ad curuam,ficut uariisfungens officiis , ita
diuerfis eft nominibus ac rationibus imbuenda.
Quo pacto autem protéderidafitrecta linea alij
re&z zquidiftans,aut curuam contingens, quia
id abfque angulo reéto fieti fiequit , poftea di-
cetur. . ‘_

De angulis. _ _
Ngulus ommis cx concirrrentia duarum
' uariiuis linearum , fiue ciufdem fpeciei; -
4 gue diuerfarum fpecierum , procreatur.
Quamobrem triplex emergit angulor fpecies:
Autenim anguli funt re@ilinei,qui ex duara re-
&arum concurfu fiunt:aut curuilinei, quos cur~
uarum concurtentia gignit:aut promifcui, qui
ex curuardl & '

reGtaricocur- ovRvI LNET
rentiis , aut fe-
&ionibus pro- PROMISCVI

credtur . Geo-
metrz uero de
retilineistan-
til angulis lo-
quentes, cxte-
ros parui ha-
bér, eéfque o-

. Derettilines angulo; P
Eétilinei anguli tripartitd diduciitur . Aut
Renim hi funt re&i, aut obtufi, aut acutii
Re&tusanguluseft, quifquis & recta lined
fuper re@tam lineam perpendiculariter infiften<
te;

v



GEOMETRIAE LIB, I. ]
té,id eft neque in dextrum, neque in finiftri fefe
- ufpiam infletente,procreatur. Vtin hacfigura
- uidere eft: in
qua angulus A
- BC rectus eft:
scp obtufus,
ideft recto ma
ior: DCE acu-
tus,id eftrecto _| RECTVE
minor. N4 re- &' - c .7
&a omnis linea alij re¢tz linez obliqué infiftés,
extremos procreat angulos,id eft reéto aut ma-
iorem,aut rhinorem.

—B

Super datam re@am lineam an-
gulum procreare retum.

~ Sit data retta lirtea A 3. Di- b
uido eam per medium in pun-
&o c: & pofito fuper c circi-
ni pede , fecundum quantitatem
linearum c a &c 3, duco duos
arcusfe interfecites,aut ibimu- A{™C
tuod occurrentes in punétis p &
- E:deinde produco linei p E: qua
fuper datam lineam A B, rectos >
utrinque angulos conflabit . ¥

Super extremil datz recta linez
punétii,recti conflarean guli
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" Przcedens de mediore&tz linez pun&o lo-
cuta eft, rectum fuperillud docens conflare an-
gulum:prafens de extremo illius punéto loqui-
tur,quod pauld difficilius uidetur . Sit, ut prius,
datarealinea A 8. Super pun&tum A aut B re-
¢tus petitur procreari arigulus. Protende quan-
tum uis red lineamas B '
in alteram partem , uel .
certéin parté utraque: &
fac lineam a c zqualem
datz lineg A B:quo facto,
fac ficutin precedéte, ex

uauis parte duos arcus
gbi mutud occurrentes,
utin punéto p: & proté- P
de lineam A p, quz fuper
datam lineam perpendiculariter infiftens, peti=
tum procreabit re¢tum angulum.

¥

A dato extra lineam puncto cidem
pcrpcndicularcm protendere.

‘Sit datalinea a 8, & defignatubicung; extra
eam punétum c: d quo ad lineam A B petitur li-
nca perpendicularis protendi . Extendo datam
lineam A B quantumlibet uoluero in utranque
partem: & fuper punétum c, uelut centrum, du-
co circulum qualemcunque, quifecer datam li-
neam A B, inpundis A &3 : & produco lineas
c a&cs: deindedinido datam lineam a B per
&qualiain puncto p: & extendo lineam c p, qua

- erit

™
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erit fuper datam lineam perpendicularis: & pro-
pofita complebit . Hzc enim eft primilibri Eu-
clidis propofitio duodgcima,cuius figuram hic
appofuimus. T :

Datz rectz linca, a piicto extra cam
defignato,zquidiftanté producere.
'

Hzc eft trigefima pri-
ma primi Euclidis, cuius
dottrinam & figurd,bre-

~ uitatis cauffa, ex eoeius
libro require. Alium ta-
men cius modum appo-
nemus. Sit datalinea a3,
8pun&usextra eandem

defignatus c. Ab eo pi-

&o duc, per do&trind pracedentis ;lineam cp
perpendicularé fuper a B, ¢ —————D
quafit ¢ a: & rurfum fu- '
perlineam c'a duc aliam

perpendi cularem, qua fic ‘ B

€ pD,qu erit ex necefsitate A

addatamlineam a B zquidi&ans.

Duz quelibet reéte linez {uper can-
" dem perpendiculares, funtinui-

cem aequidiﬁéntcs.
: B
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Ex do&rina prazcedentis, huius explanatio=
nem require, :

Rectum angulum per zqualia
dinidere .

Sitre®usangulusasc.
Faceiuslatera aB,& BC
zqualia: & fubtende illis
bafim ac, quam diuide
per zqualiain puncto p.
Etproduc linea B p, qua
datum retum angulum
per media partietur. A 3

ReQuman gulumi intres an'guids |
zquales difpartiri.

Sitrectus,ut prius,angulus a s c. Facio, ut
prius,lateracidezqualiaper arcum A c: &pro-
ducoiterum arcum B, '
fecidum quititatem li- A . LS
nez c s fuper cétro ¢,qui ‘
fit zqualis priori arcui
A c,fecanseundéin pun- A\
&o E: & produco lineam
BE.Dicoangulum A BE, .
. effe tertiam partem dati s o
recti anguli A B c. Qua--

propter
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propter diuide arcum E ¢ per medium,, in pun-
&or:& produclined s r:& erit datus retus an-,
gulus intres angulos zquales difpartitus.

Vndé fit,ut rectus angu-'ldé ﬁcfé(ﬁuﬁ-.
alteradangulumIfopleuri. =

. Namin fuperiore figura angulus. & s c,erit.
angulustrianguli lfopleuri,qui erit ut duo. An-
gulusuerd rectus A B ¢, tripartitd diuifus, erit ut
tria.Ergoad angulum E B ¢, qui eft trianguli Ifo-
pleuriserituttriaad duo, quod eft propofitum,

- Sire@alined re@tam aliam fecet, an-
guli contrafe pofiti crunt-zquales.

Id manifetum eftin fe-
¢tione duarii linearum
~ AB,&cp:in quibus an-

. guli contrafepofiti , fci-
licet AE¢,& DE3,funt ¢-
quales : it€ anguli AED,
& c E B, fiue ea fe&io fiat
ad angulos rectos , aut
inangulis extremis. o .
Sire@alincaduas pdrallclas,équidié

’ f SR T -
ftantés ue fecet , anguli inter eas

" ¢toakerni erunt zquales.

S " Bij
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Vtfilinea g r, fecet lineas zquidiftantes A3, & ¢
p,in punétis ¢ & u, an- '
guli coalterni, {cilicet A :
a 1,& G H p,erunt zqua- A S =
les :itemanguli Bou,& - RS
cuc. Angulienim coal- :
terni dicuntur , quiintra *
duaszquidiftantesexdi- ¢ H D
uerfislateribuslineg am- !\

bas fecantis fiunt,quales hifunt, quibus de nunc
fomuslocuti.

Omne (patium, quodcunque circii-
ftar idem pun@um in plano ;qua-
tuor rectis angulis eft zquum.

E H

G ' ¥

‘D

Id manifeftd comprobaturin fe¢tione duard
re&arum linearum , fiue ad angulos rectos , fiue
in obliquis angulis : nec maiore id indiget ex-

planatione. ' o D

.
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Delineacuraa.
Inea curuafpecieshabet bigeminas.Aut e-
Lnimintegra eft,finéprincipioconnedens,
qua uocamus circiiferentia:aut maior cir-
ciifererig portio,aut minor,aut utrariiqs media.
Pun&tum, circa quod h= circunducuntur,
omni parte ab his zquidiftans , centrd uocatur.
Linea uerd rea, quz integram per medium
circiiferentiam fecat, qua’ue mediz circumfe-
rentiz cornua extremd ue puncta cnectit, dia-
meter uocatur . Quz autem inzqualibus totius
circumferentiz portionibus fubtenduntur,earii
chordzuocantur. . -

[Eroroa “"‘é ’
- [ pramETER.

CHORDA MAIOR

Solacirculi diameter p'cr illius cen-
trum tranfic:chord® autem inx-
qualium portionil minimé.

Eftenim circuli diameter per medium partiés

circulum:& maximalinea,quz in circuli ambi-
tu protendi queat. :

Sicirculi diameter utringque extra
B iij



. .CAROLI BOVILLI
circumferentiam protédatur, faciet
angulos & forinfecus & intrinfecus
duos & duos inter fe zquales, qui re-

‘&i&promifcui crunt,

- Vehicapparetin dia-
‘metrocp , protenfa u-

! E
trinque forinfecus ufgs ~ ‘
‘ad puncta a & B. Erunt i
enimduoanguli A cF, A : B
‘ N
¥

& A c E, & inter {¢ z- b

gualcs,& ¢qualesetiam

duobusaliis Ep 8, & ¥

p B. Similiter & qua- i
_tuorintrinfeci angulis ¢ p,& D C FiitemED C, &

¢ p Fzquales. Ethi quidem anguliin fpecie pro-

mifcuorum angulorum uocantur recti: cztert

uero obliqui & inzquales. )

~ Chordz inzqualium circuli por-
tionum,ex diuer- i
fa parte angulos
conflant inzqua-
les. = 7

Vtin prafenti figura,
‘anguluspmifcuusBac
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maioreftangulo c A p. Similiter & angulus 3¢
A,maiorangulo Eca.

Sirectalinea qualemcunque cur-
uam {ecans, angulos ex diuerfa parte
zquales conflet,hzclongius proten-
fa,per illius centrit eranfibic : {i uerd
ingquales angulos coflauerit,nequa-

quam per eius centrum tranfibic.

Lineaa 8, incidésfu-

per circumferentiam 5 & ! .
HG,quiaeamfecat ad z- ¢ /_\ é
quales angulos, tam fo- / \
rinfecus,, quidm intrinfe-

cus, ideo I6gius proten- 4 - \ - 2 B
fa, per illius centrum p ’
tranfibit. Linea uer® EF,

incidés eidem curuz ad :
angulosingquales,tam intrinfecus,quam forin-
fecus,ideo quantumcunque protenfa,nequaqud
perillius centrum tran(ibic .

~ Datis in quauis planicic trib* qui-
buflibet punétis, modd non in eadé
re&ta linea fitis, fed angulum facien-
tibus,Pcr cacurua linea circaducere.
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- Si dentur in planicie tria quauis punéa ad
eandem rectam lineam pertinentia , fieri ne-
quit,ut per ea tranfeat quzuis linea curua . Sed
necefle eft, ut caangulu conflent . Sintergo de-
fignatain planicietriad cafu pacta a s ¢ angu-
lariter fita. Duco perearectaslineasas, &Bc:
quasquidem ambas per s

medium partior in pun-
¢&isp,& E : & fuper pun- / \
&a p,& E,educo fuper u- A °

rranque perpendiculares

duas‘}e fecitesin punéto

r:dico quidem punétum

F, fore centrum circi-

ferentiz quaficz per da- '
tatriapuncta tranfiturz , Hancergo perfice, &
confequéris intentum, L

Datz cuiufcunque curuz cétrum
cafu amiffum reperire. *

Sit data curua uel per-
fecta,uelimperfeta a »
c:ducinealineasa s,&
B ¢, & fac fuper media
eart pun@a,ficutin pre-
cedéte perpédicularesge
minas, quz ubi fe fecye-
rint,ibi erit cétrum cur-

‘ppetitii . Vteréad hoc figura precedentis. S
1

.
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Si re¢talinea curuam contingat,
duntaxatin punéto eam cbntingit:ﬁ
uero ecam fecet, in duobus punis
eam fecabit. | o

'Vt linea aBc, curui
in punéto » contingens, A
" ndinaliquaportione di-
uifibili,fed in folius pun-
€ticatatu: ut in pun&to
B ¢éam continget . Linea
uerd pE quantuliicungs
protéfa ,eam geminis in
punétisfecabit,ut & oculus oftendit.

s .
AR NI

-

A dato quolibet extra curuam li-
neam puncto, ad eandem curuam
protendercreCtam cam contingen-

tcm.
Sit datacurua que- B
libet,uclintegra , uel )
quantulacunqueeius .
portio a 8 c. Proten-
doin earetam lines
A c,quamdiuido per
mediumin piacto o.
Super quod extendo - B
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adeam perpendicularem p E quitumlibet in u-
tranque partem,quz fecet datam curuamin pd-
&ok. Erfuper pun&tum E , eleuo rurfum perpé-
dicularemaliam adlineam p E in utranque par-
tem, quz exnecefsitate erit contingens datam
curuamABc.

~ Datz cuiuflibet curuz linez dia-
metrum protendere.

Protendeficut in pracedente,in data curua
lineam re¢tam , quam diuide per medium . Ec 2
punéto mediz diuifionis extendefuper ¢am per-
~ pendicularemin utranque partem,ufque ad cir-
cumferentiam.Hazc enim erit quafita diameter
tranfiens per illius centrum, qualiseftin figura
przcedentislinea BpE.

Omnisre&a linea,qug fuper extre-
mitates diametri cuiuflibet curuz
perpendiculariter incidit,candé cur-
uam contingit. -

"Hzc eﬁ'conuei'ﬁé ante pracedentis, in cuius
explanatione utere figura anté przcedentis.

In omni circumferentia eius dia-
meter eft linea eius maxima. |
‘ : Hzc

%
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- Hzcmanifeftior eft,qudm ulla explanatione
aucfiguraindigeat.” - o -

Impofiibile eft reGam lineam fu-
per cuiuflibet curuz chordam per-
pendiculariter incidentem, candem
curuam contingere.

Chordam cuiuflibet curuz uocavimus re@3
omnem lineam maiori aut minori cuiufcungs
curuz portioni fubten- ' ;
fam:qualiseftin prafen- ¢
ti figuralinea a 8, fuper
cuius extrema pucta A &
B, ductg perpendiculares
A c &Bp,neceflario cir- \|.
cumferentiam fecat, nec A
cotingere eandé quett.
Hzc autem per prazce- v
dentium doétrinam , manifefta fatis funt,
= . Defuperficie.

Iximus delineistam re@is,quim curuis,
D déque angulisetidtam reilineis, quim
b curuilineis & promifcuis . Sicut enim li-
nez {unt initia angulori, ita anguli funt initia
figurarum . Angulus fuperficiem non claudit: -
quiaangulus ex tanttim duabus lideisfic . At fi-
‘gurata fuperficies;modd angularisfit, tribus ad
minus lineis comprehendi & circiicingi eget.

D
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Qu= autem fuperficies aut curuilinea eft , au¢
mifcua, hzc uel unica tantiim curualinea con-

a
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Ntrescirculus omnis portiones diducitur: in
Imediam adiametro,in maiorem , & in mino-
& rem,ab omnirectalinea , diametro minore,
quam dicimus arcus illius chordam.

Omnisangulus, in media circuli
portione , {uper diametrum ,ad cir-
cumferentiam ufque exurgens, eft
retus : quiautem in maiore circuli
portionc fit,eft acutus: quiin mino-
re,obtufus. C
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alium
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. b}
EXTRA 82 ¢ OONTINGETES: SECANTES + INPRA 5P
\

Siduo forinfeci-circuli fefe con-
tingant, linearedta,quz in puncto
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codem unum corum contingit, co-
tinget & alium.

Id accidit in cStactu
tam zqualili, quimin- A [
zqualium circulorum. -
Lineaenimreta s B c,
in Fﬁn&on utrung; hic g [ B___)p
defcriptil contingit cir- \_/ U
cul@i: nec poteftin mu-
- tui cGractus punéto c6-
tingere unum , quin &
alium eodem in punéto contingat.

C

SireGalineacirculos duos eodé
punco contingat, & i puncto mu-
tui contatus perpendicularis fuper
‘cam utrinque protendatur, hzc per
‘amborumcenrratranfibic, ©

Taliseftin figura precedétislinea o 8 E: qua,
juia perpédicularis eft ad lineam a B c,circulos

uos in pun&o eodem B cotingentem,ideo per
amborum centra necefleeft eam protendi.

Re@a lineaduos circulos zqua-
les diuerfisin pun&is c6tingens,ad

amborum
\-.,:,,.
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amborum diametrum cft &quidi-
ftans, | i
Qualiseftin pre-
fenti figura , linea p

B * o
DEFG. Qux,quia f\/ \
duos citcuiosgqua- A N B o

Ies ifi duob? pictis

B & F cotingit,ideo

ad amboru circu-

lorum diametros, ideftadlineas Az &5 c, qua

func lineauna, eft ¥ (3
#quidiftans. Siau- , ___ B '
tem hzc inzqua- s
lescirculosdiuerfis A ¢ .
in pun&is contin- w
geret ut prafens fi-

gura oftédic, zqui- '
diftans ad eorum diametros fion erit.

Contingit {ex circulos inuicem
#quales,& nd lplurcs, circa medium
cundem circulum eis 2qualem c6-
fcribi fe quidem mutud, & medium
circulum contingentes.

.. Idfacild uidebis, (i, divifa circuli eiufdem me-

dij circumferentiain fex partes zquales fecun.
dum femidiametri quantitacem , produxeris
. : ) . . C
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centrofex reftas li-
neas quantumlibet,
in quibus circufcri-
pleriscirculosfexin-
Rr fc zquales,fe qui-
dem mutuo, & me-
dium circulum con-
tingentes:ut prefens
figura oftendit.

. Siduo qualefciig; circuli fe fecue-
rint,in duobustantii punctisid fiet. -

Impofsibile quippe eft in ';
tribus’; aut pluribus punétis
id fieri: ut ex mutuis eorum” '
fe@ionibus facile perfpice-’ :

reeft. A
. Omnes circuli duo & duo fe in-
terfecantes, funt eccentrici , diuerfo-
rmque centrorum. |
~ Huiusetiam ueritatemex circularium inter=
fectionum figuris difce. v '
Duorum circulorum fe interfeci-
tium rectam lineam per puncta fe-
&ionil protenfam, ad utriufque dia-
~ metrum
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metrum fore perpendicularem. -

. Qualiseft linea a
s fuper lineam cp,
quz ambas duord
circulord fe inter-
fecantium diame-
tros comprehédic:

~ Si duoril circulorum zqualium
{cinterfecantivm centra {untin mu=
tuis eorum circumferentiis, reGtali-
nea inter pun&ta feGionum produ-
cta erit latus Hopleuri utrique circu-
lo inferibendi. :

_ Hocdocent in figura pracedentis conferipti
duo Ifopleuri A 8 c, & A p B,quorum communis
& mutuabafis erit linea A B,punéta murdaruni
fetiont attingens : & ex duobus eiufinodi Ho-
pleuris fiet Rhombusunus A ¢ 8 in utrifg; cir-
culisconfiftens. A

~ Decirculis fefé comple@entibusi -
| circulus intra circulum confiftit , is aut
S alijeccentricuseft ; aut concentricus : & fi

\-7 eccentricus; aut contingens eundéitrpun-
&o , aut non contingens. Hz enim tres circu-
Joruminera {e confiftentiut encich'z,c ﬁl;lfs' ué;
: | §
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ex prafenti- .

bus figuris a- , <L
perte,& ado-.
culum dilu-

cefcunt.

Omnium circulorum, fiue intra
fe,fiuc cxtra fe confiftentium, qualis
diametrorum adinuicem propottio,
calis eft & circumferétiarum interfe.

Hoc facile eft ui-
dere in circulorum
enciclia, & comple-
xione mutua: quan-
do pari exceflu, &
eadé quantitatedia-
metri fit afsidut cir-
culorum incremen-
tum.Quia enim dia-
meter ¢ p dupla eft
ad diametrum A B, etiam circumferentiacircu-
li ¢ p dupla eft ad circumferentiam circuliA B:&
circumferentia circuli B tripla ad circumfe-
rentid interioris circuli A B: & hoc in omnibus
quifacillime expericre..

Omnium circulorum propor-

tio arex adarcam , eft duplaad pro-
: portio .
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Portioncm diametrorum & circum-~
ferentiarum.

Dicoex docrina przcedentis, quoniam cir-
culusc peft quadruplusad circulum a 5,8 quo-
niam circulus E ¥ n6cupluseft ad circulum A 5.
Ni quadrapla proportio, per do&rinam arith-

-meticz difciplinz , eft dupla ad proportionem
duplam : &noncupla proportio identidem eft
duplaadtriplam. Nam quadrupla proportio ex
geminisduplis conftat : & noncupla ex duabus
triplis:ut ex hisnumeris deprehendipoteft. - -

Duplicate tam
numerord , quim
magnituding pro-
portiones aflidu¢ Ydupla.'V dupla, |
per numeros qua-4 - - 2 - 1
dratos progredii-
tur. ~

Quid fintnumeri qua-
drati,arithmetica docet.
‘Hiquidem id dignitatis
habét, ut duplicatarum
proportionumincremé-
ta alsiduam eorum pro-

grefsionem obferuent: ut ex hac eorum defcri-
' | C iij
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ptioneuidere licet,in 4

4 2 -1
qua continuz pro- g 3 1
portiones ad uniraté y¢ 4 I
mulciplices per afsi- , ¢ _ § I
duos quadraros ad u- 36— é 1
‘pitatem congemini- 49 = 1
tur, atque duplican- > duplicarg pro-
tor. .o portiones afSi-

Encicliz cir- '\ du=

culorli’ omniit
zquali affiduc ,
diametrorum incremento, per con-
tinuos quadratord numeros fiunt.

Nam fecandus
circul®ad primd,
eritut 4adunum:
tertius,ut 9 ad u-
num : quartus, ut
16 adunii’: quin-
tiarea ad primia-
ream,ut 25 ad u-
num, & ita dein-
Ceps,quotiensen-
cicli¢ circulorum
quis diametro-
fumincrementis fiunt.

Defuperficic angulari,

Ao
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' Q Ngularisfuperficies tribus ad minus co-

.

ftis,feulineisambitur,Sicut enim pun&ta
unum infifficienseft ad lineam , pun&a
autem duo ad minus eidem funt neceflaria : ita
linea titdm unainfufficienseft, utanguld con-
flet,qui duasad minus lineas, éxigit. Angulus
uerd etiam tantim unus fuperficiem non coafi-
cit angularem,qua tribus ad minus coftis, & to- -
tidem angulis claudi eget. B
In omni fuperficie angulari fex quzdam funt
confideratione digna:Coftz illius,Anguli,Cen-
trum, Linez ab angulisad cérrum,cum lineis 3
mediis lateribus ad centrum, ex quibus fiung ca-
theti earum:deinde totius planicici area.
Inregularibusfiguris denominatione impari-
bus,utiin triangulis,Pentagonis & Heptaganiy,
Catheti uocirur,linez A {fummis earum angulfs
er earll cérra ad medid ba- 3 '
Em protenfg: utiin prafenti y
triangulo linea 8 p tranfiens - .-
percétrum illius & ufgpe ad
punétum p mediam bafim - .
dividens. : K
In regularibus autem fi- & D
guris denominatione paribus , uti in quadra-
tis, hexagonis & octogonis: - :
qujain eisangulus angulo, & A
coftz coftis obiicifitur :ideo. |
hez catheti laco, diametros -| - -
habent , 2 quibus per medii -
diuidatur:utin prefenti qua- &
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drato lineas ¢ medium fecans quadratum,

In figuris denominatione impa-
ribus, latus angulo,8zan gulus lateri
obiicitur: in cxteris , lateri latus
3: angulusangulo eregione refpo-

let. :

~ Huiusexplanatio ex folafigurard infpectio-
‘mecltexquirenda: oculusenim id aperté docet,

Omnes multangularium figura.
rum fpecies ab fola fuorum angu-
lorum fpecifica proprietate diftin-
Buuntyr. R -

Nam latera in fingulis funt quamfimillima,
quanquam numero & mAltitudine uaria, Angu-
li autem in fingulis funt proprij , fpecifici , ac i~
ftinctifsimi . Ex ¢6fimilibus quippe lineis coftfs
ue triangulus & quadratus conflantur : quorum
tamen angulifunt longe uarij , ac diverfifsimi.
Hopleurusenim angulos gerit acutos tres, qua-
dratusreétos quatuor. Quamobrem in fingulis
multangularium figuracum fpeciebus, latera ui-
£em gerunt materiz , anguli autem zmuli fung
formarum, ' Y ,

: De Triangula.
' Diffe-
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Dlﬁércntiz angulorum triangulos cfipri-

mis omnes in fpeciestres difpartiuntyr.
Abacutisenim angulis exurgittriangu-
lus,nomine oxygonius. Ab uno angulorum,qui

AMBLIGONIVS

ORTHO
OXIGONLVS R GONLVS

fic maior atque obtufus , triangulum nuncupa-
mus amblygonium. Ab unoangulorum recto
orthogoniustriangulus cenfetur. :
Rurfum perdifferentiaslaterum triplex etiam
exurgit triangulorum denominatio . Nam qui
eft trium laterum zqualium hic, ue regularifsi-
mustriangulprum,l{opleyrus cenfetur . Cuiue-
1o tanttim duo Jatera funt £qaalia ,hunc uoca-
mus _Ifofcelé. O N
Qué uerd tria '
laterum inz-
qualitas efficit 150
irregularem, RVS
hunc dicunt ° —
Scalenum : de quo apud Geometras uel pullys,
uel permodicus fermo. E

'Omne fpatium, quod circunflat
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punétum quodlibet in plano, qua-
tuor reGis angulis eft equum.

Hzcpropofitio ad dignofcendam triangulo-
rum omnium rationem maximopere neceflaria
eft : quanquam tam B
nota, ut expofitione '
nonindigeat, fed fo-
lo figura afpectu cii-
&isillico innotefcat. £ TECTVS |RECTVE
Et quanquam circa = REcTVS | RECTVS
pun&umidem mul- S
ti circiifcribitur an-
guliuel zquales, uel -
.inzquales,ab his ta- D :
men id fpatij,ciim nec excrefcat , nec minuatur,
ueritas zqualitatis nufquam immutatur.

" Omnium trianguloridanguli tres

- funt duobus tantim reétis zquales.
.

Idfacilé ex przceden-

tis do&rina demonftrari

etiam ad oculum poteft. / .

Nam fac,utin fuperioris g &—4— G
figura, cirea idem pun-  \_  |°
&um rectos quatuor an- . :

- gulos,quib2 quatuor ba- ' _

fesfubtende:abhisqua- , - B - 7
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tuor bafibus fiét quatuor etid re@i circa priores
quatuor.Erant igitur in univerfum o&o re@i:
quatuor quidé medij,& quatuor extremi . Ergo
in unoquoque triangulorum fupererunt zqui-
pollenter duo recti.Et quodin uno triangulo ui-
des,id pari lege de omnibus triangulis dic.

- Nullj triangulo auc duo fimul re-
€ti,aut duo obtufiinfunt anguli.

Hecex pracedente illicofole lucidior dilu-;

;:eﬁ:it.Nam (i uel duo re@i,uel duo obtufi angu-

i eidemtrianguloin effent,tres eius anguli duo-
bus effent rectis maiores. '

In omni inzqualium laterum , &
angulori triangulo maius latus e-
regione maioris illius.anguli {edet.

2 c

Vtinprzfente triangu-

lolatus a ceregione angu-
li ABcfeder, qui eft maxi-
musangulorum ipfius,né- |
perectus: cim czteri duo
¢ius anguli fint acuti. .

8
In omni orthogonio triangulo
‘quod fir ex maiore eiuslatere in fe
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‘2zquum eft duobus minorum cius

laterum quadratis.

~ Hzc eft illa infignis , & memoratu digna
Fropoﬁtio,propter quam Pythagoras, ciim il-
am adinuenit, ferturimmolaffe diis Hecatom-
bem: & feré zquipollet huic. Quadrarus diame-,
trieft duplus ag quadratii coftz , & zqualis dua-
rum fui coftarum quadratis . Nam cum qua-
dratus fit re¢torum angulorum pollens: hic per
diametriiin duos diufcﬁ'tur triangulos, quorum
uniufcuiufque maius latus, eftipfa diameter op-
pofita recto eiusangulo . Quod fitigitur ex ipfa
diametrotanqui maiore laterein fe, eft 2quum
iisduobus quadratis, qui fiunt ex utroque mi-
norum laterum in fe.Sit,uerbi gratia,quadratus
ABCD,quempar- | E, ' G
tior in geminos 4

triangulos ABp, <

&3 ¢, quifingu- £
li erunt orthogo-
nij. Dico igitur

quoniamin trian-
gulo orthogonio
BC D quadratusla- ) A
teris B p recto an-
ulo oppofiti eft ‘
& PP I . K

zqualis duobus
guadratis reliquorum duorum laterd, id eft qua-
ratisBEFC, & pC G H. Sunt enim hi duo uelue
qyadrati coftarum B ¢,& ¢ 0. Quadratus autem
S BID X

1
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s 1ok eftut diametri quadratura.Nam latus s p

. diameter eft minoris quadrati A s ¢ p, cuius duz
coftzfuntlinezsc,&cp. .

Propofitionem eandem innume-
ris cxplanarc. |

Inueftigo per arithmeticam do&rinam nu-
~ merum quendam quadratum ex geminis qui-
- bufdam minoribus quadratis cspofitum , qua-
liseft numerus 2§ quinarij quadratus. Conftae
enim hicex geminis quadranstertio & quarto,
id eft ex nouenario numero , & decimo fexto.

16

Conficioigitur triangulum orthogonium inz-
qualium laterum A 3 ¢, cuius minimii latus A3
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it ut tria, medium 8 c,ut quatuor, maximi A ¢;
ut quinque: ficut eiufinod: laterd diuifio docet.
Manifeftum eft quadrarii maximi lateris A c op-
pofiti retoangulo a 5 c zquilefle duobus qua-
dratis minorum eius laterum, id eft nouenario,
ac decimo fexto:id enim junéiinunum eorum

quadrati numeri docent. :
- Si re@talineain duodecim partes
zquales dinidatur; & ex ea fiat tria-
gulus; cuius tria latera fint ut tres
numeri 3.4.5. quiiunétifunt 12.erit
hic triangulus neceffario orthogo-
nius fuperiori doctring cofentancus:
Sit reftalinea 4 5 in duodecim pares zquales
diuifa,fitque una pars cius A c; uctria: alia' uerd

. ‘
3 4

| T S AN S\ U S S,
c $ D

 pars p B,ut quatuor:media parsc o, ut quinque:
coficio ex his tribus triangulum ¢ E p, quem di-
co ex necefsitate effe orthogonii fuperiori do-
&rinz céfentaneum : cuius quidem maximum
latus ¢ p oppofitum erit recto eiusaugulo c Ep.
Si

A\
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- SireGta quelibetlineain quinque
partes zquales dividatur, & fupet
cam fiat triangulus; cuius fiuperiora
latera,feu brachia fint ut tria, & qua-
tuor: ericidentidem hic triangulus
orthogonius.: | -
Sicrectalinea asin quin- c

que partes zquales divifa.
Conttituo fuper eam trian- .
ulum A c 3,cuius latus a ¢ ——\3

tuteria, latus uerd ¢ ,ut A
quatuor.Dico hunc trian-
gulum effe orthogonium, cuius re@us angulus
erit A ¢ B maiori eiys lateri A 8 obiectus. Et hzc
propofitio eft feré cadem cum przcedente.

Vnde manifeftum eft cuiuflibet
altera partelongioris, cuius duo la-
tera {unt ut tria, duo uerd ut qua-
tuor,diamerrume(> . o
fe uelut quinque.

Vtexprafentialterapar
telongiore A ¢ Bp liquet.A
Omnis eni orthogonius, -

eft altera parte longioris
medietas , quz duplicara
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altera partelongiorem gignit.
De triangulo Ifopleuro. ;
Super datam lincam triangulum

creare Ifoplcu rum.
€

Sit data linea A 8.
Fac fuper illam fecd-
dum eius quatitatem
duos arcus ufque ad
mutud fe&ioriem in
run&o c,&protende |
me.agAc,&cn,quz'A s ¥
petitli explebunt fu-
per datd lined triangulum Ifopleurum.

Omnis triangulus trium xqualii
laterum, eft & trium zqualium an-
gulorum:arque ¢ diuverfo.

Aequalitastridin omnitriangulo tam in an-
gulis, quam in lateribus diuifionem non fuffert,

quz fiinlateribus fedet,etiam inerit angulis: &
& diverfo, fi angulos obfidebit, etiam in later:bus

"+ fedebit . Ergo omnis trium zqualium laterum

trianguluseft ex necefsitatc lfopleurus.

Dati cuiuflibet Ifopleuri centrit
reperire. ,
' ' Diuide
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Diuide fingulasto- N
tius Ifopleuri coftas B
per medium,& a uer- AN
ticibus angulord ad
medias lateri fetio-
nes rectaslineas exté-
de,quz per totius Ifo--

pleuri ceritrum tran-
fibunt. '

Cuiuflibet Ifopleui. lmcae ab cxus_
centro ad medias laterum di u1( 100€s
extentz,{unt fi ingulorum ci us cathc-;
torum pares teriz. ’

N

Q_:ales hic funt li-
fie¢ DE,D F,&n G:que
a centro totius Ifo-
Eleun ad medias eius
afes protenduntur.
Singuli enim eius ca-
theti,utlinez A ,86,
&cE ad eiufmodi li-
neasfunttriple. Li- A
nez uerd A centro ad

angulofum uertices produ&a:,utx linezpa,ps

&pc adpredittaslineasfunt duple. -

Tribus lineis ab anguhs cuiufli-
. ' ) P
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‘bet Ifopleuri ad eius cétrum proten-
fis,diuiditur Ifopleurusin triangu-
lostres inter fe zquales, quorum ca-
pitales anguli ad centrum faci funt
regularium Hexagonorum anguli,
ad fingulos{uarum bafium angulos
quadrupli.
,‘Talcs fant in figura pracedentistres anguli
ADB,BDC,&CD A,fadi ad centrii premifsilfo-

pleuri : qui finguli funt regularium Heéxagono-
rumanguli ad fuariibafium angulos quadrupli.

~ Si cuiuflibet Ifopleuri coftz in ali-
quot partes aequafcs dividantur, is
Ifopleurusin tot minores Ifopleuros -
refoluctur,quantus eft quadratus di-
uifionis fuarum coftarum. -

Namfifingulz coftz dati Ifopleuri dinidane
tur in partes tanttim duas, cGtinget per eas eun-
dem Iopleurum refoluiin quatuor Ifopleuros:fi
ternario coftaseiusfecueris, mox in totius refo-
lutione nouem Ifopleuri confurgent: i in qua-

-euor , erunt Iopleuri totius refolutionis fexde-
: cim3

-
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-cim:& ita deinceps per quadratos dinifioni co-
ftarum fingularum.Et -
‘nec alioquin refolui
‘poteft quiliber Ifo-
-pleurusin minores I-
fopleuros, nifi per ra-
tionem quadratorum
numerorum, ut & fi-
guraoftendic.

Sifuper angn- K
los Ifopleuri linez reGt¢ fiat ad lineas
ab eius angulis ad centrum proten-
{as perpendiculares, hz quantumli-
bet extétz Ifopleurum procreabunt
priori tranfpofitum; & ad eundemi

quadwplum. ., o

. Taliseftin prafenti
figura Ifopleurus pB _
F ad interiorem Ifo- A (6]
pleurum £5c tranf- :
‘poficus, efq; quadru-
plus . Nam continet
illum quater.

D

Deenciclia I{bpicurofug{ ;
' 1
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Y Nciclia Ifopleurori , ficutin circulorum
E diximusenciclia , eft cdm Ifopleurus intra

Ifopleurum uerfatur. Ec hzc eft duplex,aut

eccentrica,aut concentrica.Et rurfum unaquz-
que harum cft duplex.Si enim eccentrica eft,aut
interior exteriorem contingir, aut non contin-
git. Si contingit, aut communitate anguli, aut
communitate coftz.Et hos quidem tres eccen-
tricarum encicliarum modos hic fubfcripfimus,
eccentricam {cilicet non contingétem, eccen-
tricam angularem, & eccentricam lateralem.
8 - : 2 I

|TRES ENCICLIE ECCENTRICE |

Si autem Ifopleurorum enciclia concentrica
fuerit, hac aut ¢ft uniformis,quando latera late-

B D

PR

C

VNIFORMIS  |TRANSPOSITA

ribus
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ribus,& anguliangulis re{péclcnt, utfn triangu=
lo aBc:autefteranfuerfa, quotiens interioris
Ifopleuri anguli laterib®, & angulislaterarefpd-
dent,utintriangulo cpE. . o

Omnium Ifopleurorii fiueintrafe,
fiugexrafe cofiftentium, que prof—
portio cathetiad cathccum seaclt &
circumferentiarum adinuicem.

Ditumettquidfintlfo- = "5 o
leurorum catheti: linez = = £ ) 4
{cilicet & uerticibus angu- . ,
lorum, ad medias eorﬁ%a— 4\
fesextentz, utlineasoin , Lol o Vg
triangulo Ifopleuroa sc. AT "
Circumferétiz autemIfo- ' ..
pleurord, adinftar circulord,funt tres cori co-
ftz Hopleurum circumpleétes. In uariis igitur
Ifopleuris,quz proportio cathetorum adinuicé,
caeft & circumferentiari. Si enim ®quales funt
catheti,erunt & circumferentiz, feu peripheria
Ifopleurorumgquales.$icacheriin proportione
duplaerunt,& circumferentiz erunt adinuicem
ptoportionis duptz . Bt hrecléx tam in cunétis
polygoniis figuris,quamia circulis,, & triangu-
lisobferuabili‘,sgft.‘_'w STV .
Duorum aut plurium quorumli-

s Bae e ' Diiij

N



CAROLI BOVILLIL

bet Ifoplcurorum propomo arcg. ad
“aream eft dupla ad proportioné ca-
thetorum & circumferentiarum.

- Hzc propoﬁtxo in circulis pofita eft,codem fe
modo habensetiam in Ifopleuris , &in cunctis
regularibus polygoniis. Si enim cathetus unius
Ifopleuri eft duplus ad alterius cathetum , ficut
B F ad F G,erit circumferentialfopleuriasc du-»
pla ad circuferentid =~ ‘
minoris Iopleuri

DEEF: &arcama- » :
ioris ad ared mino- ’

ris quadrupla,ur etid

oculo paret . Nam  p ¢ \g

quadrupla ‘propor-
- tioduplaeft ad pro-
portionem duplam, - v
ut in ratione circu- A% ¢
lorum moﬁ'ratu eft. i

Duo Ifopleuri- fupcr candcm ba-
fim exaduerfo confiftentes conflant
R hombum,cuius una dlamctrorum
eftipfa bafis amborum , reliqua amJ
borum catheti una 1un€t1. S

lvr-‘» -

Qiud ﬁt RhomBus,poﬁca in ratione quadra-
gulorum
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- gulorum dicetur. Talis eft figuraprefens BCD,
quiduolfopleuri azp, . . o
* .. &3 p,fuperieidem ba- c
*-fim B n ex ditidxfa parte .
cofiftentes efficiie. Cu- -
iusunadiametrorumett
linea 3 p cOmunis am-
bord bafis , reliqua dia-
.metruseftlineaaEcca-
ftansex utroquelfople-
urorumcatheto.

Excirculisrit¢’ difpofitis conflare
quemuis trig%gu[um Hopleurum.

Circuli per {e "cprefentant punéta, & quelibet
mundientia: Sicut arithmeticus ex fimplicibus
pactis fuas ¢5- ;|
flat figuras, ita
&Geometer uel
ex fimplicibus
centris , uel ex
circulis omné
fuo modo con-
flare poteft re-
gularé figura:
quo pacto hic
cofecimus trid- ™ et
Fulum Ifopleurum zquilaterum , & quiangu-
lum non pluresinlatere uno, quimin alio , cir-
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. culos habentem , circulis quidem ficrité in eo
difpofitis,ut feinuicé proximi , & proximi abfq;
ulla fui interfe&tione, aut ullaiazqualitate con-
tingant . Et hoc quidé facillifivéi:factu fueric per
aqualeslaterd totius Ifopleuri diuifioriesin tot
gam’culas » quantus erit , qui pesitur éx circulis

eri,Ifopleurus. L s
- Delfofceletriangulo.

Omunis Ifo- »
Aceles aut eft u-
nius. recti an- .
~guli,& duorum’
acutorum:: aut
-unius obtufi, &
- acutorum duo-
ril: aut agueqQra
trium.

i
Triangulugha B ¢
eft Iofceley/reti u- °

i1

nius. Triangulus ue-
ro € nE eft.acutord
trium, At IfofcelesE -
F G-uniusobrufi,&a-
cutord duord. Ith-
_pofsibile quippe eft. |/« -
ulld P!‘OF?'"S. friag=: @ . .o

.
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guld aut rectos uni duos;aut obtufos idétidem
geminos obtinere,

Omnium Ifofcelidl triangulorym
duo anguli'ad bafim funt pares, &
xquales.

Nam quia cun&ori Ifofcelium duo brachia
fuper bafim cofiftentia funt '
zqualia,ideo necefle eft & 3
angulosab eis fuper bafim
confectos fore' zquales
uerticali angulo, aut maio-
res ,aut minores. Maiores
quidem,fiangulusuertica-
lisfuerit acutus:minores,fi

uerticalis angulusfuerit aut rectus, aut obtufus.

[

; Cuwﬂabet triigﬁl’i;‘l"f’ofcclijﬁ'ué;’ti}‘

 calisangulus fueritacutus , iseft an«
gulo Ifopleuri aut maior,aut minor.

1 ~ ,

Si Ifofcelij trifguli uerticales anguli funt aug
rectus,autobtufus:anguli ad bafim funt eo mi-
nores: nempe acuti. St autem uerticalis angulus
fuerit acutus,impofsibileeft illum angulis bafia
fore zqualé. Nam triangulusille haud effes Ifo-
fcelius,fed Ifopleurus.Et {1 uerticalis angulus Ifo-
fcelij effet- angulus Ifopleuri , eadem ratione is
triangulus eflet Ifopleurus,non Ifofceles.Angu-
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lus enim Ifopleuriin - '
nullo cofiftere trian-

ulo poteft , prater-
c_g]ui ig Ifoplclﬁ'o. Eft
igitur cuiufliber Ifo-
{celij uerticalis angu-
lus , angulo Ifopleuri
.aut maior,aut minor,
ut defcripfim? in pre-
fenti figura: In qua A
uerticalis angulus Ifofcelij a pceftobtufus: A s
creftus: AFC acutus,c%uip_pe angulus Ifopleuri:
A E cacutus,minor &altior angulo Hopleurico.

Quanto cuivflibet Ifofcelij lon-
giora & altiora funt brachia, tantd
angulus eius uverticalis eft acutior,
& minor, & anguli ad bafimtantd
majores. S

Vtangulus A pcminor
eftangulo A Bc,tantd qui-
dem, quantd altioreft ca-’
thetus p E,catheto 5p.Ma-
iorenim afsidué uerticalis
anguli elevatio,eundé im- -
minuit, & anguftioré red-

dit,eos quidem, qui-ad ba-
fim funt,angulos dilatans.

»
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Omnes Ifofcelij trianguli (unc
irregulares, & incerti , przterquam
hi, qii multangularium figurarum
regularium adinuentionibus infer-
viunt. :
Quiain Ifofceliisiicertaeft , & imméfa uerti-
calisanguli eleuatio fuper bafim:ideo & Ifofcelij
omnesinceérti funt,& irregulares,prater eos ti-
tum, quico{cribdtur in figuris polygoniis cer-
torum, & regularium angulorii. Quod quidem
poftea, clim de eiufmodi figuris fermo fuo loco,
fiet,oftendetur. L o
’ Detriangulo Scaleno. '
Omuis Scalenus triangulus,Gicue
elt crium laterum inzqualium, ita
inzqualium angulorum crium.

Inzqualitasangulorum in omni triangulorit
-{pecie comes eft inzqualitatis laterum . Nam in
Ifopleurotrina angulorum zqualitas annexa eft
trinz zqualitati laterum.In Ifofcele duorum la-
terum zqualitas duos etiam zquales angulos
cidem infert.In Scaleno trina laterum inzqua-
licas caufla eft trium angulorum inzqualium.

Omnis Scalenus eft irregularisfi-
gura. . ‘ |

-
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Id accidit propter & laterum, & angulorum
inzqualitaté fubditam legi nulli,& {ciétiz nulli.
Quamobremapud Geometram uelnullus, uel
rarifsimus de Scaleno fit fermo . Si quis autem
Scalenus eft régularis,is eft folus, de quoiam lo-
cuti fumus. Cuius quidé maius latuseft,ut quin-
que:medium latus,ut qua- .
tuor:minus uero latus, ut ’ .
tria . Erit enim uerticalis - B
eius angulus, utangulus A -

B C, ex necefsitate rectus.

C%amobrem hic Scalenus A c
utilifsimus erit fuper datd '
qualibet retam lined ; ue-; - _ ‘
lut bafim creando recto angulo , quod fequenti
propofitione profequemur. ~

- Superdatam reGtam lined, ueluti
trianguli bafim, reGum uerticalem
conflareangulum. - N

Duo funt modi,quibusid facile fiat. Vaus per
femiicirculum. Si datam reGtam lineam fecueris
per medium, & duéto fuper eam femicirculo,

conficias
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conficiasfuperillam angulos, quantoslibuerit,
ufque ad circumferentiam:qui omnes erunt re-
&i, tanquamin media cirquli portione cofecti:
qualesfuntanguli A p3,& A E 8. Aliusmodus,fi
eandem in quinque partes zquales fecueris: &
ficuriam fecimus, erectis fuper cam geminisla-
teribus,uno, ut tria, reliquo,ut quatuor,cafece-
ris angulum, quiex ncce%sitate reCtuserit:qualis
eft angulus B E ¢ fuper lineam 8 ¢ . Nam fi diuife-
ris candem lineam B ¢ per medium, & quantita-
te medietati duxeris fuper eam femicirculi ar-
cum,hic per uerticé r tranfibic.Quapropter an-
.gulus B F c reCtuserit.

De quadrangulo.
Vadrangularii figurarum quinque funt
fpecies. Quadratus,altera partelongior,

hombus,Rhomboides, &is,quem A-

rabesfuo more uocant Helmuari-

pham,quem nosprorfusirregularem,& incertd
-appellamus. ’

De quadrato. :

Quadratus,, eft regularis figura quatuor tam

laterum , quidm angulorum prorfus 2qualium.

Etficutin omni tridgulo , quippe denominatio-

neimparili, latus angulo, & anguliilateri obie-

&um efle confpicamur: itain quadrato latus la-

teri,& angulus angulo refpondet.

Super datam re€tam lincam qua-
dratumdefcribere.
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" Sitdatarectalinea a B:protendo eam q uan.
tumlibet in utranque par- ,
tem: & fecundum do&ri- €
nam przcedentium , fuper
pictacius a, & B erigo per-
pendiculares fgeminas AC,

& Bp: quas facio zquales
datz linez A B, & produco
lineam ¢ p,quz petitil per- :
ficiet quadratum. :

~ Cuiuflibet quadrati omnes angu-
li funt 2qui & recti, & latera etiam
xqua. ,

Aequalitas laterumin Rhombo abiuncta, &
feparara eft ab zqualirate angulorum. At in al-
tera Earte longiore,paritas angulorum abiun&a

eft ab zqualicate later@i.In quadrato fit conexio
zqualitatis utrorunque & laterum,& angulori.

Angulus quadrati, qui eft re¢tus;,
adangulum Ifopleuti eft fefquialter,
id eft,ut triaad duo. :

Nam tres anguli Ifopleuri funt ut duo recti.
Ergo unus retus , quieft angulus quadrati, ad
angulum lfopleuri eft,uttria ad duo-. Quemad-

modum fi tres binarij funt ut ternarij dio , ergo
unusternariuseft ad binariam fefquialter.
S Per -
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Per angulum Iopleuri quadra-
tum defcribere. i :

Proponitur hic alius modus fuper datam li-
neam céfcribendi quadra- , '

tum per anguld Ifopleuri. Er~—5 o
Sit Hopleurus a B c: du- :
o quantumlibet duos ar- | \\G

cus ABp, & c BEfecundum -
?uantita;em linez A 8, qui

e intercident in cono & , Ne
uertice Ifopleuri, id eft in ,
picto s: divido fingulosarcus a 3,8 c » per me-
didi,in piictis , & G:& addo unicuig; eord qui- -
titatem unius medietatis ufque ad pata e, & p:
&produco rectamlineam : b , quz petitii qua-
dratum explebir. ‘

Omnis quadratus,fecundum nu-
meri quadra- e
tum, in qua-
dratosrefolui-
tur.

~ Accidit in qua-
dratis, quod & in ) .
Hopleurisdiximus . :
cuenire : fcilicer
lfopleurum omné

I & 9 6 28
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non pofleinaliquot refolui Ifopleuros, nifi per
quadratum numerum. Sic quadratus nullusin
quadratos totus refoluitur , nifi per quadratum
numerum , utiin quatuor , uelin nouem ,autin
fexdecim,aut in uiginti quinque. ‘

‘Quadratus diametri eft du plus ad
quadratum fuz coftz.

Hzc propofitio per numerosedocéri, & de-
monftrari nequit. Quiainter coftam quadrati,&
eius diametri nullus prorfus eft communis diui-
fionis numerus.Sit quadratus A B¢ p : cuius dia<
metet A c.Supeream -
erigo quadratum AE 4
F ¢, quem manifefté
coftateffe duplum ad
quadratum priorem
&3 co.Id enimdocet v
cius intriangulos re- ' '
{olutio. Nam quadra-
tus A Bcp conftat ex
geminis triangulis A A ~—D
BC,& Apc.Quadra-

_ tus autem A E F C ex quatuor paribus triangu-
lisconflatur.

Diameter quadrati eft afymmeter,

id eft incomenfurabilis,eius coftz.
Diui-
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- Diuidein quotlibet partes cofti cuinfuisquas
_ drati: dico quoniam nullo unqui numero pari_
partium diuifione,fe diuidi diameter illius patie-
. tur. Quamobrem cum cofta quadrati diameter
 illiusincommeéfurabilis manet.Id enim accidit,
quia quadratus diametri dupluscftad quadratii
coftz. Atqui nullus unquam reperitur quadra-
tus numerus,qui fit ad quadratum alium duplus,
Quamobrem necefleeft quadratorum in dupla
proportionead feinuicem confiltentium coftas

ore ingdmenfurabiles,nec rationem inter fe ha-
beredt numeri ad numerum. .

In qu olibet quadratb sreétz linc
a ingulis cius angulis,ad media op-
pofitorum laterum pun&a proten-

*[z, erunt zquales quartz parri cir-
cumferentiz circuli ¢idem quadra-
to circunfcripti.

Hzcpropofitio fécénsinuéta eff,quz squan-
‘quam indemonftrara it & fu rationisluce or-
bata, nihilo fecius fidelifsimaeft,8 uera,creber»
rimifque experimentis probata. Er per eam in
_promptu eft, cuiufuis circuli conficere quadra-
turd,quz olim & Graxcorumi fapiéres, & univer-

fos corum doos latuit, nec ullis haéenus me-
diis ab ullisinueniri ualuic. Sit primim c_l;iuadra-
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tus ABCD, cui circunfcribo eiufdem nominis
circulum A B¢ p:divido fingula ciufdé quadrati -
latera per medium,in punétis E,F,c,1:& A fingus
lis cius quadrati angulis, produco lineas rectas
ad eiufmodi piicta E,r,G,H : quasquidem omnes
dico fore aquales quartz parti circumferentiz

totiuscirculi A B ¢ p,priori quadrato A B¢ b cir-
cunfCripti, utilineis A 1,8 A x:qua per circuli
quadraturam dudum A me inuéeam, funt 2qua-
~ lesquarte parti circumferentiz totius eiufdem
circuli A 8¢ p. Hoc quidem inuentum memo-
ratu dignum,obliuioni dandum non eft:fed do-
&tiorum memoriz altius infculpendum.

~

In omnirefolutione quadratord, -
per numeri quadratum, in quotli-

bet quadratos , corum gnomones
funt
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funcaffidu¢ numeri impares.
- Hzcpropofitionofcenda eft per arithmética
difciplinam.Céficiunt enim arithmetice difci-
plinz periti quadratos numerosex cdrinuaad-
ditione, & ferie numerorum imparium. Quam-
obremetid in rélolutione Geometricorl qua-
dratorum in quadratos,necefle eft corum gno-
monesforealsidyéimpares. ’
I1]3]5| 7| ol11| 13| 15| 17| Gromones.|

1]4]9|16]25]|36]|49|64|81|Quadrans. |

De quadratorum enciclia.
. Vadratorum cim primis quadruplex
eft fitus. Aut enim quadrati funt prorfus
éxtimi & éxtra fe confiftentes :aut fe c6-
tingentes:aut feinterfecantes: aut

prorfusunusintra alium. Et fingulorum adhue

corum uarij funt modi . Sed cateris ad prz-

fens omifsis , de eorum enciclia tantam loque= -

mur . Hzceft enim cumprimis duplex ¢ aut e¢-

centrica, aut concentrica. Eft aurem quadrato- -

rum enciclia, quotiens quadratus unysintra a-
lium prorfus continetur. Quod-quidem fit aut
communitate eiufdem centri, aut gentri diugr-
firate.Ecfi concentrica fuerit enciclia , hzc rur-
fum aut uniformiserit , aut tranfirerfa. Si uerd
¢ccentrica,aut erit pédula,aut-angularis, ant la-
teralis.Et hgc,gu,i«de)m, encicliarum uarietas ,ex
fequentibiis figutis oculs dilucefCi. 1~:1 {
. o N A 1 Y]
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Hazc propofitio pofita cft & in circulis, &in Ifo-
pleuris:quz fe codem protf{us modo habet & in
quadratis, & in omni {pecie regularium figura-
rum,fiueintrafe, fiueextrafe confiftentium: ut
quia maioris quadrati
ABcp,coftas Bdu- B o.
pla eft ad A E coftam
minoris quadrati A
FG,etiameius diame-
ter A c duplacft adE
diametrum ar.Eta-
rea totius quadrati-a
‘Bcp,eft quadruplaad
aream minoris qua-
drati A EFG: quod G - D
‘quidérefolutio maioris quadrati manifeft¢ do-
cet. Etita in omnibus dic. Eft enim gu'adrulﬂa
proportio ad proportionem duplam dupla.

Vnde fit, ut enciclia quadratorum
multiplicibus affidué fpatiis incre-
{centium, fitin continua proportio-
ne numerorum quadratorum.

Id quidem obferuabileeft,non foliin omni

guadratorum enciclia,fed etiam in cuncis qua-

ratisextra fe fitis , quorum coftz , & diametri

fuerint adinuicem in afsidua proportione mul-

tipli. Erunctenim proportiones fupgr%c@g_mm&
iij
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- aregrum , fecundum

continud quadratori : i1e -
fériem : ut prafens fi- K
guradocet, in qua fe- 4

cundus interior qua-
dratus ad primum e-
rit,ut 4ad unum.Ter-
tius , quia eius cofta
triplaeftad coftd pri-
mi,eritad eundé,ut 9
ad unum.Quartus,ut -
16 adunum. Etita deinceps, per quadratorum
- numerorum digeriem. : .

" Inenciclia tranfpofitaquadrato-
rum [efe angulariter contingérium,
quadrati fefe habentadinuicem , ut
numeri pariter pares afsidui.

Vtin prafenti qua-
dratorumenciclia li- |
quet:In qua minimus | g
interior eft,ut duo:fe- AN\ 8
cundus, ut quatuor:
tertius,ut octo: quar- |
tus,ut 16: quintus, ut
32. Hzc enim pro-
grefsio afsidué in du- |
plaproportione,abu- *

. 16 32

' nita-
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nitate increbrefcit . Quamobrem per numero-
~ rumpergit pariter pariil feriem, qui afsidug ab
unitate duplam proportionem obferuant.

Dealtera partelongiore. -

Altera parte longiores, in ratione
angulorum, funt quadratis confen-
tanei: at in ratione laterum, diffen-
tanei.

' - - . ‘ !
Omnesenim altera parte l5gioces,rectorum
funt angulorum, fed inzqualium duorii & duo-
rum laterum. -

Omnes altera parte logiores funt
irtcgulares & incerti, prater €os, qui
fe habent ad quadratos, ut numerus
ad numerum. |

Arithmetici duas habent altera parté longio-
rum fpecies. Vnam,quz tatdm latere uno qua-
dratum tranfilit. Aliam eorum , qui pluribus &
incertis lateribus dquadrati zqualitate deficiat,
quos ipfi antclongioresuocant . Sed Geome-
stz cun&os rectorum angulorum p:;arg_l_lflogr,a-
. N [P Eit)}

) ’
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mos uno nomine , altera
partelogiores uocir:quo-
rum eos omnes,qui non fe
‘habent ad quadratos, ut
numerusad numerum,ue-
lutincertos & indefinitos,
dtui ac negleGtui habere
olent, o

Omnis altera par-
te longioris , cuius
uni latus eft ut tria,
reliqui u# quatuor,
diameter eft ut qui-
que.
.. Hanc propofitioné in-
feruimus, cam de triangu-
lis loquergmur, Vtin pr&-

[ ef—ta

SAINAAVAD

=1

NOIONOT FANY | MOIDOT LAV VITLTV

fenti altera parte longiore A 2 ¢ b, latus A 5
qft,yt tria:majus Jatas B ¢, ut quatuor : diameter
HErO A Gyur quinque. Quanquam enim in qua-

’

drais,
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dratis,diameter fit incommenfurabilis coftz , id
tamen alitgrin alrera parte 15gioribus fe habet:
in quibus fzpenumero diameter ad coftas eft, ut
numerus ad numerum,

Onmnium alcera partelongiorum,
quorum latera duo maiora funt ad
-minora latera in proportione fefqui-
tertia , diametri funtad maiora eius
latera in proportione fefquiquarta.

Hzceft cadem cum przcedente. Sed hzc ge-
neratim deomnibus numerisin eaproportione
loquitur,prggedens deminimisin ea proportio-
nenumerislocutaeft. Nam .48 3,Sunt in e3
“proportione minimi,Quamobrem omnes eori
mulriplices eandem nimirum proportioné ob-
ferpir. Quo fit,uc fi cuiufuis alcera parte Jongio-
ris maius latus fit ut o&o , & minus ut fex, erit
eiusdiameter ut decem . Erita deincepsinducé-
do per numeros quoflibet tres ea proportione
connexos, in qua numeri §. 4. 3. funt omnium

Omnem altera parte longiorem
. quadrare,feu refoluere in quadrari.

Vreidfiat,interponéda cliprimis eft hzc p_ro?
poficio,ablq; quaid propofit nequeat expleri. .
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Datis quibufciique lineis inequa-

libus,mediam proportionalem inter

€as rcperirc.

Apud arithmeticum non inter quoflibet in-
&quales numeros licet medium proportionale
reperire . Quod tamen arithmerico non licer,
Geometerexplet obimmenfam divifionem ma-
gnitudinum . Sint duz quzlibet linez inzqua-
les a B,& c p:inter quas media proportionalis li-
nea exigitur defignari . Conflo exeislined und,
& fuper pun¢tum coniunctionis s ; autc erigo
perpendicularem c B: diuido exindelineam to-
tam ex duabus A B,& ¢ b confeGtam , per medid
inpun@o r,fu- .
per quocircun-
ducoarciAED,
ghi fecet perpé-

dicularem c E,in
unéto . Dico
ined 3-E,uel cE AL
~ foremedidi pro- :
portionale inter inzqualeslineas A ®, & cp, &
latus quzfiti quadrati,quod dato altera parte 15-
giori cuicunqueerit zquale. o

: Excmplum altera parte longioris
ih quadracum refoluendi per nume-

ros depromere. o S
Apud
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Apudarithmeticum numerus 3¢, eft & qua-
glratus,_&: antelongior. Quadratus quidem, qua
ratione hic ex fenario in feduco profertur.An-
telongior uerd,quiaidem ex quaternarioin no-
uenanii promitur.Hoc exemplum taleeft, qua-
le nunchicexigitur,utile quidem dignofcendz
omnium al- ~ °
terapartelo- B — —_— C
gioru refolu- '
tioni in qua-
dratos,perra
tioné nume- [
rorum. Nam A
altera parte 3 :
longioris 4 B¢ p, unum latuseft ut 4 , reliquum
ut 9. Totus autem ut numerus 36, quem conftat

4

—D

fextum efle quadratd.
Sicut enim fenarius
numerus apud arith-
meticum, inter 9, & 4
eftproportionale me-
dium:ita & linea fena-
rio partium diuifa, eft
, r;nesiﬁ proportiona-
le inter lineas quater-
nario , & nouenario ) )
pari partium quititate diuifas. Nam iundtis in
unum duabslineis 'a 8, &3 c , hac ut quatuor,
illa ut 9, diuifiquetotaea per medium , & cirs
cidudto arcu A pc,inuenies lined B p , mediam
. inter ambas proportionalem effe, ut numerum

E
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AN

CONCENTRICA VNIFORMI COCETRICA TRASVERSA

L] . . . I
- . ———
ECCENTRICA . ECCENTRICA ECOENTRICA
PENDVLA  ANGVLARIS LATERALIS

.. Omnium quadratorum, fiuein-
trafe,ilucextrafe confiftétivm, qua
proportio coftx ad cofta, ea eft pro-
‘portio diametri ad diametrum . Sed
proportio totius arex ad aream,ad

candem proportionem eft dupla.
andem propo P g
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Hzc propofitio pofita eft & in circulis, &in Ifo-
pleuris:quz fe eodem protfus modo habet & in
quadratis , & in omni {pecie regularium figura-
rum,fiveintrafe, fiueexcrafe confiftentium:ut
quia maioris quadrati

ABcp,coftaadu- B o
pla eft ad A E coftam
minoris quadrati A B

F G,etiam eius diame-
ter ac duplaeft ade
diametrum A r.Eta-
rea totius quadrati-A
“B-cp,eft quadruplaad
aream minoris qua-
drati AEFG: quod ¢ -D
‘quidérefolutio maioris quadrati manifefté do-
cet. Erita in omnibus dic. Eft enim quadrupla
proportio ad proportionem duplam dupla.

Vnde fit, ut enciclia quadratorum
multiplicibus aflidué {patiis incre-
fcentium, ficin continua proportio-
ne numerorum quadratorum.

Id quidem obferuabile eft ,non foltiin ommi

uadratorum enciclia,fed etiam in cunétis qua-

gratis extra fe fitis , quorum coftz , & diametri

fuerint adinuicem in afsidua proportione mul-

tipli. Eruntenim proportiones f“P‘?"%c?‘.’.‘“m&
iij
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- gregrum , fecundum

continui quadratord
{ériem : ur prafens fi-
guradocet,in qua fe-
cundus interior qua-
dratus ad primum e-
rit,ut 4ad unum.Ter-
tius , quia eius cofta

triplaeftad coftd pri-
mi,eritad eundé,ut 9
ad unum.Quartus,ut

16adunum. Etita deinceps, per qua

- numerorum digeriem.
S i : W

dratorum

" Inenciclia tranfpofitaquadrato-
rum fefe angulariter contingétium,
quadratifefe habentadinuicem, ut
numeri pariter pares afsidui.

Vtin prafenti qua-

dratorum enciclia li- |-
quet:In qua minimus |

interior eft,ut duo:fe-
cundus, ut quatuor:
tertius,ut olto: quar- |
tus,ut 16: quintus, ut
32. Hzc enim pro-
grefsio afsidu¢ in du- |

,_'6_

32

plaproportione,abu. *

s

" nita-
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njtate increbrefCit . Quamobrem per numero-
~ rumpergit pariter pari feriem, qui afsidué ab
unitate duplam proportionem obferuant,

Dealtera partelongiore.

Altera parte longiores, in ratione
angulorum, funt quadratis confen-
tanei:at inratione laterum, diffen-
tanel.

Omnes enim altera parte Ib'gic:re‘s,re&orum

funtangulorum, fed inzqualium duord & duo-
rum laterum. - ,

Omunes altera parte logiores funt
irregulares & incerti, preter cos , qui
fe habent ad quadratos, ut numerus
ad numerum.

Arithmetici duas habent altera parté longio-
rum fpecies. Vnam,quz titdm latere uno qua-
dratum tranfilic. Aliam eorum , qui pluribus &
incertis laceribus dquadrati zqualitate deficiat,
quos ipfi antelongioresuocant . Sed Geome-
trz cunétos rectorum angulorum pagall;logr}i-'
. . . o pit)

T ’
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mos uno nomine , altera —— — -

partelégiores uocat:quo- |} . . -,
rum cos omnes,qui non fe | g
‘habent ad quadratos , ut E e e
numerusad numerum,ue- [S| o o o
lutincertos & indefinitos, ||
¥;tfui ac neglectuj habere 2
folene, - wloe e e
Omnis aleera par- |5
te longioris , cuius § tet
unttlatuseftue tria, (5| « «
.. Q
_gghquu u# quatuor, %‘ . .
diameter oft ut qui- |7
qUC. , 5
-~ Hanc propofitioné in- R
@l‘uimus,cl‘lmderriangu— v ,
l!sloquercmur,VtinprZ- ) v
' HEEEE R
o
7 . [ ] ]
* o [ ]

Ee

fenti altera parte longiore A 3 ¢ b , latus A
effut tria:majus latus B ¢, ur quatuor : diameter
HErO A Gyut quinque. Quanquam enim in qua-

S dratis,

’
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dratis,diameter fitincommenfurabilis cotz , id
tamen alitgrin altera parte I6gioribus fe haber:
in quibus fzpenumero diameter ad coftaseft, ut
- numerusad numerum,

Ormrijum altera parte longiorum,
quorum latera duo maiora funt ad
-minora latera in proportione fefqui-
tertia , diametri funt ad maiora eius
latera in proportione fefquiquarra.

Hzceft eadem cum przcedente. Sed hzc ge-
neratim deomnibus numeris in eaproportione
loquitur,prgcedens de minimisin ea proportio-
ne numerislocutaeft. Nam §.4 & 3. Suntin ea

“proportione minimi,Quamobrem omnes eori
multipliceseandem nimirum proportioné ob-
ferpdc. Quo fit,uc fi cuiufuis alcera parte Jongio-
ris maius latus fit ut oo , & minus ut fex, erit
eiusdiameter ut decem . Eritadeincepsinducé-
do per numeros quoflibet tres ea proportione
connexos, in qua numeri §. 4. 3. funt omnium
mmlmiq : . '

Omnem alcera parte longiorem
. quadrare,feu refoluere in quadrard.

Vridfiat,interponéda cliprimis eft hzc pro-
poficio,abfgs quaid propofiti nequeat expleri. .

A
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Datis quibufciique lin¢is inequa-

libus,mediam proportionalem inter
casreperire.

Apud arithmeticumnon inter quoflibet in-
aquales numeros licet medium proportionale
reperire . Quod tamen arithmetico non licet,
Geometer explet obimmenfam diuifionem ma-
gnitudinum . Sint duz quzliber linez inzqua-
les A B,& c p:inter quas media proportionalis li=
nea exigitur defignari . Conflo exeislined uni,
" & fuper pun&um coniunctionis s, aut ¢ erigo
Perpcndicullarem cE: divido exindelineam to-
tam ex duabus a B,& ¢ 0 confetam , per medid
inpun&o r,fu- : ‘
per quocircun-
ducoarciAED,
gui fecet perpé-

icularem c E,in

uncto E. Dico

ined 3E,uel cB AL
~ foremedid pro- :
portionale inter inzqualeslineas A 8, & cp, &
latus quzfiti quadrati,quod dato altéra parte 16-
giori cuicunque erit zquale. '

: 'Exemplum altera parte longioris
in quadratum refoluendi per nume-
ros depromere. TR

Apud

A
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Apudarithmeticum numerus 3¢, eft & qua-
dratus,8 antelongior . Quadratus quidem, qua
ratione hic ex fenarioin fedu&o profertur.An-
telongior uerd,quiaidem ex quaternario in no-
uenarid promitur.Hoc exemplum taleeft, qua-
le nunc hic exigitur,utile quidem dignofcenda
omnium al- -~
terapartelo- B — - —T— c
giora refolu- ‘
tioni in qua-
dratos,perra
tion€ nume- ] i ‘
rorum. Nam A ——D
altera parte 3 :
longioris A B¢ p, unum latuseft ut 4 , reliquum
ut 9. Totus autem ut numerus 36, quem conftat
fexcumeflequadratd. :

Sicut enim fenarius
numerus apud arith-
meticum,inter 9, & 4
eft proportionale me-
dium:ita & linea fena-
rio partium diuifa, eft
- medi@ proportiona-
le inter lineas quater-
nario , & nouenario . :
pari partium quititate diuifas. Nam junis in
unum duabaslineis A 3, &8 ¢, hacue quatuor,
illaue 9, diuifdque tota ea per medivm , & cirs
~ clidu&o arcu a p c,inuenies lined 8 p ,mediam
_ inter ambas proportionalem effe, ut numerum
’ ‘ .
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fenariiizideftha-
bere partes fex,
quarumlinea as
habet partesno- .
‘uem,& lineas ¢
partes quatuar.

A. g 3 i C
» De Rhombo.
Rhombus, eft quzedam quadrati
inflexio in utramuis partem dextrd,
~ uelfiniftram, i

1’ ow B L __® P

RHOBVS QVADRA RAOMBVS
i 4'4 ] "
K A D G

Sit quadratus A 8 ¢ p, fuper rectd lineam A o,
& fint A dextris & finiftris eiusduo Rhébin B Fa, |
& A u1x. Manifeftum eft eiufimodi Rhombos,
cimné fint ciufdem alticudinis cum quadrato,
ab eius altitudine inflecti in utramyis partem,
fecundumarcuscE,&BH. : .

Quitd maior eft inflexio Rhom
bi a‘,quadrato,tantb illius capacitas
eft minor. |

vIn
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- Infigurapracedentislaterales Rhombi , tan-
tofunt medio quadrato minores,quantd corum

- inflexio maior.Nam quantd maioresfuntarcus
inflexiond, tantd minuitur alcitudo Rhombo-
rum.Ergo & capacitaseorii rantd etiam fit mi-
nor,quantd arcusinflexionis maior.

Rhomborum quanto inzqualio-
res{untanguli,ideft quantd duo c6-
tra{e pofiti obtufiores,& reliqui duo

acutiores,tanto hi funt minores.
B

MAIOR

A - ) ¢

Hzt eft feré eadé cum precedente. Nam ma-

ior Rhomborum inflexio eoril & altitudinem,

& quirtitatem minuit,& inzqualiores in eis an-

. gulosconflac. Vt Rhombus pEr G minoris eft

capacitatis Rhombo A B p c: quia & maiorisin-

flexionis,& minoris altitudinis, & inzqualiori

- angulorum. Anguli enim eius duo, & duo con-

trafepofiti,funt & obtufiores,& acutiores angu-
lisRhombi a5 cp.

Si duo Ifopleuri ex parte diuerfa
fupcr candem lineam conftiterint,
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Rhombum conficiét: idque & Ifo~
fcelij etiam gemini. =~

Vtprafensfigura often-
dit-. In qua fuper ecafdem
lineasep, &pa ,ftant ex
diuerfaparte duo Ifopleu-
ti,ABDp, &Bcp,& duo I-
fofcelijEpc, & pDFa: qui
dubsintegré Rhombos c6
ficiunt,ABCD,&EDFG.

8

Omnes Rhombi funt incerti, &
ind'cﬁniti,prai:tcr cos,qui ex geminis
fuper eandem linea Ifopleuris fiunt:
- aut cos , qui ex geminis Ifofceliis;

‘quorumi latera ad eort diametros fe-
{c habent,ut numerusad fiumerim:
_ Ceitifsimifunt Rhombiex geminis ffdplcu{
ris confe@i. Nihilominus etiam certi funt hi,qui

‘ex geminis fiunt Iofceliis , quorum latera , dia-
metri ue,& catheti,if ratione fufit numerorum.

adinuicem.
“Super ddtam reGtam linea Rho-
bum defcribere. ,
: Fa¢

—
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~ Facfuperdatam lineam ex utraque eius parte
duosIfopleuros , aut Ifofcelios duos , & confur-
« getexeispetita Rhombi figura. )

DeRhomboide.
~ Sicut Rhombus eftinflexio qua-
dratiabfuaaltitudine : ica Rhoboi-
des eftinflexio altera parte logioris.

Omnis zqualitaseftin quadrato tam laterd,
quam angulorum.Inaltera parte longiore ftac
zqualitas angulorum,& inzqualitaslaterum: in
Rhombo zqualitas laterd, difparitas angulori:
in Rhomboide difparitas laterum, & angulord.
Nam Rhomboides eft haud aliud,quam inflexio
altera parte longioris & re@titudine fuz alticudi-
nis,ut figura przfens oftendit, In qua uvificurin~ -
flexio Rhomboi- e T
‘dispEFG,abalte- B
raparte longiore
A BCD,perarcum
CcE.Quamobrem; A - D~
ficue diximusin Rhombo erga quadratum , ita
tantd minor eft Rhomboides omnis,quitd ma-
ior fuerit eiusinflexio 4 {uo altera parre longio-
re;& quantd inzqualiores fuerint eius contra fe
pofittanguli. '

Omnes R iomborum, & Rhom-

E R

G
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boidum anguli funtduo obtufi, &
. Y

duo acuti: reGtus autem nullus.

In Rhombis,& Rhomboidibus anguli duo, &
duo contrafe pofiti , funt pares , & zquales: duo
quidem obtufi,& duo acuti. Rectus enim angu-

lusineft eisnullus.

Super datam lincam Rhomboi-

‘dem defcribere.

Defcribe fuper datam lineam duos Scalenos

tridggulosinter fe xquales ex diuerfa parteillius,

f?.Iualcﬁ:iique wolueris: quod quidem facile factw
ucrit ( quales funt Scaleni ”
AC8,& A3D)mModo angu-
li eorum reéti, fiid accide-
rit, (int fuper eandé lineam
ex diuerfa parte illius, &
in puntisextremis. Et ex
his duob?Scalenis fiet qua-
drangulus Rhomboides, '
ﬁua'lis eft AcBp.Aliter id fiet hoc modo:fuper
atam lin¢am,ut fuper lineam & c,defcribe duas
zquidiftantes,retos angulos fuper eam non fa-
cientes:qualesfunt linexz A p & c 8 : & protende
eas quantim uolueris,quoad fuerint maiores Ji-
neadata A c,& tamen inter fe zquales: quas po-
ftea coniunge per lineam 8 , & c6fici¢s Rhom-
boidem quem quazris .

Omnes
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. Omnes parallelogrammi zqua-
lium bafium & alticudinum,{unt z-
quales.
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‘qualeshicgeminosfubfcripfimus A8 cp,&DE R
G. Quorum alter duos obtufos obtinet angulos,

N 1; N\

& duos acutos : reliquus reGtos quidem duos,
unum obtufum,& unum acutum: fitque eorum
defcriptio ab arbitrio {cribentis, ob eorum irre-
~ gularitatem. .
Impofsibile eft Hclmuarifphain
aut tres rectos , aut tres obtufos an-
gulos habere.

Omnium enim quadrangulor@, qualefcungs
hi ﬁnt,c}uatuor anguli , cuiufcunque etiam fint
fpeciei funt titdm quatuor rec¥is zquales. Qua-
obrem nectresfimul rectos , nec tres identidem
obtufos, pofsibieeft in Helmuaripha reperiri,
‘Vbienimtres infunt reti, ibi & quatyor recti -

“infunt:& ubi tres obrufi, ibi necefle fo‘rg" quings
ad minus lineis figuram claudi: quz iam nonp
quadrangula,fed penragona fieret.© - >
: DePentagono. - I
Otum fatis quid pentagonus eft.Et quan=
N quam fint eius {pecies cGplures, tamé de
tantim duabus precipuisloquemur. De,
S . cilicet,

‘k‘u ; ;
]
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feilicet, regulari pentagono, & deirregulari eo,
?ui fic ex regulari quadraco & Ifopleuro eidem

uperimpofito.

~ Sifiipet quadtatum confticerit ei |
collateralis Ifopleurus, ex eis fiet pé-
“tagonus zqualiit quidem laterum;
fed inzqualium dangulorum.
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ternario:ex fextodecimo, &fenario: &itadein-
ceps.Quales funt, quos hic per unitates digefsi-

mus. Qui, licet laterum zqualitatem obferuent,
“ab anguloriitamen zqualitate deficiunt.Quam-
obrem hi ueraciter regulares non funf: quippe
pradico nuper pétagono difsimillimi , & meri-
to a difciplinis reiiciendi. .

Regulares pentagonos arithme-
ticos inuenire, & confcribere.

Regulares arithmetici pentagoni laterum &
angulorum zqualitatem obferuant . Et hi con-
fcribi debent per fuas unitates inter fe zquidi-
ftantes,prafidio circuli,aut przfidio regularis
geometrici pentagoni. Omnes enim regulares
pentagoni arithmetici fiunt ex unitate,& afsi-

» ‘ duis
- -
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duis quinarij multiplicibus unitati,quz centrifi-
tum teneat, circum-
Eoﬁtis. Qualiseft, qui

ic defcriptus uide-
tur,feruds tam angu-
lorum,quam laterum
zqualitatem, '

)

Arithmeticus
pentagonus ue- a
rus, ablque geometrico regulari pé-
tagono rue defcribi nequit.

Namin feruanda unitatum zquidiftantia, &
*qualirate uera,neceflarium eft linearum obfer~
waremenfuram: ab{que quain pingendis unita-
tibus zqualis firus obferuari rité nequit. Indiget -
igitur arithmeticus pentagonus geometrici re-
gularispentagoniprafidio. -

~ Superdatam rectam lineam geo-
metricum pentagonum regularem
& uniformem defcribere.

Sit datarectalinea a B:duco fiiper eam duos
arcus eius quatitate quitumliber, feinrerfecites -
in punéo c, quod erit caput & uertex Ifopleuri
fuper eam defcribendi : duco perpendiculares

S Fiij
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‘Lima Lesencs nmcea 2 -



GEOMETRIAE LIB. I. 14

A 8¢ induo difpartiendus.Fac cumprimis utra-
queeius lacera zqualia, & fubtéde eidem bafim
A cyautarcum quadritis A E c: dividebafima c,
er zqualia,in puné&o p:protendelineam s p B.
zc diuidet & arcil A ¢ B, quicft arcus quadri-
tis circuli, & totum angulum A B ¢ per medium
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Sicerit re¢tusangulus A B ¢,in quatuor angti-f
. los diuifus, . ‘

Reftum angulil in quinquc pat-
teszqualesdividere. :

Ha¢ propofitio prafenti pentagdnoriinego-
tioferuitifed nondum inuerta ¢ft ars, & fCientia
conficiendiid,quod poftular.Quod ciim ab ali-
quo inuentum fuerit,facillimum factu erit, & fu-
perdatam re@am lineam , & in quolibet etiam,
circulo , regulatem pentagonum confcribere:
quod ha&enus, ob eius propofiti ignorantiam,
nonillicolicet, . v

‘Omnes quinque anguli cuiufuis
pentagoni, funtfex retis angulis z-
 quales. | S

Omnium trigonorum interiores tres anguli
funt dugbus rectis zquales . Quadrangulorum
omnes anguli funt quatuor reis zqui . Pétago-
norum quinque anguli,quippe iam obtufi,& re-
£tis maiores,fex rectis funt pares . Quamobrem
- quilibet anguluspentagoni , ad anguld reGtum
eftfefquiquintus : utfex ad quinque;, continens
- eundem,& quintamillius partem . Ex diuifione
igiturrectianguliin quinque partes zquales, fi
idinuentym eﬁ’ct,facﬂlima cft & prompta pen-
tagonici anguli cofectio,Quo habito,in proptu

" erit
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erit cuilibet, fuper datam lineam, regularem c8»
ftcuere pentagonum. '

- Depentagono egrediente,
Cuiufuis regularis pentagonila-
tera, quantumliber forinfecus pro-
ducta, cgredientem pentagonum
circaillum conficiunc.

' Id quidem praefens figura docet :in qua pro-
duétis quantalibet regularis pentagoni AscpB -
lateribus,ex eorum concurfu fit circa priorem
pentagogum,pentagonusaliusegredientid an«
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fuloium F,G,H,1, K etiam zquiangulus, & zqui-
aterus. Quod quidem neque in tridgulis,neque

in quadratis fieri poteft: cim produéta quanti-

libet eorilatera,nufqui forinfecus concurrant. -

Angulusinterior uniformis pen-
tagoni,ad angulum pentagoni egre-
dientis,eft eriplus. :

Id manifeftum eft ex refolutione angulorum
interioris Xétagom‘ - Nam produétisin eo lineis
A c,& Ec,flet angulus A ¢ Einterior,zqualisan-
gulo A rE,inRhombo A cr E. Atquianguluss
¢ b,qui eft regularis,& uniformispentagoni, eft
triplus ad angulum a c E:cii per lineas a¢c,& E ¢
fit divifus in tres partes zquales . Ergo ctiamidé
angulus A c g,tripluserit ad angulum egredien- -
temAFE. = .

Omnes quinque anguli egredien.-
tis pentagoni, {unttantiim duobus
- rectisangulis zquales.,

Nam fi quinque pentagonici anguli gquipol-
lent fex rectis , utique tertia pars quinque pen-
tagonicorum zquipollebit tertiz partifex re-
&orum. Atin pentagono quinque egredientes
anguli funt tertia pars quinque uniformid an-

: gulo-
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gulorum.Ergo quinque egredientes angulifune
duobus tanttim rectis pares & zquales.

Axis, fiue cathetus egrediétis pen-
tagoni eft duplusad axem pentago-
ni uniformis. '

Refume ante aculos figuram precedentem,
& extendein ealineam c L r. Hzceritaxis, fiue
«cathetus totius egredientis pentagoni,que erit
dupla adlineam ¢ ¢ axem penragoni uniformis

~ diuidentemillum per medium. Nam triangulus

interior A c E,, zquuserit forinfeco triangulo A
7E.Ex quibus fit Rhomboidesack r.

Sifuper bafim uniformispenta-

ni, duz reéx ad illius uerticem
extendantur, ha triangulum intra
pentagonum conficient : cuius fin-
guliad bafim anguli;ad anguli uer-
ticis erune dupli. S

Vtin fuperiore figuraangulicAs,& cEa,
fuper bafim A B,in triangulo a c E confeti,fin-
gulifunt dupli ad angulum uerticis A c E.Quod

quidem mamfefte intueberis , productis lineis
AD,&E8: quafingulos cord per medium par=

-
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tientur. Quorum fingulg medietates eriit zqua-
lesangulo uerticis A ¢ B , qui eft tertiapars to-
tius pentagonici anguli A CE.

Siangulo regularis- & uniformis
fcntagoni_ bafisfubtendatur, angu-
usapicis,ad fingulos balis angulos
ericeriplus,
Vt in precedente figura,, angulus 3 c »,, qui
eft uerticalis,& apicis angulus,triplex eft ad fin-
gulosanguloriicsp, & cp s, quifuntad bafim

trianguli B ¢ p: cuius uerticalisangulus 8 c p, eft
angulus regularis & uniformis pentagoni.

In omniregulari & uniformi pé-
tagono , producis quibuflibet inte-
rioribus lineis,tres fiunt triangulo-
rum fpecies,angulis differentes.

Sint duo cSfimiles pentagonia 2cpE: duco
in primo lineas omnes ab angulis in angulos:
manifeftum eft ab his duasfpecies confici trian-
~ gulorum.Nam tridgulus B ¢ p, aliuseft 3 trian-
gulo A ce.Intriangulo enim s o b, angulusuer-:
ticistripluseftad angulosbafiic e p,&cpe.In
- triangulo autem A c B contra,anguli baliic ag,
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Idem poftremd ad angulosF B 4, & r A B,& alios
confimiles ,. ut c
fexaderia.Echi '
quidé numeri .
in angulis pra- «
fennispenrago- B
ni, intridgulos
refoluri, fcripei
uifuntur,

De Hexagono, .'

[ E
Circuli femidiameterin fex par-
teszqualescius circumferéeiam dif-
partitur.
Haceft notior,quim ut
* ulla expofirione indigeat.
Nulla eft enim uniformii,
& regularium figurarum,
quz fir e propinqua, & c6
{entanea circulojut Hexa-

gonus eft,cam fit ambard
{femidiameter una.

_ Sup‘crda’tam re@am lincam Hé-
xagonum tegularem & uniforme,
defcribere: ' |

Sitdatare@alinea 4 3. Defcribo fuper eam,
’ ’ fecundam




' "GEOMETRIAE LIB. I, 48
fecundum przcedentium do&rinam, Iopleurd
A ¢ B,cuius uertex fit c,quo centro fcribo, feca-
dum quantitatem li- -
neardl ¢ A, &c B, cir-

. ) o) b))
culum : quem 15gicu- .
dine femidiametrori H
c A &csa,dividoin fex
partes zquales, & pi- (e G

¢&is divifionum con-
iunctis, perficio peti-
tum Hexagonumap
E F G Bfuper datam li- A
neam A 8 confeGtum.

Angulus regularis Hexagoni eft
~duplusad angulum (uilfopleuri. -

Vtin przcedente figura angulus a o E,duplus
eft ad angulosa pc,& c pE: quifunt anguliIfp-
pleurici.Ecitade careris dic.

Diameter regularis Hexagoni cft
ad eius latus dupla. |
Vtlinea a r,quzeft totius premifsi Hexago-

ni diameter,dupla eft ad fingulas eius coftas fe-
midiametro circuli pares. ~'

Cathetus Hexagoni dupius- eltad
cathetum fui Iopleuri. s
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Vtinprzcedente figura,linean c 1, quzeftcd-
thetus hexagoni diuidens illum per medium,
duplaeftadlineam c 1 cathetumIfopleuria c 5.
Etitain cxreris dic. :

Omnés éngu]i cuiuflibet Hexago~
ni funt o&o rectis angulis zqui.

Perafsiduam numerorum parium ferieri ; in
fegularibus figuris fit ab Ifopleuro zqualitatis
angulorum cumn rectis angulis incrementun,
Nam in triangulo tresanguli funt duobusretis
zqui. In quadrangulo quolibet quatuor anguli,
qualefcunque hifunt,funt quatuor rectis zqua-

es.In péragono omni quinque angulifex retis
zquipollent. Inothni hexa{gono fexangulifunt
ofto rectis pares. Etitaper fingularii figurarum
fpecies proficifcere.

Angulus regularis Hexagoni ad
angulumrectum, eft ucocto ad fex.

Nam fi fexanguli hexagonici funt o&tore-
&is zqui , utique ea eft proportio anguli hexa-
onici ad retum angulum, quz o&onarij ad
enarium : quam fefquitertiam arithmetici uo-
care folent. ' ‘

Omneslinez in Hexagonisaban-
' gulis
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gulisinangulos product,creit aut
Ifopleuros,aut Ifopleuris zquales.

Vtin prafenti Hexagono confpicari licet pet
lineas refoluto.Nam ~ = 'p
tridguliBbr,&caB '
funt pares & zquales
Ifopleuri. Et eodem
modo de minoribus
tridgulis dic, qui funt
aut Ifopleuri, aut pa-
res Ifopleuris:ut trii-
gulusa s c,qui,qui- _
quam 03 fic Ifopleu- X
rus, eft tamen zqualis uni Ifopleuro.

Hexagoniiomnéin tres R'hom»'
bosx‘qualcs refoluere.
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bi ex geminis fopleuris conftant.”

Omnes coftz cuiufuis Hexagoni,

quantitliber foras extentz,cgredien-

tiid angulori Hexagonum coficiunt:
1d figura prafens ‘

docet, nec id latiore
indiget expofitione.

Hexagonus c- <
grediétivm an-
gulorum;adfuit
vniformem He-
-xagonum cft duplus. .

Nam,ut prior figura patétius infinuat, Hexa-
gonus uniformis per lineas ab angulis ad eius
centrum ducas refolutus conftat ex fex Ifopleu-
ris: fuper quem Hexagonus egrediens aliosfex

Hopleuros prioribus pares addit. Ergo Hexago-
“nusegrediens ad fuum uniformem Hexagonum
eft duplus. Omnes uerd extremi & egredientes
ciusanguli funt quatuor retis zquales. ‘
In Hexagonis, qualiseft propor-

tio coftz ad coftam , talis eft & dia-
- - metrorum,
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metrorum,& cathetori adinuicem.
At proportio totius arez unius;ad a-
ream alterius,eftad cam proportio-
nem dupla.
Ha¢ propofitio codé prorfusmodo fe hal:i.e:t'ih
omni regularid figurarum fpecie:ficuti in trigo
nis, & in quadratis docuim?®.Nec hic refumi eius

éxplanatio eget,qug facilé 4 figurisad oculiics-
fectis emédicari poteft.Quia enim totius Héxa-
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..~ Si duo ‘zquales Iopleuti fuper
- quadratum eis zquilaterum, ex di-
wetfaillius parte confliterint, Hexa-
gonum irregularé conficient,, zqui-
laterum quidem , fed minime zqui-
angulum. .
: Talis eft przfens hexagonus : quem duo Ifo-
pleurifuper medium quadratum fedentes con-
flac.Hic enim zquilaterus qui- D'

demeft,fed minimé zquiangu-
lus.Extremi enim, & uerticales - e

eiusanguli fadtiad punétap,& € ¥ .
A, funt mediis eiusangulis mi- .
. nores.Et non foldm talisirre- gl fp

gularishexagonus coflatur ex = -
Ifopleuris, & medio quadrato: \

fed etiam ex omni quadrangu- A

lo, & cun&is triangulis fuper -
illum diverfa ex parte conﬁcrétibus . Seddeillis,
;propter eoriiirregularitatem, Geometr tacét.

- Arithmetici Hexagoni utpluri-
~_mum funtirregulares, & inzqualid
-angulorum. e

Nam ut plarimdm hi fimiles fuiit irregulari
S . hexago-
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hexagono nuper A nobis confe@o ex duobus,’
inquam,[fopleuris, & medio quadrato proximeé
maiori, qualem hic confeci- P
mus, quem Arithmetici quar- S

tum hexagonum uocant,con- e
fectum ex quarto quadraro,id T
eft ex numero 16,8 duobus . ;.. ..
proximé minoribus trigonis, .+ + » ¢

id eftex duobus fenariis,quo- . +_+ - -
rum quilibetinter trigonoseft | *,*,° :
ordine fecundus. R s,

, P . IS SNTA Y
~Arithmetici Hexagoni fimiles
geometricis Hexagonis, cxteris {unt
preftantiores, ut poté zquilateri, &
zquianguli. ’ LT

Duplex enim zqualitas,uti angulorum, & la-
terum,potior et fimplici zqualirarelaterum.,

~ Arithmeticos Hexagonos ucros,
ideft zquilateros, & zquiangulos,
{eruata fuarum unitatiim zqualita-
tedefcribere. .~ 0V

- Deferibo héxagonum regularem, aéque uni-
formem. Diuido fingulas eius cqus in quocli-
. - Gij
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bet partes zquales .o

Vcrorum Hexagonorum numcu
conftit éx {enario, & afsiduis fenarij
{nultlplxcnbus ab umtatc collegtis.

Vt tab ula przféns oﬁendxt
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el |1|6|_I_2JJ$ 24]30| 36 42.“
_gmd-lilﬂlglp 61|91|127]|169

Omnium uerorum Hexagonori

. numeri funt impares.

Nam autfenario,aut fenarij multiplicibus aft
fiduéfola unitate maiores. Ergo cuniimpares.

Dato arithmetici Hexagoni ueri
latere,cius diametrum reperire.

Sume numerum duplo dati lateris uno mino-
rem;& hiceritpetitus diametri numerus. Vtfi
latus eft quatuor , eritfeptenarius diametri'nu-
merus. , o .

- Vnde manifeftum eft cuiuflibet
- regularis Hexagoni diametrum effe
‘numerum- imparem , duplo lateris
cius fola unitate minorem. |

_Hzcpropofitio manifefta eftillico exprzcé.
dente : omnis enim numerus, qui duplo numeri
alteriuseft unitate minor , neceflario eft impar.

Ex daro latere arithmetici regula-
| G iiij



CAROLI BOVILLI
ris Hexagoni totius {lummam YCPF
ire. - -
Duc datilateris numerii in feipfum, &in nu-
merum eo proxime minorem,ip{iimque proxi-
mé minoré rurfum in feipflum: & ex tribus pro-

dudtis numeris petita rotius regularis hexagoni
fumma confurget,

- Vnde manifeftum eft,omné arith-
meticum regularem Hexagonum
ex duobus proximis quadratis,& al-
tera parte longiore medio corid pro-
‘portionali conflari.

Vt quintus arithmeticus hexagonus, quem
-paulod fupra confcripfimus, coftacex numero 2§
quinto quadrato, & ex 16 quadratorum quarto,
& ex numero-20 quarto altera parte longiore,
medio eprum proportionali . Qui quidem trgs
junéti numérum efhiciunt 61 quintum regula-
rem hexagonum. Et hzc'et tabula prafenu di-
lucefcunt,

BB G P e ]

Dl 7o 57 6x [or [ 127 { |

De
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"DeHeptagono. e
TEptagonus, eft figura feprem lateribus at-
: Hque angulis circunfepra.Que fi funt ¢qua-
lia,regularis erit: fiinzqualia , irregularis
atque deformis,

Ars & {cientia Heptagoni ueri, .
aut in datocirculo, aut {upra defi-
gnatam lineam defcribendi,inuenta
eft acdemonttrata 2 nemine.

Memoratur enim nemo ¢am arté tradidiffe,
qualiter autin dato circulojaut fupra quamliber
lineam liceat regularem heptagonum defcribe-
re. Quod quidem facilé per proportionem reéti
anguli, ad angulumhepragoni , adinuentiri pof-
fet : modod liceretinuenta arte retum angulom
in quotlibet zquales angulosdiuidere.

Omnes anguli regularis Hepta-
goni funt decem retis angulis z-
quales. .

Superius pofitaeft lex angulorum regularii
figurarum, qualiter hi fefehabeant ad angulum
retum,afsiduo duorum re&orumincremento.

In triangukis,tres funt redtis duobus zquales: in
quadpatis , quatuor zquipollent rectis bigemi-
. 'x"‘ .
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nis:in pentagonis , anguli quinque menfuram
fex reGorum implent : in hexagonis , fex 2qui-
pollent o&o: inheptagonis , feptem anguli de-
cem rectis funt zquales: & ita deinceps.

Angulusregularis Hcptagoﬁi_,ad
angulum reGum , eft ut decema
feprem. i

‘Nam fi in Heptagono feptem anguli decem
rectos zquipolléc , utigs unus heptagoni angu-
lus,ad re€t1 anguld, eft uelut decé ad feptem.

Sinotaeffet, & adinuéta re@ian-
guliin feptem partes zqualesdiui-
fio,eflet & facilis regularis Heptago-
ni fupra datam lineam contfticutio.

~ Ignorantia unius caufa eft ignorantiz alte-
rius . Nam quifquis ret@i angulain feptem par-
tesfecare nouent,is adiectione trium partid, fa-
S B , Gileex angu-
' loreo, an- -
ulum regu-
z laris hepta-
goni confi-

ciet: uti feci-

c-mus .ex an-

gulo recto.

BAC:
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B A C:quo in feptem partes zéu,alqs cafudiuifo,
adie(tionetrium partium,per arcum n 3,confe-
cimus-angulum o a c regularisheptagoni : quo
habito faciléeft refiduum heptagonufuprada-

tam lineam a 3 defcribere.

\

“InomniHeptagono uero per li-
neasintrinfecus productas, quatuor
uarij trianguli Ifofcelij confurgunt.

Predictorum triangulori Ifofce-

. lia differentias angulori explanare,
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 Pradi&iIfofcelij & lateribusdifferunt , & anr
gulis . Intridgulo cliprimisfuperiore ¢ p E, uer-
ticalisangulusc pE, ad fingulosfuz bafisangu-
los , utrefolutio eiusdocet, eft quincuplus. In
triangulo medio Bp F, uerticalisanguluss o F,
adfingulos bafisangulos,id eftadosr,&pF3,
fefquialter,id eftut 3 ad 2 eflecomprobatur.In
triangulo porrd A p G, angulus A v 6, ad angu-
- losp A 6,& DG a,eftfubtriplus,ut ex inferiorum
refolutione apparebit. Atinferioristrianguli o
H G,angulus A H 6,ad centrum rotius hepragoni
factus,ad angulos fuz bafis,eftut 4 ad 5. Anguli
enim 1 A G,& H G A,ad eundem funt,ut 5 ad 4 ,id
eft fefquiquinti. Eft & in toto hepragono alius
quidam fCalenus differens & pradi&tis quatuor,
uttriangulus 8o a,uel o ,qui cft fcalenus, né
Ifofcelius:quippe trium inzqualium laterum, &
angulorum:in quoanguluss o A , medictaseft
angulip A B.Angulus uerd o 8 A, ad angulum n
A B,duplus exiftit. : '

Cuiuflibet regularis Heptagoni
latera forinfecus ufque ad eorit con-
currentiam producta, Heptagonum

- egredientiumangulorum circa eun-
dem conficiunt. ‘

Id figura prafens oftendit : in qua per laterum -

ad concirrentiam ufque produ&tionem , fiunt
: , fuper



GEOMETRIAE LIB. I. 55

fuper latera totius in-
terioris heptagoni, fe-
ptemtrianguli: quicd ’ ‘
interiore heptagono,

egredientium angulo- y
rum heptagonum cg-

ficiunt. ‘
N

- Omnes predi-
&i egredientis
Heptagoni extremi anguli, funt fex
reCtiszquales. »

~ Inpentagono egrediente,extremi omnesan-
- gulifunt tantdm duobus redtis zquales. In he-
_xagono egrediente, extremi fex anguli quatuor
rectis zquipollent.. In heptagono primo egre-
diente , extremi fepté anguli fex rectis zquipol-
lenc. Ficenim afsidu¢ in egredientibus figuris
duorum rectorum in extremis earum angulis
incrementum. .

 Re&usangulus,ad quemlibetan-
gulum primo egrediuntis Heptago-
ni,et utfepremadfex.

Hzc illico eft ex przcederife: manifefta. Nam
fifex recti funt zqui feptem egredientibus an-
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gulis,utique rectus quilibet ;ad egredienté qués

Aiber,eft ut feprem ad fex.

- Angulus uniformis Heptagoni,
ad angulum fui primo egredientis
Heptagoni,eft ut decem ad fex.

. Nam angulusuniformis heptagoni,ad angu-
lum re@tum,eft ut decem ad feptem . Ec angulus
rectus,ad angulum egredientis hepragoni,eft ué
feptem ad fex. Ergo angulus uniformis adegré-
dientem,eft ut decemadfex. -

~ Infingulistriangulis pritho egte-
dientis Heptagoni, angulus ueticis
‘ad fingulos bafium angulos; eft ut
fex ad quatuor.

- Inprefentiegredié- D B
' teheptagono, finguli A\
uerticales anguli egre
dientium triangulo-
rum , ad angulosba-
fium fuarum , funtut
fex ad quatuor. Quod D ,
facilé eft demonftrare B* WA P,
'hocpacto . Intridgu- \/ ¢

Yo paruoc xi,tresati- A S

—
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-guli funt duobus reétis zquales. Atangulus uer-
ticalis c,ad angulum heptagoni,eft ur fexad deé- -
"cem, & adangulum reGtum, ut fex ad feptem.

Ergoreliqui duo ad bafim,fcilicet x,8 1, finguli
funt ut quatuor:ambo uero fimulut o&o. Nam
octo & fex funt quatuordecim , cui numeroin
ratione heptagoni,gquipollent duo recti. Et eo~
dem modo dereliquisforinfecis triangulis dic.

1
Silatera omnia primo egredien-
tis Hepragoni quatumlibet fuerinc.
forinfecus protenfa , ali longe plus
cgredientem Heptagonil circa prio-
rem conficient.

.Vt ex prafenti figura contcrri{:liri ad ocuilii
licet.In qua produétis forinfecus primi egredié-
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tis heptagoni lateribus, ficalter multd plus e-
grediétium angulorum heptagonus. Cuius ex-
tremi anguli angulis prioris egredientis erunt
longé minores,& acutiores:quos, qui productis
lineis copulare & connectere uoluerit, conficiet

‘iterum circa priorem alium uniformem hepta-

.gonum.

“Omnes feptem angu]i ultimie-
gredientis Heptagoni {unt tantum
duobus re&is xqualc’s.

Id quidem etiam eft commune, & fpeciale
cunctis regularibus heptagonis egredientium
angulorum, utomnesforinfeci, & egredientes
eorum anguli fimul fumpti non excedantduo-
rum re&orum menfuram . Quitd enim interior
uniformis figura plurium eft, & latiorum angu-
lorum, tanco egredientes cius anguli funtacu-
tiores, & minores:ut ab zqualitare duorumre-

&orum nequaquam defcifcant.

De O&togono.

cifsima loquuntur: qui etiam nequede
heptagono latum fermonem facidr. Poft
enim exhibitam quadratorum{cientiam , facile
eft oftogonorum artem nancifci. Quandoqui-

dem octogonus fir uelut duplicatio y & cogemi-
' natio

DE O&ogono Geometrz uel nulla, uel pau
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natio quzdam guadrati: ficuti & o@onarius'ad

- quaternarium duplusexiftic : ficutietiam hexa-
~gonus uerus ad I(bpleurum duplus. =R
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utlinez s 1, & c x fint zqualesdiametrisa ¢ , &
8. Et produco lineam 1 ¥ Zqualem datz linez
ap.Etin confetto parallelogrammo A 1K D,eXs
tendo duas diametros 1. K
Ak, &p1fefe interfe- '
catesinpucto . Hoc
énim erit cétrum cir-
culi petito o&ogono
circunfcribendi. De- B c
fcriboigitur fuper cé-
tro E cir¢ulum , cuius
circumfereritiam par-
tior fecundum lineas . A~ D
A D, & 1 x in o¢to partes #quales: quibus fubmif=
' fz chordz petitum perficient o&togonum fu=
perlineam A o confectam. | '

Refloluto fuper centri apicem in
o&to zquales triangulos quolibet
Oc&ogono, uerticales corum anguli
ad centrum fadi erunt finguli me-
dlietas recti unius:cateri uero anguli’
ad bafestriangulorum confeti erit
finguli ue medictas, & quarta pars
reG.iunius, ‘

Ve h guraprefens docet:in qua refolutus eft
- ' per

~
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per quatuor diame-
tros otogonus in o-
&o - Ifofcelios _inter
fe zquales, quori qui
funt ad torius centra
angulismedictatesre-
Eorum funt: qui auté
ad bafim,erunt fingu- -
li ut medietas,&quar-
tapars re®i wnius. ., . .
Quiamobrem hi ad illosfunc ut fex ad quatuor,
i proportione hemiolia.

"In omni O&ogoito protenis in-
tra eum quibufuis lineis,fiunt quin-
que fpecies Ifofceliorum:

. €umprimis in o&dédrid omni,juxtaprzce:
dentis refolutionem , fiunt ad illius centrum &
bafesocto zquales Ifofcelij : quales in prafenti.
otogono funttrian- :
gulisrc,&ura. De-
inde producta linea s
H,ut bafi , ficad cotius
centrum triangulus B
1H, cw® uerticali an-
gulusB1H, quippe re-
¢tus ; adfingulos fuz
bafis angulos,qui funt
fiedietates retorum,
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eft duplus. Deinde produéta diametro ¢ a, fit
“triangulus ¢ E 6,cuius{uperior angulus, qui etid

reétus eft,ad angulos fuarum bafia, quippe me-
dietates retorum,eft duplus. Confideranduse-
tiameft triangulus 8 8’1, cuiys uerticalisangu-
lus, quieft reé%i medietas, ad fuz bafisangulos
eft fubfefquialter,id eft ut duoadtria. Poftremd
productalinea o r,fit triangulus o E r,cuius api-
cis angulusad angulos bafium eft fefcuplus, & ut

fexad unum. :

" In omni O&ogono, producis fo-
rinfecus duobus,&duobus eiuslate-
ribusuno diftantibus, ficcircacum
egredientium angulorum O&ogo-
nus, qué primo cgrediété uocamus.

- Id figura przfens
docet :inqua produ-
iseius laceribus ter- ‘
tio loco diftantibus, € r
fic circa interiorem
otogonus egredien- .
tiumangulorum,qué B G
primo,& minusegre- '
dientem Geometrz X H
appellant. . LT

Omnes citeriores anguli primd
cgre-

D ¥
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-egredientis O&ogonifuntrecti. - -
Id facile eft oftendere: cim totuscgrcdn&is

o&ogonus fiat ex duobus quadratisa cEc, &3
DF n,quorum omnesangulifunt rc&l.

Protcnf 1s ommbus prlmo egre-
ic’hcntls Od&ogoni lateribus,fiet cxrga
‘eundem alius egredienieitm’ angu-
lorum O&dgonusalonoc prlére am-
_plior,& acutioram angulorum. -



CAROLI BOVILLI
ticeséxtremorum angulorum recis lineis conS
neéerc uoluerit, quz circafupremum egredié-
tem, alium long¢ ampliotem otogonum com-
pleéterentur, -~ -~ -

Péregulari_busﬁguri;ih genere.

.. Incontftitutione cuiuflibet regu-
laris figura,rectus angulus fecundi
numerum eam figuram denomina-
tem cft dividendus.

.- Nam in conftitutione Ifopleuri diuidendus‘
eft rectus angulusin tria.In quadrato dividédus
“quaternario. In pentagono diuidendus quina-
" rio.Inhexagono dividendusfenario . In hepra-
gono dividendusfeptenario.Etita deincepsfer<
uatadenominatione cuivflibet figurz. '

“Acquatio fpcci;liur‘;r'i_or,nhiﬁ'cuf
jufllibet regularis figureangulorum
cumangulo recto fit affiduo bina-
rijincrethento. 3

- Nam trcs:é':‘)guli trigonorum ‘omnium funt
duabus re&tis zquales. Quatuoranguli quadri-
gulorum omnium quatuor rectis zquipollent.

* . ) - B B . . . In

.
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In pentagonis omnes quinque angulifex rectos
xquant.Etita deinceps.

" Omnium fpecialium angulorum
reGtus angulus eft {pecies , & metril.

Nam ex diuifione recti anguli licet inuenire,
& conftituere fuper datam lineam angulum fpe-
cialis cuiuflibet regularis figurz , ut iam fzpius
eftoftenfum : utiin tria,in quatuor, in quinque,
in fex,&ita deinceps. \
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additione trium partium,angulus regularis he-
ptagoni coflatur: & ita deinceps . Quod quidem
iterum ex fequenti tabula liquefcit. '

[ Proportiones recti anguliad angulos ﬁgdrarﬁ.
Angulus llopleuri ad re¢tum, ut 2 ad 3.
Angulus quadrati ad reGum zqualis, -
Anguluspentagoniad re&tum, ut6 ad 5.
Angulushexagoniad reGtum, ut 8 ad 6.
Angulusheptagomadre@ti,ut 10ad 7
Angulusoltogoniadrectum,ur 12ad 8. __

“Etitadeinceps per duoriirectori incremétdl. |

Omnium regularium figurarum
quz proportio coft unius ad cofta
alterius,eadem eft proportio diame-

tri ad diametrum.

Hazc propofitio fuperius fatisexprefla eft, did
fingillacim de fingulis figuris fumus locuti.

Omnium regularium figurarum
proportio totiusarez unius ad arc2
alterius,ad proportionem coftarum
& diametrorum cft duplicata/ -

De hacetiam fatis admodum in fuperioribus
fumuslocuti. S
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Quotiens fuper candem rectam
lineam multz angulares figurz de-
fcribuntur,hz fe quidem mutuo co-
pleGtuntur:nectamen autfe interfe-
cant,aut {e contingunt. '

Vt praefensfiguradocet:in quafupereandem
re@am lineam A B ,fecundum do&rinam prz-
cedentium , defcriptz uifuntur fex regulares fi-
gura,feinuicem quidem circumplectentes, nec

_tamen fe mutuis lateribus interfecantes , nec fé
contingentes,, nifi communitate punctorum A,

& B:quiafupereandem lineam fint conftructz.
A ' Dato



. )" T D
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Dato codem communi punéto,
uclut centro’, circum illud omnem

regularem Polygoma figuram con-
{cribere.

'
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per datam lineam céficiendisferuientem, omit-
tere & filentio praterire fas non fuit . Sit data
retalinea a s:dividoillamin quatuor partes 2-
uales } & fumo ex ea duas partes cum unius
3imidia,uti linei a c,& fecundum menfuram li-
nez A c ,coficio & erigo
duo latera trianguli fibi
occurrentiain punéto o,
itautlinez Ap,&pB.CO- ,
PR ) ]
fecti totius trianguli la-
tera,fint fingulg ad bafim  3,uelut duo cum di-
midio ad quatuor. Dico fuperiorem angulum
A pB efle ueri pentagoni angulum ad fingulos
- fuz bafis angulos tripld. Quod ciim ex eius an-
- gulirefolutione,tum ex totius pentagoni perfe»
¢tione agnofcerefacilé eft. :

D

In confeo nuper triangulo,duo
latera per femicirculum in lineam
unam redaa crunt ad fuam ipfori
. bafim,ut quinque ad quatuor.

* Fiatfemicirculus p » . - ,
in premifla figura
fuper cécrum o, fe-

- cundum quantita-
tem linearum o A, : - .

& 5: &producolimeam EpF, quz erit dupla
adfingulaslincarum p 4, & p B. Quamobrem li-
: nea

A
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nea Ep Ferit ut quinque : bafis autem trianguli,
id eftlinea a B,erit ut quatuor.

Continué omnium regularjum
figurarum anguli {unt tot rectis -
quales; quotquotrectos angulos re-
&z linez fingillatim {uper eandem
re&am perpendiculariterincidentes
conficiunt: uti cumprimis una, de-
inde duz,poftea tres,& ita deinceps.

Vna enimrectalinea, fuper re@tam und per-
&diculariter infiftens, duos patrat retos angu-
os, quibus omnium triangulorum tres anguli
zquipollent. Duz rete fuper eandé re¢tam per-
pendiculares,quatuor rectos conficiunt, quibus
omnium quadrangulorum quatuor anguli funt
zquales. Tres uero rectz fuper unam perpendi-
culariterincidentes , fex retos angulos c6flant,
quibus omnium pentagonorum quinque angu-
lifunt pares.Erita deincepsde czterarum figu-

I

: w7e] - fex relfi p | o0 relli pro | decem redti
pro tri- [ & paua-| pétagood. | b b
‘gemo. _ [drato. —

{ 2aa )
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Deinfcriptionibus & circunfcriptionibus Poly-
goniarum figurarum erga circulum.
. In dato circulo triangulum Ifo-
pleurum defcribere:nccnon & illum -
circulo circun{cribere. ‘
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circifcriptus erit, mi-’ B
noruerd infcriptus ei-
dem.

In circunfcri-
ptione,& infcri-
ptione circulo-
rum & Ifopleu-
rorit adinvicem,
circunfcripti ad inferiped,Gmilis ad
fimilem,proportio eft quadrupla.

Nam duo circuli adinuicem, & duo Ifopleuri
pariter, unusad alium ; quadrupla fefe propor-
tione excellunt.Eorum uerd diametri & circa-
ferentiz funtin proportioné dupla, ut corum fi<
gurz docent.
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 drati medio diftantes circalo, & duo identidem
circuli medio diftantes quadrato,mutuam inter
feinuicem complentes circunfcriptionem & in-

fcriptionem.

In infcriptione & circunfcriptio-
nequadratorum,& circulorum du-
plainter eiufdem {peciei figuras pro-
portioferuatur.

1d manifefte docet refolutio quadratorum in

trisgulos. Et qualisproportio quadratorum in-

terfe,talem necefle eft & inter circulos propor-
tionem reperiri. :

" " Indatocirculo regularem -penta-
gonum infcribere. |

Extendo in dato
circulo diametri 4
pc:& divido femi-
diametrum b ¢ per
medid, in punéto E:
diuido quoque arcit A
a B¢ per medium,in
punctos: &produ-
co lincam B E. Ca-
piointotadiametro
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thenfuram linexs &, qua fitE ¢ : & produco li«
neam s r,quam dico effe uerum latus quzfiri pé-
tagouiin circulo A 8 ¢ defcribendi . Eius igitur
quantitate diuide dati totius circuli circiferé-
tiam, & confequerisintentum, '

Circa datum circulum regularem
pentagonum defcribere,

Secundurn pizcedentis doétriiam infcribe
cumptimis daro circulo péragonum ABCDE,
& produc ab eius cé-
tro r,ad finguloseius
angulosrectaslineas
totidem, {uper quas
duc qtunque perpé-
diculares A uertici-
busangulorum, quz
concurfu fuo circa
datum circulum ¢6- |
ficientregularépen~ .
- tagonum date circulo circunfcriptum,

- Indatopéntagono,& circa cundé
circalum defcribere,
' Hzce&prz'cedeﬁtiﬁ'tranfpoﬁra: cui quidem

perficipnda difficultatis eft nihil, nec opus eft
figuram addere,quz quam facillime exlpra:mitl_
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fis duabus prafumi & conficipoteft.

Omnium regularium figurarum
¢irculo inferiptarum,aut circunfcri-
- ptarum proportiones adinuicem ex-
primere.

Ifopleurorii cumprimis smniurh circa eundé
circulum confiftentium,aat duorum identidem
circulorum eodem Ifopleuro diftantium pro-
portio eft quadrupla.In quadratorum autem in-
fcriptionibus, & circunicriptionibus, dupla eft
proportio confimilium adinuicem figurarum.

h pétagoniscirculo infcriptis, & circafcriptis,
fefquialtera proportio feruatur tam pétagono-
rum,quam circulorum.In hexagonis fefquiter-.
tia.In heptaFonis fefquiquarta. Eritddeinceps
per omnem fuperparticularium fpeciem.

Quanto figure plurium funt an-
gulorum,& laterum,tantd in earum
infcriptionibus, & circunfcriptioni«
bus, minuitur earum proportio.

Id ex fequenti tabula agnofcere
' facnlé eft ‘ -
Infcii-
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Infcriptiones, & circaicriptiones gurarum,|
Inlfopleuris  proportio  dupla.

In quadraris  proportio  quadrupla.
| In pentagonis. proportio . fefquialtera. |
Inhexagonis proportio felquitertia.
Inheptagonis proportio * {élquiquarta.
Etita deinceps in omni {uperparticulari.
Quanto figure {unt plurium la-, -
terum,& angulorum, tanto hz {unt
capaciores ; & circulo uicinioresac
propiores.

Triangulus figura eft omnium incapacisima:

" quia & paucifsimorum ldterum , & acutiorum

angulorum . Quadrati funt quidem tridgulis ca-

paciores,fed pentagonisiricapaciores: &itade
incepsdici

Circulus figura eft omnidm fpe-
ciofifsimia;, & capacilsima.

" Anguli enim figuratum deformitatem llis,&
Eapacitatisithpedimentum ingerunt. Quaniob-
fem nimirum fi circulus, quippe expersangulo-
fum ac deformitat,fit & {peciofifsima omnium
figura,, & meritd capacifsima . Quam ideo Deus
- mundo rerum omnium capaci inge{si;;
. N . i
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' De multiplici proportione figutarum
adinuicem.

‘Circulum quemlibetomni mul-
tiplici proportione augere, & mi -
nuere. | :

Qualiter dupla,& quadruplaproportione au-
gendi funt circuli , & minuendi, id fatis conftat
ex premifsis. Nam circulos inter duos medius
Hopleurus,eos,ut ditum eft,quadrupla propor- -
tione diftinguit . Mediusautem inter eosinfcri-
ptione, & circiifcriptione quadratus, dupla pro- -
portione ambos difpefcit. Sed qualiter afsidua
multiplicitate hi augeantur , & minuantur, id
nunc petitur. Sit
circulus defigna-
tus A B c,cuius cé-
trump. Extendo
in eo quantumli-
bet diametrum a

-pc. Et fuper eam
_ aliam perpédicu-
+ laremfemidiame-
trum etiam qua-
tumlibet extendo
pBE. Et produco
lineam s ¢, fecun-
dum cuius longitudinem , fuperidem centrum

h n,duco
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p,duco circulum, qui circundans priorem, erit
ad eum duplus. Deinde produco infecundo cir-
- culolineam s F, cuiuslongitudine duco circu-
lum priores ambientem , qui erit ad priorem tri-
plus. Deinde produco lineam 8 1, cuius quanti-
tate proueniés circulus,erit ad priorem quadru-
plus. Ecita quotiés hoc feceris, datum circulum
afsidua mulciplici proportione augebis. Quod i
datum circuld omni uis multiplici proportione
minuere,ficurin premifla figura afcendimus il-
lum augendo, ita per cafdem menfuras defcen-
de,illum minuendo : & confequerisintentum.
Vnaenim eadémgs lex,& figura feruic utrifque.

. Datum Ifopleurum omni mul-
tiplici proportione augere,, & mi-
nuere, ,

Eadem lex augendi , & minuéndi in omnibus
figuris polygoniis,
quz &in circulis ui-
get. Sic Ifopleurus
asc.Circunfcribo ei
circulum A Bc:quem
quidemiuxta do¢tri-
nam przcedentisdu- .
ploaugeo.Sitque cir-
culus BFG ad el du-

“plus.Infcribo circulo
Erc Hopleurd eiuf-
dem nominis Er G, quem dico duphlxm. effcad

c . iij
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datum Ifopleurum a 5 c. Eademenim eft lex cir-
culorum,& lfopleurorum,cadémque proportio
amborum . Sitriplicare uisdatum Ifopleurum,
triplica circulii:& Ifopleurusin circulo ad prio-
rem triploinfCriptus erit ad prioré lfopleurum
triplus: & itafeceris deinceps. Quod fiuis omni
multiplici proportione minuere datum Ifopleu-
rum, fac ficut docuimus faciundum in circulis
afcendendo,& defcendendo: & non errabis.

~ Datum quadratii omni muleipli-
ci proportionc augere, & minuere.

Fac de quadratis omni multiplici ;;roportiq-
ne augédis,aut minuendis, ficuti diximus facid-
dum deIfopleuris.Nam per infcriptiones,& cir-
cunfcriptiones circulorum omnem regularem
figurd quam facillim¢ per multiplices augebis,
‘& minues. Lex e- ‘

nim éft omnium B
una.Aut uis,ali- | ' /;2 3
ter id exequere, —/e

fecidum prafen-
tem figura , ficut
przmifia circulo- A
rifigura edocuit
per femidiame -
tros afsiduas a B,
AC,AD,AE,&Ita
deinceps augédo L

-K

minorem,
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minoreminteriorém ue quadratum: & minuen-
domaioré . Nam quadrati omnes eo modo c6-
fecti,qui circunftant interiaré, funt ad eundem
afsidue multiplices.

Omnis circulus per circiifcriptas
afsidu¢ multangularium figurarum
fpecics , omni multiplici proportio-
ne inaugetur:per infcriptas uerd co-
trd,omni fubmultiplici proportione

‘minuitur.
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- cuload priorem duplo circunfcribo péragonil,
& ci pétagona circulum , quiad interiorem cir-
culum erit triplus,& ad fecundum fefquialeer,id
efturtria ad duo.Poftremo tertio circulo circi-
{cribo hexagonum, & hexagono iterum circu-
1um , quiad primum circulu eri¢ quadruplus,ad
feciidum duplus,ad tertium fefquitertius. Evita

' quotiens feceris omnem circuldl, omni propor-
tione multipliciaugebis. . ‘

Numeros prop_‘orti‘on'um prxdir
éte figure , cum {uis habitudinibus
explanare.

" Sume numeros ab unitate afsiduos, & hi funt
Fui petuntur. Omnesenim numeri ad unitatem
unt afsidué multiplices. Primusergo circulus
erit ut unum,fecundus interhiante quadrato,e-

" ritut duo: tertius,interiacente pétagono,erit ut
' tria: quartus, interpofitione hexagoni, ut qua-
~ tuor:yt figura przfensdeclarat. =
> i Omnius
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STTTIT BT Te Toomeaneres
ptione diftantium uiciniad uicind
proportioquadruplacft,
Hecfiguraiddocet. m
Naminterior Ifopleu L A
* rus ABC quarta pars _
eft Ifopleuri pEF, &
fextadecima pars to-
tius Ifopleuri c 1 1.
Progrefsio igitur Ifo- -
pleurorum fibi inui - G4
ceminiCriptorum, & . = F
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circunfcriptorum quadruplam afsidu¢ propor-
tionem obferuat.

Quadratorum afsidua fibi inui-
cem infcriptio,& circunfcriptio du-
plam propartionem obferuat.

Hzc &ex circulorum rationibus, & ex prz-

mifsis quadratorumin fe inuicem confiftétium
figuris fatis et manifefta.

Omnes deinceps poft quadratum
regularium figurarum fpecies fibi
inuicem fimiles, & fimilesinfcriptz
afsiduas fuperparticularium propor-

tiones obferuant.

Hac etiam ex przcedentibus fatis collique-
fcunt.Omnes enim pentagoni fibi inuicem afsi-
dué circiifcripti funt uicinysad uicini fefquial-
teri,omnes hexagoni fefquitertij, omneshepta-
gonifefquiquarti:& itadeinceps. -

In circulis fibi inuicem infcriptis,
& afsidué multiplicibus infcripre
qualcfcuncluc ciufdem chcjci figu-

re
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rz candem inter fe, quam & circuli
omnes,proportionem obferuant.

Hzcpropofitio feruit omnibusciufdem fpe-
ciei figurisafsidua multiplici proportione inau-
gendis.Si enim Ifopleurum datum uis duplo,tri-
- plo,quadruplo,&ita deinceps augere, aut @tiam
diuidere: fiitem quadratum, i pentagonum, fi
hexagonum, & ita deinceps: fac afsidué, fecun-
dum premifforum do&rinam, circum eos qui-
tulamcung; uolueris circulorum inea propor-
tionefe habentium feriem , & infcribe 1llis afsi-
- duéuel Ifopleuros, uel quadratos, uel pentago-
nos, uel qualefcunque uolueris eiufdem fpeciei .
figuras.Etille procul dubio eandem adinuicem,
quam & ipfi circuli proportionem obferuabunt.
Hzceftenim lex & regula omnium cuiufcung;
fpeciei figurarum, omni proportione multiplici

inaugendarum.

 Omnesregulares figurg cuiufcun-
que fpeciei,fiuecirculi, fiue multan-
gulz paribus fpatiis, & menfuris in-
trafe excrefcentes fefe habent adini-
uicem,ut numeri afsidu¢ quadrati.

De hoc figurarum incremento 10quti fumus
in circulis,in lopleuris, &in quadratis. Sed&
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tadem lex feruatur in pentagonis,in hexagonis,
&in aliis deinceps cunétis. Diciitur autem ciuf-
dem fpeciei figura paribus increfcere fpatiis , &
menfuris, quando earum catheti,, aut diametri,
aut circumferentiz funt adinuicem pares cum
paribus inafsidua , 3 X
proportionemul-
tipligi. Vequiato
tius exterioris pé- gy
tagoni GHIKL
latera fingula fic
duplaadlaterami
noris,& interioris
pentagoni ABCD
E :ideo & catheti
unius funt dupli
ad cathetos alte- - :
rius. Identidem & diametri . Sed proportio to~
tiusarex maioris ad ared minoris eritaded pro-
portioné dupla.i. quincupla . Ni ficut numerus
quinarius adunum, ita 2§ fe habet ad quinarid.
Quamobrem 2§ adunumeft duplex proportio
quincupla. Eritqu¢maior pentagonus GHIx L
ad.minorem A B ¢ p E quincuplus: quod quidem
amborumin paresa centro triangulos refolutio
docet. Eftautem numerus 2§ quinarij quadra--
tus.Eci¢ain cateris figurisdic, -

G\

Omnes multgule figurz in pares

& cofimiles trian gulos refoluuntur,
‘ . lfopleu-
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Ifopleurorum peruiaeft, & promptain triaB~
gulos refolutio ,in quotcunique partes zquales
fecuetis coftasillius . Quadratorum quoquere-
folurio obfcura noneft,fed ftatim peruia:ut pre-
. fentesfigurz docent . Pentagonorum in trian-
. gulos folutioné per numerum quadratum, prz-
miffa nuper figura oftendit, qua maiorerh pen-
tagonumin trniangulos quinque & uiginti diffe-
cuit:minoremin quinque diuific,

Enciclias pentagonorii, & hexa-

gonorum -triplici differentia perfi-
CCl’C. )

Edocuimusin circulis Ifopleuris , & quadratis
trinasin fingulis encicliarum fpecies. Niic quod
intermiffum in pétagonis & hexagoniseft, fup-
pleriexigitur . Appofuimusigitur hic ternas pé-
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lex eftin enciclia héxagonorum,& omaium re-
gulariumfigurarum.

" In-datocirculo heptagonum reé-
gularem deferibere.

Propofita efthzcin heptagonis, quando do-
cuimus latus heptagoniin dato circulo defcri-
. bendi effe medictatem lateris lfopleuri eid€ cir-

culo infcribendi. Sed nunc alius priori confen<
 eaneusexhibebitur eiusfaciundz rei modus . Sie

datus circulus A 3 c. B
Inicribo illi fopleurd /
ABC,cuius latus ac
dinido per mediumin
pun&o &. Ergo perfu-
‘periorum do&trinam,
erit linea A E,medial-
fopleuri cofta , latus
heptagoni eidem cir-
culo infcribédi. Diui- -
do arcum a 1 ¢,{ub bafi a ¢;in qiidtuor partes <
quales punétisc ;1 ,1: & produco AcentroF li-
neas
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neasreCtase G, & Fii: & producolineam'a y e-
ritquetriangulusc F 1 etiam Ifopleurus, uippeé «
fexta pars hexagoni eidem circulo inﬁ:r'len i.
Etproducolined rE12qualem lineisr ¢ » & FH,
quippe femidiametrum totius circuli : quade-
‘mo fagittam k 1,quz eft {agitta totius hexagoni.
Dico refiduam lineam r k effe coftam regularis
heptagoni dato circulo inﬁ:ribeﬁdi,eimqueeﬁ'e
@qualem media coftz maioris Ifopleuri a 5 c,id
eftlineisa B, &E ¢, ‘

" A cuiuflibet circuli femidiame.
tro, dempta hexagoni eidem circu-
lo infcribendi [agitta, relinquit latus
regularis heptagoni, eidem circulo
infcribendi. '

Nam totius cuinf™
libet circuli femidia-
meter eft latus regu-

larishexagoni eijgem
circulo infcribendi.
A quofidemitur eiu$
fagitta,relinquitur li-
nea zqualis dimidiz
cofte l{opleuri eidem -
circulo infcribendi. i E
Quamobrem & i latere hexagoni, & 3 femidia-




mietto circuli dempta eius fagittarelinquit latus
heptagonieidem circuloinfcribéendi. Qualiseft
linea A 8fubtractaabealineasc, quz cftfagitta
Jateris hexagoni.Eft enim lineap 5 E latus Hexa-
goni par femidiameétro ABC. '

Piimi libri firiiss



CAROLI BOVILLI
S AMAROBRINI GEO-

METRIAE LIBER.

SECYNDV S
De folidis, corpdreifue figutis,

N33 Olidarum figurarum proportio
i par eft prorfus rationi planarum’
W &) figurarum . Th utrifque fimilia fi<
Y \SZA0) dem angulis, & figurz figuris.
tiodin planisfiguriseft circulus, hocin folidis
‘phzra.%odin illis quadratus,id in iftiseft cu<
bus.Quod in illis triangulus eft, hoceft in iftis
eafigura,qud,quid ex triangulis fit, ideo trique-
tram,alij tetracedr6 uocit . Britd decgteris dic.

~ Quod in planis figuris binarius
cft, id in folidis ternarius{upplet,
- Nam (blidzﬁgurz planis przfiant : Plan# e-

tiim figur# geminis duntaxac interuallis; longi-
tudine & latitudine,diftenduntur.Solid# autemn

73

milibus refpondent: anguli q;lig :
i

_?

v

tribus ; longitudine, latitudine & profunditate, :

prdicx funt,
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Sicut angulus planus et initiii pla-
narum figurarum, irafolidusangu-
lus folidarum, & corporearum eft

initium. °

Planus angulus figura non eft, fed planz figu-
z initium . Solidus etiam angulus nondum fi-
/;ura eft, fed initium folidz,corporex’ue figura:

* Sicut duz ad minus linez fuo co-
curfu planum conficiunt angulum,
ita tres ad minus {uperficies funit
cxigendz, qua concurlu mutuo fo-
lidum angulum conflen. -

- Lifieauna planum non conflat angulum, qui
ad minus concurfu duarum linearum conficiy
tur . Sic fuperficies tantdm duz folido non fuffi-
¢iuntangulo ; quem fuperficierum ad minws gi-
gnit concurrentiatrium. -

. . : N

" De folidis angﬂlis.

D inftar plani anguli folidus etiam angu-
'Alus triplici fpecie pollet. Aliusenim eft
A Arectus,aliusacutus , aliusdenigs obtufus,
& de eorum fingulisfingillatim dicemus.

Dc'fd-r
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Defolido angulo redto.”. -
Solxdus rectus angulus eft quem teds plani
anguli reti mutud cScur- :
“rentesgigniit : qualem hic B
pinximus, modointelligi- 1
turduo recti anguli 3 a c,
&EAD erigi in perpendi-
culum fuper lineasac & a
J pfic, utlinez as,& a5
fiant lmea una: & pun&a
BXE um;:um pun&um.

Si folidi re&i angull latera ﬁant -
qualia ; {ubtenta cis bafis eric trians
guluslfopleurus {uper cuiuscentri
creéta pcrpcdwulans linea- Ecr cmﬁ-
deny anguh uerticem tranfibit. . :

Elus reifigura ob (blxdxtate profundu-ans pm-
giante oculos nequit. Sed mtelhgn facnlé poteﬁ
per. angulum re®d oh-
iuslateraa s, &sc fint
gqualia: bafisautem ac -
reprzfeatabit llopleurd,
3 cuius centro o du®ta ¥ b
fuper eandem bafim perpgndxcuhris linea p3,’
per apicem eiufdem anguli tranfibit.

. Omirnies angull folidii m mcdxa fphg.

\0

v

3
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re portione confiftentes funt reti,
in minore acuti,in maiore obtufj.

Sicut dictum de planisanguliseft, qui in di<
nerfis circuli portionibus fiunt:ita de folidis dic,
ubi hi in diuerfis eiufdem fphara portionibus
confiftunit,in mediaforerectos, in minoreacu- -
tos,inmaioreobcufos. . .

Si fupra eundem Ifopleurum tres
re&ti plani a'nfuli fuper-latera cius
ftent, hifua elenatione ad mutuam
ufque concurrentiam rectum angu-
lum folidum conflabunt. Si uerd
ftent tres;auguliobtufi, obtufum : fi
- deniquetresacuti,acutum efficient.
 Hxzceftfitisillico . »
manifefta , ut figura -
przfens oftendit. In -
quafuper Ifopleurum . - )
asc, fadi func eres
anguli re&i, tres ob-
‘tufi, &trésacuti, qui
fua eleuatione. fuper

bafim a B¢, quoadufs
que in apice concur-

tane,
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rang, conflant uicifsim¢resfolidorum angulo-
rumfpecies, re¢tum , 1nquam, acutum, & obru-
fum. : . S Sl ST
Deangulis folidis,acuto,& obtufo.

~ Sifuper fingula ciufdem Ifopleu-~
ri latera tres lopleuri cidem xqua-
les furfumin angulum cocant, effi- -
cientangulumacutum folidum. -

K iij
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tur, hi angulum ctiam folidum , &
acatum conﬂabunt. - |



¥
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sione ufquein apicem , folidum angulum confi-
' cient, non, ut prius,acutum,fed obtufim, & fe-
&o maiorem . Quod quidem poftea oftendetur,
cam de angulorum ad re¢tum angulum pro-
portionibusfuoloco loquemut . Et hic rit an-
gulus corporis-icocedri ex viginti Ifopleurisfe
circunueitientis confecti. :

.. Super ciufdem medij quadrgtila-

tera ftantes quatuor alij collaterales
quadrati in perpendiculum eleuati,
quatuor folidos angulos fuper me-
dium efficient reCtos. |
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per cundem collateralem pentago-
num ufque ad fuorum laterum con-
currentiam eleuati, angulos folidos
creant fpecie obtufos ,rcé'téguc ma-
iores. |

Exdigura prafente id difce. Quinque enim
regulares pentagoni fuper alium ibi parem & z+
- qualeminplanocon- ‘

a&entes yinter fe fpa-
tium relinquunt ua-
cuum quinque mino-
rum angulorum, per
uod quidé fpatium
eri poteft eorum ele-
uatio , ufque ad mu.
tuam uicinorum late,. - -
rum concurrentiam.,” -
Quofacto, fuper me-
dium pentagonum quinque folidos angulos gi<
gnunt recto maiores,qui erunt anguli corporis
nomine dodecedri, o

Sifuper latera regularis hexago-
ni fex lopleuri cidem collaterales
fteterine, Ei {ua cleuatione folidum
angulum minimé conficient.

"
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Id accidit, quiafex eiufmodiIfopleuri und &
fimul fumpti funt zqualestoti hexagono : quod

manifeftum fit ex re-
folutionehexagoniin
fex Ifopleuros, perli-
neas A cernitro ductas
adfingulosipfius an-
gulos. Quamobrem
extremorum Ifopleu-
rorum eleuatio ne-
quit furfum coire in
angulum, cim reci-
dat in ipfam bafim,
pec ullo fuffulciatur catheto s

Sex hexagoni fuper medium pa-
‘rem hexagona infiftentes, nufquam
eleuari queuntinfolidum angula,

Id etiam accidit
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In gna fuper lateramedij hexagoni fex alij eide
paresincumbunt, qui relinquentes uacui nihil,
cleuari nequeunt in angulumfolidum . Elevatio
quippe extremori fuper medid,fit per uacuum:
quointer uicinalateranon reliGo,fupereft nul-
1a elevarionis accafio. e

Ab hexagono, & deinceps ab an-
gulisregularium figurarum nalli fo-
lidi anguli procreantur. -

Nam fi hexagoni, & hexagonorum anguli u-
ni medio infiftentes nihil inter fe uacui hnquie
fpatij,quanto magis fequentium omnium figu-
rarum anguli afsidué ampliores & maiores nihil
inter feuacui relitturi funt, per quodfieri queat
corumin folidum anguld eleuatio?Et fitriangu-
lilfopleurici , fuper latera uel heptagoni, uel fe-
quentium deinceps fi- ' i ,
gurard inftiterint, hi
erunt afsidué minores
tridgulis interioribus,
in quos figura ipfa a
fuis lateribus ad cen-
tri refoluitur : ut prae-
fens figura docet. In
qua Ifopleuri fuper e~
ius latera procreati mi
nores funt interiori= ' S
bus triangulis refolutionis totias figurz . E?o,

-~ hifu-
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“hi ﬁ:per eamin folidi angulepecxcm cleuari ne-
-quibunt.

Solidorum regularii angulorum
fpecies funt tantum quingue.



CAROLYI BOVILLY
quitasinterfectionis duarum linearum nihil aute
minuir,aut auget in planicie una,quominus cu- -
iuflibet punétiin plano circiiftantia fic quatuor
rectisangulis zqualis. '

Omne fpatium, quod circunftac
uodlibet punétum undecunquein

{olido ,0&o folidis angulis retis cft
xquum. : |

~ Circunftantiaeiufdem pun&ifolida duplaeft
adcircunftantiam eiufdem planam.Tota plani.
ciescircaidem pictum , quasuor titim rectos, -
& quidem planos,circunfcribit. At corporeum

- omnefpatium , circa quodlibet punétum, octo
re&os,& quidem folidos, diftinguit. Quod qui- :
dempertres diametros (ibiinuicem undecungg .
perpendicularesinfinuari facilé poteft. '

TresIfopleurici anguli, cim fint.
tantlim rectis duobusrlanis'x ua-
les, ideofolidum angulum conflant

acutum. A . B Cc
Tres Ifopléurici
anguliABD,DBE, o -

&egpcfuaquidée-

leuation
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fenatione fupet uerticés ficutlineza s, &8¢ .
fint linea una, folidum angulum conflanc, fed
fpecicacutum . Nam hitresduobus rantdmre- .
&iszquipollér, & mediam tantdm ¢.ufdem pii-,
¢tin plano circunftantiam ambiunt,

~ Quatuor Iforlcurici anguli fua
clevatione angulum folidum con-
flant ctiam acutum.

Nam ?uatubr Ifopleu<

rici anguli, ut przfens fi-
gura docet, funttribus re- : /\
is planis minores. Ergo \.,

infufficientes hi funt reto '
angulofolido, qui, urmox \A/
dicemus, tribus ad minus :

planis angulis rectis com-

prehendieget. ’

Re&oangulo folido tresre@tian=
guli plani funt neceffarij.

Nam & tres, & quatuor W
Hopleurici anguli ad eum
funt conficiendurg infuffi-
cientes , ut priores. figurz
monftrauere. Tresautem
~ reéti,quglesfitasc,cop,
& psc, fuper uerticem s
eleuati, lineisa s, & Ein

M
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tifigura, {upérant tres re-
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unam linearh coeunnbus , folido re&o angu!o
fufficiunt. ,

%mquc Ifoplcurla angulifoli-

dum angulum fua clcuanonccon-

flant ; {ed obtufum & rcé’co malo-
rem. ST

Nam quinque Ifoplcuncn o /
anguli,ut liquet ex prafen- ' _

&os. Ergofohdus angulus,
qui-ab eis circunuveftitur &
continetur ymaior eft {oli-
do recto anFulo cui tres
recti anguli fufficiunt, nec
plures neceflarij funt.”

Tres pentagonici anguh fupcr
eundem uerticem coniuncti, & clc-
uatl,angulumcon- . :

flant folidum > fcd
obtufurn.

~ Sint pentagonici anguh
tres ABC,CBD,&DBE,c0-
dem uertice B coniuncti.

-~
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_Hiquidem , quia manifefte tres rectosangulos
planos tranfiliunt, & uacuum inter fé fpatium
anguli A B E relinquunt , per caufam uvacui eiufz
modi fpatij eleuari queunt in folidum angulum,
fed obtufum , & recto folido angulo maiorem,
Hicenim erit angulus regularis dodecedri.

Proportiones fingulorum folido-
“rum angulorum adinuicem expla-
nare. )

Rectus folidus angulus, cdim ex tribus rectis
angulis planis circliueftiatur, ad eum angulum,
quem tres I{opleuri conficiunt,eft fefquialeer:ut
triaad duo. Nam quilibet ye@usangulusad an-
gulum Ifopleuri eadem proportione fe habet.
Idem uerd retusangulusfolidus ad eum angu-
lum, quam quatuor Ifopleuri eodem coniun@i
uertice conficiunt,eft uelut tresternarij ad bina-
riostres, id eft ut 9 ad 8, quz cft fefquioctaua
proportio. Isautem folidus angulus, qué quin- -
que Ifopleurici anguli circunueftiunt , ad angu-
lumrrecti folidum eft, uelur quinque binarij ad
ternariostres,id eft ut 10ad 9:qua eft proportio
fefquinona, Poftremd isfolidus angulus,qui tri-
bus pentagonicis angulis ambitur, ad folidum
re¢tum angulum eft, uttres f€narijad quinarios
tres,ideft urnumerus 18ad 1 ¢ : quz proportio
fefquiquinta eft . Angulus enim pentagoni ad
angulum reGtunyeft,uc fox ad quinque.Echg an-
i
. » .
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gulorum proportiones ex pizfentitabula aper-
tius dilucefcunt. _

'r’ropomones tolidorum anguloru adinuicem.
Angulus reCtusdd anguli tetracedri,ut 3 ad 2/
Angul® re&® ad anguli o&ocedri, ut 9 ad 8.
Angulus reétus ad angulum cubi , zqualis.

Angulus icocedriad angulu reftu,ut 10 ad 9.

[Angul®dodecedriad angulire&td, uc 18 ad1y.|

~ In folidorum angulorit procrea-
tione,trianguluseft ter potens:nem-
pe infeipfo,in quadrato,& in penta-
gono. | S

Dignifsimumiterharius prz fé fert Trinitatis
ueftigium,quiin.folidorum angulori procrea-
tione triplici sotcntia pollet, potens quidem in,
feipfo, in quadratd,& ih pentagono,ut premiflg
docuere 2gurz . Nam uicifsim tres fopleuri , &
quatuor & quinque fupet bafim tridgulam, qua~
dratam,& pentagonicam eleuati ufquein apicé,
tres,ut oftenfum eft,procreant folidorum angu-

" lorum fpecies : tetracedri, oétocedri,icocedri.

- Infolidorum angulori pfocrca‘-J

tione quadratus poteftaté habet nul-
, lam
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Jam, quim in feipfo. Identidem &
pétagonus poteftatem etiam habet,

“qudm in feip(o,prorfus nullam.

Nam ex angulis quadratorum ¢iriim una (o
lidi anguli fpecies profertur,fcilicet anguli recti,
Ex angulis etiam penragonorum, ut ex {uperio-
ribus figuris liquet, {olt dodecedrorum anguli
proueniunt. Quamobrem quadratus duntaxat
in {eipfo eft potés,ctim fCilicer quatuor quadrati
fuper medium quadratum infiftentesin folidum
angulum eleuantur.Etidem de pentagono dun-
taxatinf{eipfo potentedic: ut quialijfigurenul-
li, quam {ibiip(i , infittensfolidum angulum gi«
gnit,qui eft corporis dodecedri.

De corporeis folidifue figuris. -

fpecie.. Alizenim {pharice funt, aliz an-

gulares . Et rurfum in qualibet eiufmodi
fpecie, aliz quidem funt regulares, aliz irregu-
lares. Nam regulares hz funr, quascerta,necir-
rationalismagnitudo comprehendic. Irregula-
resauté,que citrarationemin immen{um excre
fcere poflunt : ut columnz, pyramides. Et quz-
cunque arbitrariam potius, quam rationis me« -
tam habent. '

L

COrporez, feufolide figurz in duplicifunt
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- DeSphzra.

 Scientia 8 ars Sphararum propor=
‘tionabilis eft {cientiz circulorum.
Nam quirité circulorum proprietates noue-

rit, nofcet &is, feruata ﬁnFuloggm proportio-
ne,rationes & proprietates fphararum. '

Si Sphera Spheram,uel planum ali-
quod contigerit ,tantim in punéto
continget. ' |

Id ex fola ratione circulorum , & ex eordimi-
tatione notius eft , qudm ut ulla expofitione, aut

recenti figuraindigeat.

Cuiuflibet Spharz circiiftantia et

duodecim parium, & zqualia Sphz-
rarum , nec plu- o
rium,fefe cotin-
gentium.

Ex circiftantia cir-
culorum iuxta prz-
fentis figurz confpe-
&, id facile digno-
fcere eft; Eundé me-
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dium circulum fex, nec plures, circulimedio -
quales, & fe proximé contingentes circunftant,
Sphari auté omnem duodecim pares & zqua-
lesfpherz, nec plures, circunueftiunt, & unde-
cunque ambiunt.Interuallum enim profundita-
tis circunftantiam fphzrarum efficit duplam.

Cuiuﬂibct Spharz feGor eft cir
“culusin eamaximus.

Sicutmaxima circulilinea eft diameter illius
aquisillum portionibus diuidens,, ita curuflibec
fphzra fector, uelut diametri uicarius,eft circu-
lusin eo maximus , fphzram =quis portionibus
difpartiens, & cuius centrum eft totius {phzre
" centrum.

Sifuerincaliquot circuliineadem
Sphazra zquidiftantes, linea cadem,

24
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‘ra-confiftentes. Ibienim linea rc per omnium-
centratranfibit , & fuper omnes perpendicularis
Ctil'o ) ! * - . :

Omnium Sphzrarum qualis fue-
rit proportio diametri uniusad dia-
metrum alterius , talis eric & totius

circumferentiz unius ad circumfe-
rentiam alterius.

Id codem modo fe habet in fpharis,ficut &in
circulis.Pofitaenim eft hac propofitioin ratio-
tecirculorum,Eandem,inquam,efle diametro-
rum & circiiferentiarum proportionent . Nam
fi diameter unius ad diametri alterius fuerit du-
pla, erit & par circumferentiarum proportio: fi
~ tripla,etiamtripla:& itadeinceps.

Omnium Sphararii totius unius
~ adalteram proportio , ad proportio-

nem diametrarum, & circumferen~
tiarumecfteriplicata, o

In circulis diGtum eft proportionem totorum
duplam eflead proportionem diametrorum , &
circumferentiarum.In {phzris autem proportio
totarum ad proportionem diametrorum,& cir~ -

: ‘ cum- -

-
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eumferériarumtriplo augetur.Nam fphera, cu-
ius diameter ad diametrum alterius dupla exti-
terit, eritad eandem octupla. Nam proportio -
o&tuplatripla cftad dupld. Coftat enim o&upla
proportio ex duplistribus, perinde atque qua-
druplaexdaplisduabus.

8 4 v 3 2

Dupla, @@,

Octuplaad  »
duplacripla,

Quidfi ﬁ)roportio adalii propor-

tionemripla cxplanarc .

Omnis proportio ad aliam quamlibet tripla
uocacur,que ex fimilibustribus coflatur.Quam-
obrem quamlibet triplicare proportionem , eft
illam triplo augere.Nam quiainter oftonarium ™
& unitatem confiftunt tres proportiones duplz,
ideo oltonarij ad unitatem proportio duplam ~
proportionem triplo auger , éftque proportio
o&tuplaad duplamtriplicata. L ’

<t | iif

\
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Sicutin planis figuris doplicata-
- Fum proportionum extremi numeri
funt quadrati medio uno diftantes,
itain figuris folidis triplicatarii pro-
portionum numeri extremi {unt cu-
bi, duobus mediis proportionalibus
diftantess. -~

Ex prafenti figuraidlicetintueri . Nam ab u-
nitatetertio quoque loco diftarites numeri funt
quadrati , & in proportione ad duplim duplica-
ta:utr & 4. 4 &16. 16 & 64. Atnumeriin ea-

: ‘ ~ dem
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dem ferié quarto quoqueloco diftantesfunt cu-

L 1y
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Derotunda Pyramide,& rotunda
Columna.

" Omnesrotundz Pyramides zqua-
lium bafium &:altitudinum funtz-
quales, fimiliter | |
& rotundz Co-
lumne.

~ Ditumeft in tri-
angulis , & in qud-
drangulis, quoniam v
omnes eiufjem fpe- . ¢ ¥ G
ciei figurz earfidem - N o
bafium & altitudinum funt zquales : ut in prz~
feuti figura confpicari licet. In qua duotrian-
gulia B c,8cpEfunt gqui.Simuliter & duo qua-
dranguliEbre, & crik. Idemergo dicde py-
" ramidibus,& columnisnon foldm rotundis, fed
cuiufcunque etjiam fpeciei,

Columnz & Pyramides funt tales,
qualcs fuering carum bafes :

-
Nam fi bas fuerint rotundz, erunc & ipfe
etidm rotiida:fi triangula’,quadrangulz,& pen-
tagonz, crunt etiam totz ipf fuis bafibus con-
formes, o
' Omnis
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" Omnis Coliina cft tripla adfuam

Pyramidem, quz fuerit ciufdem ba-
( 1s,& altitudinis.

P.yramidcs & Columnz corpora
funt irregularia.
Nam mcci-.ti \eﬁ earum alntudo vantumli-

bet abhominisincrefcens arbityio : ideo rationi
: &c cohibitioninulli fubiacens.
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" " De corpore Tetracedro.
‘Corpus Tetracedron eft primum
multangulariii corpord regularium.

Tetracedron corpus eft multangulatium &
regularium corporum primum, & minimum:
quod quidem quatuor tatum Ifopleuris circun-
ueftitur. - ,

Corporis Tetracedri quatuor funt
fuperficies zquales: quatuor anguli
acuti idétidem zquales: & fex lincz
ctiam zquales. . - ' o

Intellige & imaginare
prafentem figuram expri-
®mere corpus tetracedri,
quod aliter in plano pingi
nequit. Quatuor eius fu-
perficies erunt bafis. A B¢,
& tres trianguli fuper ba- A
fim in uerticem p eleuati -
ABD,ADC,&BDC: quos fingere debeseffe Ifo-
pleuros. Linez uerd,feu coftz-cius fex,eriit lineg

)

. AByBC,&Ac:deindeap,Bp,&DC. :

—C-

Omnes folidi anguli cuiuflibet
o ‘corporis
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corporis Tetracedri (it acuti, duo-
bus folidis re&is xquales.

Quoditem fieri uidesin triangylo Ifopleuro;
“iddicaccidere in corpore tetracedro. Omnes
enim anguli Ifopleuri funt dcuti , & retis duo-
bus zqui. Sic &acciditin corpore tetracedro o-

mnes quatuor eiusangulos efle equidem & acu-
tos, & folidis rectis duobus zquales.

- Quilibet Tetracedri angulus ad
angulum re@um folidd , eft ut duo
ad tria. SRR
Qualis proportio angalorum cuiuflibet Ifo-
leuriad angulum quadrati , taliseft proportio
angulitetracedri ad angulum cubi, quém con-
ftat eflereGtum. Ethec eft proportio fubfequial<
tera,ut duorum adtria. B o

. .. DeO&ocedro.” 3
Quotiens fuper cindém quadra-
tit exutraque parte quatuor, & qua-
tuor zquales Ifopleari. i foli um
coeuntangulum, hi corpus Octoce-
droncomponunt, :

-
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Rité in planitie ex-
_ primi nequic folida
fpecies corporis 0=

ocedri, fed hicin-
tellige 3 conduplica-
tione przfentis ﬁ§u~
r&, quzillius medie-
tatem comprehédit,
& oculisfubdit.

O&ocedron cft octo fupttficic-
rum zqualium,o&to item zqualium
angulorum , & duodecim coftarum
ctiam zquaium. o
) Hvu'ius 'intelligéntia ex afpedtu figurz folidz -

corporis oftocedri eft exigenda: necaliameius
rei explanationem difquire.

O&ocedri fector uerus cft qua- -
dratus,cuius centrum cft totius cen-
trum. o :

o~

Nam quadratus, fuper qluem fiuntexutraque
parte clenationes quatuor Ifopleurorum,totum
cotpusodtocedri zquis portionibus difpartitur, -
quiideo eft cius fector ucrus. : B
) - Axis
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" Axis O&ocedri eft linea recta 3
uertice {uperioris eius anguli, ad uer
ticem 'inffriOris & contrapoﬁti an-

guli protenfa, tranficns per feGtoris -

illius centrum. A

Talis eft in prafenti fi- D e
guralineaas »quz A fum- [
moanguloinimum angu- e

lum protenfa,per quadrari c i

€ DEF, fectoris illius:cen-

trum tranfic, v ‘B
Delcocedro.

‘Quinque anguli opleurici an-
gulum conﬂant-cor’poris Icocedri.

Huiusprzcefit explanatio , cdm defingulo-
rum regularium corporum angulis fingillatim
fumuslocuti. ,

‘Angulus Icocedri ft obtufus re-
¢&o {olido angulo maior.
Dé hac etiam in ratione folidorum angulo-
rum fufficiés exactus eft fermo. Sunt enim quin-
que Hopleuri tribus planis rectis angulis maio. E

-
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res. Ni quinqué Ifopleu-.
rorii anguli funt, ut quin-
que binarij. Tres autem
plani rectianguli funt, ut.
ternarij tres, ex quibusre-
&usangulus folidus con- -
flatur . Angulus enim re-
&us [ialanus, ad Ifopleuri ‘ ) .
angulum eft, ut triaad duo . Ergo tres re@i ad
guinquc angulos Hopleuri funt, ut nouem ad
ecem. Angulusigituricocedri maior eft recto.

Cotporis Icocedri portiones funt
tres; {uperior; inferior, media.
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Heg trestotiusicocedri portiones in precedéti
figura declarantur , quarum fuperior & inferior
~ funt confimiles,& pares.In quibus fingulis quia-

ue zquales Ifopleuri, fuper pentagonicam ba-
Emin olidi anguli apicem eleuantur.Media au-
té eius portio, uelut zonula, totiusicocedri cor-
pus cingens, & extremas dirimens,ex decem pa-
ribus Ifopleuris conflatur: qui inter lineas zqui-
diftantesin parallelogrammo Rhomboide funt
fiti , aded utin compofitione totiusicocedri pi-
&a duo A, & p, fint undpun&a:fimilicer & duo
punctas,&c.

Tres {unt cuiuflibet Icocedri fe-
&ores,pétagonus,hexagonus, & de-
cagonus. ) '

Nam in icocedro omni duo pares pentago-
ni utrdque eius extremarum portionil a media -
“difcludit. Regularis autem decagonus mediam
cius portionem intelletam per Rhomboiderg
A BC D, per medium fecar ac diuidit. Et hicqui; -
dem decagonusin precedente figuraincelligen-
duseft per lined & F,quz totiusicocedri portiun-
culd A 5 c p,mediam difparticur.At fitotiusico-
cedri corpusdiuidetur per mediil, 3fummo eius
angulo in imum:tunc{e&orillius,qui predictas
tres eius portiones medias diuidet, erit regularis
hexagonus: cuius centrum erit & pradicti deca-
goni,& totiusicocedricentrum, .

i
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Totius cuivflibet Icocedri bafes
funt uiginti,coftz feu linex triginta,
anguli uero duodecim. '

Hzc conflatoex quauis materia corpore to-
tiusicocedri facilé quifqs perfpiciet ac dinume.
rabit . Superior enim eius portio bafes habet
quinque,& lineas quinque. Cui portio inferior
pareftin numero bafium, &lineardi. Media au-
tem portio bafes habet decem , & coftas uiginti.

~ Anguli auremin fuperiore fex, & in inferiore to-
tidem numerantur:in media nulli.

" DeHexacedro,fiue Cubo.

Qualis figuras inter planas qua-
“dratus,talisinter folidas eft Cubus.

Ars&f{cientia cubi refpondet arti & fcientiz’
quadrari : & quifquis fingula nouerir quadrati,
nofcet & isfingulacubi.

Onines anguli Cubifuntredi, o-
mnc’fquc eius fupcrﬁcics quadrate

& atqualcs. |

Alioqui cubus effet deforme , & irregulare
corpus, nifi zqualitate angulord, bafium & co-
ftarum
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ftarunf omnium confurgeret : cdmtamen, poft
fphzram, id fic cun@orum corporum fpeciofifc ,

imum, quicti & humanis habitationibus maxi-
méaptum. : Wi

Si 4 quatuor fuperioribus Cubi
angulis, ad quatuor inferiores con-
trapofitos angulos diametri ducan-
tur,ha per totius Cubi cétrum , mu-
tua perpédiculari interfe&ione trafi-
bunt . Identidem & fia centris {in-
gularum ciusbafium, ad oppofita-
rum bafidl centrare&te protédantur. |

1d quoquo pa&o ex prafenti quadratointel.
lige. In quore@z linex ab ’
angulis ad oppofitosangu
losprotenia, identidem & \
a mediis cothis, ad media
oppofitard coftarum pun-
&a protenfz,tranfeunt,{é-
que interfecant fuper to-
tius quadrari centrum. Sic
imaginarein omni cubo fieri. Nam totius cubi
centrum zquidiftar & ab omnibus angulisillius,
& A cétris quoque, mediifue punétis cuntarum
¢ius bafium, - M
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Duo {unt fe&ores Cubi, unus qui
per medias coftas illd partitur , alius
qui diametraliter illum per oppofi-
tos angulos fecat.

Quemadmodil prafen-

_tis quadrati A 3cp duo B - c
funt fectores, {cilicet linez
B FD,quz diametraliteril- {- 3
lum ab angulis contra fé ° G
pofitisfecat . Etlineak v g, '

= per medias eiuscoftas

illum partitur. Id ergo ¢o 4

pacto intelliie in cubo accidere, duobus fcilicet

- illum fectoribus medium difpartiri,

B

D

Sicutinquadrato diameter cft ip-
commenf{urabilis coft, itain Cubo
diametraliscius {ector , reliquo eius
{e&tori incommenfurabilis eft.

Eadem enim ¢ftlex feGtorum quadrati , & cu-
bi prorfusincommenfurabilium, .

Oblicjuus , feu diametralis feGtor
_Cubicft parallelogrimus altera par-
: - ’ _ te
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telégior, cuius unum latuseft cofta !
Cubi, rcliquul-'ti uerd didmeter eiiis
bafium. S -

Refumo fiaperiorem

quadratum A B ¢ b, quocu

bum mihimet effingo. Ec

per lineam B b, intelligo e

obliquum , feu diametra- = A *Np

lem eius fe@torem, qui qui-
dem eric fuperficies paral-
lIelogramma altera parte
longior. Cuius unum lacus - L "
erit ut una coftarum cubi, K
zqualislinex A5,autsc:. . -
reliqaum uerd latuserit bafium cubi fingularum
diameter, utlineas p. Sitergo linean b zqualig
linez 3 b, & 11zquacoftz A 8. Compleo paral-
Iclogrammum 1’ p x:quem dico effe obliquum,
feu'diametralem totius cubi fe&torem reliquo,
feuredo eiusfectori incommenfurabilem.

. Diameter obliqui feu diamera-
lis feGoris Cubi eft uera diameter
Cubi. '
_ Nam diametrifex bafium,quibus circuntegi-
tur totius cubi c.orgui, non tranfeunt per cen-
trum cubi , & longe minoresfunt ucr;fubi dia-
phy ’ i

’
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metro, qualiseft in pradito parallelogramms
linean x , quz eft maior diametro 8 n, & per to<"
tius cubi centrum tranfic protenfad fummo an.
io, ufque inimum contrapofitum angulum.'-
tfidfummis quatuor angulis ad quatuorinfe-
riores & contrapofitos angulos quatuor tales
diametri protendi intelligantur , hz fibi mutud
in centro totius cubi occurrent , in quo fict mue
tuacaruminterfe®tio. - ‘

DeDodecedro;

Corpus Dodecedron 2 potentis
~ pentagoni in pentagoni confurgit.

Sicut docuimus potentiam trigoni Ifopleuri
efle in feipfa trinam , qua tria corpora tetra- .
. cedron ,oftocedron ,&icocedron emergunt:
Kotentiam uerd quadrati efle in feipfo unicam

exacedron procreantem: ita unica eft, & fim.
Plex pentagoni potentia,qua fibimetipfi infiftés,
{équeipfum in binis portiunculis circunftds,do~
decedron corpusgignit, '

- Dodecedri duplex cft axis, unns
~abafiin oppofitam bafim, alius ab
- uno cius angulorum in contrapo-

fitumangulum, |
Si
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 Sicorpusdodecedri fuper unam fuarum ba-
fium fteterit,fumma bafis contrapofita erit ei,fu~

uam federit.Reftaigitur linead centro fii-
mz bafis ad centrum bal%s inferioris protenfaeft
axis primus rotius dodecedri. Reliquus eius axis
‘eft , qui contrapofitos diftéderic angulos. Ec hic
eft priore longior & maior. Tranfeunt ambo per
centrum totiusdodecedri. '

Dodecedri portiones funt gemi-
nz, quaram {ingulz cx {ex pentago-
nis conflantur. |

~ Prafens figura ei-
dem medio pentago-
nofex alios eidé cir-
cumponés, uni por-
tionu rotius corpo-
ris dodecedri nobis
exponit. Confice re-
liquam huic parem,
&confequeris intcn-
tum. . '

Duplex et mediusfetor Dodece-
dri, unus hexagonus, alter decago-
nus. '

Hexagonus dolecedrifetor of corptk

1
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illius fuper unam fuarum bafium confiftentis 3

fummabafiinimam per medium fecat.Reliquus
uero,qui prediGtum fPe&Orem hexagonum diui-
dit medium,decagonuseft,ab extréniisillius ba-
fibusfupremz & infimz zquidiftans. Et ambo.
tumiftiufmodi fectorum centrum eft totiusico-

cedricentrum. 7’
[ a

. Totius Dodecedri anguli funt ui-
ginti,linex uerd triginta, bafesduo-
g‘;cim‘v.‘ , :

Adfingulasenim ext:e;nafqm totius dg;decef
dribafium fiunt anguh quinque,&in medio am-
‘barum concurfu anguli decem. Lineas uerd, feu
coftastotius fi rité ex ipfius afpe¢tu dinumera-
bis,inuenies triginta:dccem quidem ab extremis
bafibus, & uiginti in media ambarii concurren-
tia:bafes quoque duodenas comperies.

‘Omnium regularium corporum
encicliz paribus diftatiis excrefcen-
tes,& afliduc multiplices fiiit {ecun-
dum numeros affidut cubos.

Sicut di@tum,& monftratum eft fieriin (pha-

ris: itafieri intellige in omni regularium corpo-
_pamfpecie, pares quidem, & a%xduémnln’pli_’ccs
) . ; v O X R

o1

©earum



GEOMETRIAE LIB. II. - o2

earum exceffus fieri fecidum cubicorum nume-
roriiferiem. Nam ouius cubi diameter,aut axis;
aut cofta duplex eft ad diametrum,aut axem,aut
* coftam alterius, hic totus ad alium eft,ut o&o ad
unum.Cuiustriplex hic,ut 27 ad unii. Propor-
tio quippetotorum corporum adinuicé ad pro-
portionem coftarum diametrorum,& axium eft
triplicata. Etita deincepsin omni regularium
_ sorporumfpecieficricomprobabis.

Secundilibri finis.

~



ADDITIO NOVARVM,
ET RECENTIVM IN-

VENTIONVM, QVAS ANs -

TIQVI NESCIERE,

- DAtam quamlibet circumferen-
| tiz portioné in reGtam lincam
cizqualemrefoluere,

Sitcirculus A cEn. Cuius quarta circumfe.
rétiz portiofirarcus A G, cui petitur recta zqu3-
lislinea defignari. Protédoin-circulo diametrd
A B,quam diuido in quatuor partesin pun&tiss,
c,p.Etfuper punétum
D ,erigo perpendicu-
laré lineam o 7, quam
faciotripld uni quar-
tx totius diametri ue-
lucquartzp B, Ecpro- )|
duco hineisr, quam
dico effe petitam li- .
neam zqualem defi- :
gnato arcui AG, quz - H
eft quarta portio to- S R
tius circumferentie circuli A ¢ Eu. Et fi petitue
quintz portioni circumferentiz darirecta linea
‘ #qualis
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#qualis, divide diametrumin quinquepartes -
quales, & fac fecundum przcedentis doctrinz
explanationem, o

Datam quainlibct re@am lincam
inarcum quadra ntis refoluere.

Hzc eft conuerfa przcedentis, qud,quiavul-
gari Geometrix noftrz prelo exprefiz inferui-
mus , ideo ad prafenscius explanationem diffea
‘remus.Eft enim ex eo locorequirenda. .

Cuioflibet parallclogrammi, cu-
ius longiora Ettcra funt minoribus
lateribusiripla , diameter eft zqualis
toti circumferétiz circuli uni iftiuf~
modi quadratorum inferipti.
Huius propofitionis inuentum magnz cft ex-
ecllentiz,& certé dignid Pythagoricahecaroms
B . G “H : [} :

A

A ' E r D
‘be:Etintelligenda eft diitaxat de parallelograms
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mo re&igulo, & dealionullo. Sit igitar paralle-
Jogrammusre&igulus A 8 ¢ p. Cuiuslateralon-
giora A p, & B¢ fint minoribus lateribusa s, &
c o tripla. Dico eius diametrii s p eflexzqualem
circumferentig circuli uniiftiufmodi trium qua-
dratoruminfcripti. Hic enim parallelogrimus
intres quadratosinuicem zquales erit refoluen-
dus ;e quod maiora eius latera funt minoribus
eius lateribus tripla.

Sidati cuiufuis quadrati latera fin-
gulaintriadiuidantur,linez rete a
punctis tertiarum unius coftg ad pi -
&a oppofita coftz angulariter pro-
tenfzerunt 2quales tertiz pari cir-
cumférentiz circuli dato quadrato
infcripti. | . '

Hzcpropofitio dependet, & fatisnotaeftex
precedente : idque, quod proponit, fatis no-
tum erit ex prafenti quadrato Azcp. In quo
omnia latera funt tripartitd diuifa, &2 fingulis
tertiarum punétis linez rectz funt angulariter
protenfz ad puncta tertiarum oppofitz coftz.
Quz quidem omnes erunt non folim inter fe
xquales , fed etid equales toti circumferentiz
circuli, qui in eodem -quadraro poteft infcribi:

*
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F' G - H. - C ’

e ! ’
L K
AT o

Juem tamen oblincarum confufionhem infCri-
ere diftulimus . Hecnouainuentio utilis eft ad

plurima.

‘Cuiuflibet quadrati circulo in-
Leripti re@te linez,uel d mediis lateri-
bus ad oppofitos eius angulos , ucl
ab cius angulis ad media oppofito-
rum laterum produéz,funt zqua-
les quarte parti circumferentiz cir-
culi eidem quadrato circunfcripti.

Przcedentes propofitiones duz funt locutz
dequadrato,qui circulo erat circunfcriptus,do-
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eenteslineasin eo productasfore zqualestertiz
parti circumferentiz circuli eidem quadratoin.
{cripti.Przfensuerd proroﬁtio de quadrato lo-
quiturinfcripro,docenslineasin eo angulariter
productas, ele zquales quartz parti circumfos

B —F _ Ne

AWD'

rentiz circuli dato quadrato circunfcripti s u¢
prxfensfiguradocer.In qua mediz line,d me- -
diis quadrati laterib® ad oppofitos angulos pro-
duéta,funt zquales quartz pagti circumferene
tiz exterioriscirculi quadrato A cp, forinfe
cus circunfcripti. - '

Datum Ifopleurum refoluere in
quadratum.
1dfaéu difficile non eft. Sie enim Iopleurus. -
‘Asc. Sitq;cius cathetus s o, datum Ifopleurum
permediddiuidensin geminostriangulosAs B, -
T & DB 6,
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2 p.J

A ——¢
& b3 c. Superbafim eiufdem Ifopleur, uti fupet
lineam A pe, creo parallelogrammum A E F c:

- quem manifeftum eft effe duplé ad defignatum
lfopleurum a s c,finguldlque eius medierates uri
parallelogrimos AEE D, & b8 Fc,effe daco Ifo-
pleuro zquales. Sume igiturlineam proportio-

. mal€ interlineam A g, & A p: uelinterlineas p B,
&c r, hzc erit latus quadrati defignato Ifopleu~
ro zqualis, i o LT

" Datocuilibet quadrat& zqualem
delignareIfopleurum.

Hzceft conuerfapracedentis, fed rem factu
pauld difficiliorem proponit. Sit ergo quadra-
tusABcpinxqualem Ifopleurum refoluendus:
divido unam eius coftari, uti coftam c, intres
rartes zquales : & addo eidem unam tertiam,uti
ineam 8 B:aded ut lineaE c fir ut quatuor ad co-
fam 3 ¢.Esfuper lineam k¢ ex utrags parte duos
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Datum regularem pentagonum
quadrare,& in quadratum refoluere: |
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lineam 1 , effe dato pentagono zqualem. Quo
habito , fume lineam proportionalem inter li-
neasF H,8¢ 1 K: & habebis uerum lacus quadrati
dato pentagono zqualis . Conftabit enim idem
'paralYelogrammu‘s ex quinque parallelogramis;
qui erunt zquales quinque triangulis ifofceliis,
in quostotus pe_nta_gonucs‘per lineas a centroad
ciusangulos protenfas refolubilis eft.

Datum quemlibet pentagonum
refolucre in Ifopleurum.
. Reducfecundum doérinam pi'zcedentis de-
fignatum pentagonum in quadratum,& medii-

te quadrato, ut prius oftenfum eft, in Ifopleurii:
& confequeris intentunt,

Datum qdcmlibct quadrare hexa-

" gonum.

fex opleuris conflatur, . D
Ex quibusficdficies Rhg-
bum ,reduxerifque Rh6- ¢ ®

 1din promiptufiet.Nam omais hexagonus éx

, . bum eund¢ in quadratd,

confequerisid , quod fieri

. exigitur. B P
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InHexagono,quod fitex ductu
lincz ab cius centroad medium la-
tus protéﬁe in lineam cidem lateri
triplam , eft parallelogrimus cidem

. Hexagono a:qualis. '
Sit linea A G me- " :
dietas latm'i(s~ dati -]
hexagoni: {itque
linea A p tripla ei- A b

dem lateri. Dico parallelogrémmum AGCD

confetum exdudtulinez A c inlineam A p,cffe

arem & zqualem dato_hexagono ABCDEF.
Quamobrem codem parallelogrammo in qua~
dratum perlineam proportionalem refoluto, e-
vit datus quiuis hexagonus in quadratum res

folutus.

* Datum quemlibet regularé quas
drare heptagonum. '

Sit datus heptagonus
‘AscpEFG: diuido cun-

- dem per medid fub linea
“pu1,ad medium eius la-
tusper centrum protenfa.
Tunc dico parallelogrd-
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mi exinferiorelinea u1,in rei lined dimidize
totius hepragoni peripheriz zqualem confe-
Qum, efle zqualem daro heptagono.Hoc igicur
habico,per quadraturam eiufdem paraltelogrs-
mij confequeris intentum: ut filinea 111 duca-

®: 7

-

1 ' K

turinlineam1 x 2qualem dimidiz totius hepta-

oni peripheriz , dico parallelogrammum co
ﬁu&u confe@um st x,efle dato heptagono 2«
qualem

[
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flat parallelogrammum toti propofitz figure =
qualem.Ex quo facilefactueft,fecidum doétri-

nam linez proportionalis , elicere quadratuni

eidem figure equalem.
Superdatam retam lined hepta-
‘gonum regularem deferibere.
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goniineodem circulo (cuiuscentrum c ) fuper,
datam lineam a 5 confcribendi. Quem fifecun-'
dum lined 4 8 perfeceris,cffectum eririd, quod
petitur.

Inregularibusfiguris ad parallclo-
grammum, & exindead quadratum
cis zqualem reducendis,linez ab ea-
rum centris ad media eard lacera du-
&g,in totlaterum medieratibus fune
ducendz , quantaeft denominatio
ipfius figure, qu petiturin paralle-
logrammum , deinde in quadratum
refolui. |

Huius propofitionis experimentum fingilla-
timin fingulis iameft premiffum. InIfopleuris
fiquidem linea ab eorum centrisad medium la-
tus du&a,in tres laterum medietates perpéfa,pa-
rallelogrammii gignit dato Ifopleuro zqualem.
In quadratis uero, par lineaducendaeftin qua-
tuor laterum medietatés.In pentagonis, ducen-
daeft confimilis lineain quinquelaterum dimi-
dia.In hexagonis, ducendaeftin fex dimidia. In
heptagonisin parallelogrammum zqualem re-
foluendis, duc confimilem lineam in feptenala-
terd dimidia.Etitain fequentibus figuris faciun-

’
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dumiuxta denominationem cuiufque figurz,
Datz cuilibet rez linex zqua-
lem totius circuli circumferentiam
inuenire.

Per przmiffam circuli quadraturam facile eft
cuilibet toti circumferentiz,aut cuiuiseius por=
tioni zqualem reGtam protendere.Sed nonfam
facile eft ex re@a quauislineain circliferentiam
¢idem zqualem prorumpere,quod niic fieri exi-
E‘tur. Sic igitur dataad placitpmrecta lineaa v,

anc in quinque partes zquales difpartior in
punctis 8, c, b, E: & fecundum menfuram unius
quintz , ari fecundum partem A B, defcribo cir-
culum,cuius pars a B exit femidiameter: -

]

A B3 C D E F

& in eodem circylo infcribo quadratum G u 1K,
Cuius unam coftarum , uti coftamu 1, partior
per mediuminpunétor . Et produco abangulo
G ,ad medium lateris 11y '
lineamG 1, ,quz per pra-
miflaserit zqualis quartz
gmi circtiferenti¢GHIK.
anc ergp dico effe dia-
metrum circuli,cuius cir-
ciiferentia erit zqualis da-
txzreGtx linex ABCDEF.
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Duco -igitur fecundum
qudtitatem linez 6 ¢, cir~
culum G ¢, cuius circum-
ferentia erit, qua inueni-

ri exigitur datz rectz li- ¢
Rez prorfus zqualis.

Si unius circuli diameter eft zqua-
lis quartz parti circumferentiz alte -
rius,tota eius circumferentia ad alte-
rius femidiametrum eft quincupla:
ad cius uerd diametrum fefquial-
tera. :
~ Hazcpropofitio pendet ex przcedente . Quia

enim circuli minoris 6 ,diameter G ¢ eft 2qua-
lis,uti prediximus,quart parti circumferentiz
maioriscirculi e 11k : ideodico totam circuli
& L circumferentiam fore quincuplam adfemi--
diametrum totiuscirculi G H 1 x,& ad totam eius
diametrum in proportione fefquialtera, ficuti
quinquead duo. :

Nouarum additionum finis.



ERRATA.

Yolio 2.pag.2.lines 4 ¢ 5.lege bopenemia .
Vbicunque repereris encicl clia

r;rgmaﬁgquﬁqwami[[uﬁﬁlﬁ;inm.mg.'» .




PRIVILEGIVM.
~ cAvTvM eftauthoritate Henrici II.«Praﬁé
corum Regis, ne quisalius prater Vafcofanum,
hoc Caroli Bouilli Geometricum opus, duobus
libris comprehenfum,ante decéniumab co die,
quo impreflum erit, in hocFranciz regno ex-
cudat,néueuédat. Qui fecdis fecerit,libris & pae-
nainfan&ione zftimata, muléabitur. Lutetiz
Parifiorum,v 11. IdusFebruarij, M. o. cit1.

Exmandato Regis, D.Renato Baillet, li-
bellorum fupplicumi in Regia magiftro,

prafente.
Mahicu.
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